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SCIENCIAS
O SENTIDO DO REAL NA MATHEMATICA

Aloys Miller occusa os mathematicos sem formogso phi-
losophica de perderem todo a outo-disciplina e autacritico,
quondo, invodindo sedro que lhes é estranha, discutem levigna-
mente problemas philosophicos, despojodos de todo cuidads e
circumspecgdo do pensamento e até do respeito scientifico,
{“Introducién o la Filosofia”, p. B},

A mesma accusogdo se poderia articular contra os philo-
sophos ndo mathematices. O philosopho ndo perfeitaomente oo
par das theorios mathematicas modernas, jomais poderd exer-
cer o sug octividode em tal dominio, o menos que se gueirg ex-
por @ coir em erros.

Pelo sua noturezo de sciencio abstrocta, cujas leis emer-
gem exclusivamente do eloborogdo mental, o mothematica de-
fronta mais que guelguer outra sciencia com o problema funda-
mental do conhecimento. Encerraom suos leis algo da realidade
do munds exterior, ou nada mais sﬁulque um ugglmmdahdu
affirmogdes subjectivas, producte exclusivo do imaginagdo hu-
mana? 52 ndo possa o mothematica de um jogo de symbolos

litando o progredir dos sciencias noturoes? ;

A revisgo profundo por que possorom os principios basicos
da sciencia mathematico no ultime meio seculo, na qual se re-
offirmaram principios classicos, e novos conceitos a vieram en-
riguecer fobulosamente, possibilitando o seu rapido progresso e
o alorgomento, o perder de wista, do horizonte que a circunda-
mhﬂhﬂnﬂuvﬂuwmwimﬂm passa-
ram o se ogitar em tormo do valor dos novos theorias, visondo

de preferencioc o construcgo
Mw&w:&wwm primitivas,
A “liMth
mathématigue ovec I'étude des ditférents formalismes logiques.

1938 SCIENCIAS

Cette attitude entraine géngérgl

firmation du caractére aﬂurulu;:m' Comme conséquence |'af.
editices mothématiques qui Opparaissent
ficiles & explorer, si riches de réguls t
leurs sl.frucfures ne contiendraisnt en fait i hirﬂ?&uﬂu dans
que n'en renferme le princips d'identitg. 1y realité rien de plys
trer comment || est possible gy philosophe :."_"‘ voudtions man.
vres concephions et de frouver auy sain des K.m-r" de si pay
réalité qui sotisfasse |'attenie qu'il g dlf:";“E h!:m.ﬂl-uuﬂ. une
inhérente oux théaries mathématiques i Tr: I"De 1o néglirg
grés International de Philosophie, vol. V| ;"’I":{;I du 1X.* Can.

Bertrand Russell, Wittgenstein & Cl:r;n
cia dessa realidade. Vejomos, porém. de 8
entendida uma realidode mathematicg

Para Ferdinand Gonseth, g raql g
cebemos, ndo existe “toute fnitr:ES IF:;;': ';Ii,?:nm"‘?; el
Bem ao contrario, nossos idéas sobre 0 mundo tém im nés.
marca da estructura propria do nosso sér mental, da mﬂ
te que o personalidade, o estructurg artistica de um pintor g
reconhece em sua “marnicre”. |"Lec mathématiques et la réa-
lite®, p. 53). Em resumo, “nés construimas mentalmente g req-
lidade".

Minguem melhor que um grande onalysta, .
dera discorrer com profundeza de visto uj:nﬁu mnqz
acerca dos problema: philaseghicos suggeridos pelos suos pes-
quisas, entendido, porém, que o ouxilie uma solida formacéo
philosophica. E os analystas sio quati unonimes em affirmar a
existencio de umg realidade mathematica Um dos mais nota-
veis do moderno geragdo, Arnoud Denjoy, professor de theoria
dos funcgdes nao Sorbonne, assim se axpressa;

“Il existe une réalité mathématique. Un onalyste accoutu-
mé & |'extréme malleabilité des instruments dont il se sert, te-
moin constant du foisonnement de caroctires et de propridtés
Qui naissent d'une notion nouvelle, bien choisie et heureusement
définie, cet analyste se laisserait aisément gagner 4 la conhian-
ce que le developpement d'une théorie, n'ayant outre source que
la fantaisie de |'auteur, est également 4 la mevci o8 3 :
tés. Mais le moment ne manque pos d'arriver, o, sans m}:,r,:
fois l'architecte ne puisse se défendre d'une ml Hors. e
l'cile que celui-ci se flattait d'odjoindre i:ﬂtﬂ; Il y @ rencon-
4 une mosse rocheuse ou s'écroule sur un SAREL T Ty
tre d'un obstocle préexistant, institué “: gvoir suscitg par son
mites d'un domaine que 'esprit pensal
seul artifice”

P negom o existen-
que lérma poderd ser
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“L'univers du nombre, de la forme reductible au nombre, o
son existence prepre, n'attendant pos d'ovois été congue el ax.
plorée par "esprit, & la maniere méme dont le monde sensible
existe en ses phenomenes avant que les perceptions d'un arga-
ne humain aient eu 'occosion de I'observer. Sans doute certaij.
nes de ces réslités nont-elles d'autres temoin gue notre esprit
parce que celui-ci est impuissant 4 les créer ou A les albérer se-
lon sa valonté.” ("La part de l'empirisme dans |3 logigue ma-
thématigue, in Trovoux du 1X.* Congrés International de Phi-
lasophia®, val. Wl p. 112}

Segure AL Loutman, a realidode mathemotico néo pro-
vém do acto da intelligencia que cria eu que comprehende, mas
é nesse acto gue ella nos opparece, & ndo poderio ser plenomen-
te caracterizada independentemente dessa mathematica que @
o sew indispensavel supporte. (Obr. cit, p. 140].

O que parece incontestavel & que, 3o |lodo das percepcdes
que nos sdo occessiveis pelos zentidos physicos, uma outra for-
ma de percepcio existe, accessivel mediante foculdodes inte-
grados mo “eu”. Essa especie de sexto sentido explicoria & "in-
tuicdo”, que no dizer de F. Gonseth, noda mais & que conheci-
mento schematico, portanta summario. (Qu'est-ce que la logi-
que? p. 67). "Sem pretender que hojo uma opposicdo de funde
entre a srdem intuitiva e o ordem racionol; de cujo harmaonia
nasce o cbra de sciencia, pode-se dizer que o espirito “vé" antes
de comprehender.” |Amoroso Costa, "As idéos fundamerntaes
da mathematica”, p. 16). Pela intuigdo, sente o mathematico
o realidode ¢ lhe da o schema correspondente,

A mathematica constitue uma linguagem commoda, af-
firma Henri Poincaré. "Em physica, todos as leis sdo tirodas do
experiencia; mas para énuncial-os & necessaria uma lingua es-
pecial; o linguagem erdinaria & por demais vego para exprimir
relocdes tdo precizes. Eis ohi umo primeira razdo pela qual @
physico nde pode potsor sem os mothematicas: ellas |he déo o
unice linguagem que elle pode falar” (M. M. Goroe, "Traité de
Philosophie”, p. 296).

Essa eommodidade provém de que o mathematica schema-
tiza os relogdes existentes entre coises e phenomencs UMIVED:

Portindo dos schemas mais simples, focilmente reconheci-
veis, o mathematico combing-os em busca de novas relagdes, ou
antes, de relogdes ndo facilmente reconheciveis, A’ base encon-
tram-se os schemos elementares: axiomaos fundamentaes, defi-
nigtes e postulades convencionaes. Cem o wder do rociocts
nio, novos schemas vio surgindo, de modo explicito ou implici-
to, mostrando-se entde fecundo o sentido das imtuighes.

¥
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cchematizagdo permitte gg  mas
r g:(t'l""'f-'lo- nos EEPU';‘;JS n}uh-dimeminnuﬂl P )

P corio ter diante de si a imogem de um mundo physica myl.
ln:j.r1"|E'I""*":'r"?i NE”P repressnta. popel Préponderante u:r- nnI{.
de grupﬂ E' o nocoo de grupo quE_' ngal permitte G0
ficagat concreta o estas proposiches “a prigri®

W hematice construfr,

dor uma signi.

= N dest
identidade, noo contradigda, tercy E“Iuidnltu'dss de
TR

erdﬂ- 3 % E R 4
o utilizaveis. [J. Marioni, "Les limites des ‘
:?”;'ubiﬂﬂi"’"*"- p. 54). No necdo de grupo ﬁl:;'h;::gﬂl;;bgecr
parte objectiva ,d':' mathematico, e como nes I'r'-n51:|:r J Mq: =
cseq nogoo estd na bose de todas os demanstroghes, de uu;:
forma Mais OU MENoSs implicita e ocoulta, \

A philosophia mathematica contemporanes, escreve A
Loutman, orienta-se por dois caminhos differentes, visando
ambos um estudo positive da realidade mathematico, “Esso
realidode pode com effeito ser carocterizoda pelo maneira per
que se deixa apreender e organizar; ello pode ser igualmente
caracterizado de mode intrinseco, do ponto de vista de sug es-
tructura”. (A, Loutman, “Essai sur les notions de structure et
d'existence en maothématiques®, p. 91,

Existe, gssim, uma concepcdo esfructural do mathematica
Imathematica de Hilbert! e umo concepgdo dymamica (philo-
sophia de Brunschviog), que parecem a principio oppir-se:
“l'une tend en effet & considerer une théorie mothématigue
comme un tout ochevé, indépendant du temps, l'outre ou can-
troire ne lo sepore pos des éfopes femporelles de son élabora-
tion; pour la premiere, les théories sont comme des Etres quo-
litativement distincts les uns des outres, tandis que la seconde
wois en chacune une puissance infinie d'expansion hors dé ses
limites et de linizen avee les autres, par quoi s'offirme I'unite
de 'intelligence”. {(A. Loutman, “Essai” etc, p. 12},

Para A. Lautman, existe uma realidade mathematica em
que se alliam g fixidez das nogoes logicos e o movimenta de
que vivem os theorias, e os seus ensaios recentemente publica-
d“.- dos quais se fizeram os franscripgies que apparecem neste
artigo, visam par em destaque essa reclidade pelo estudo syn-
thetico do cenjuncto das theorios mathematices.

B r:‘um estreitos limites de um artigo, ndo nos ¢ F:Cfﬁ's'-:'n‘r‘::”;
b i5, nem entrar em minucios, gue seriam intere e
5 ecedoras do assumpto, sendo nosso intengdo dpe il
Mmu."jh do movimento que se processa nos dominics do philo
?;:: mathematica, de franca reocgdo G5 escolas q"l':uf;f;;;_
reduzir a sciencia mathematica @ uma vasta j
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