* THALES MELLO CARVALHO

Professor catedratico do Instituto de Educacio do Distrito Federal

ADMISSAO AO
CURSO NORMAL

MATEMATICA

b QUESTOES OBJETIVAS

R . -

C . g )
— a I ”/

it e

-

{
L
Al Ao
R e,
!

/‘.

J
CONQUI/STA




ADMISSAO_AO CURSO NORMAL
- MATEMATIC A

Wy 3
5 "

“ o0
’ A




|

|

DO MESMO AUTOR:

Curiosidades Matemsticas, 1940, 2* ed,, esgotado-
LicGes de Trigonometria Retilinea, 1941, 6* tiragem, esgotado. |
Licoes de Matematica, 1941, 7* tiragem, esgotado- |
O namero de ouro, 1945, esgotado. - »

Sobre alguns dbacos de alinhamento e sua aplicaciio ao cilculo
da taxa das anuidades, tese, 1949.

Acreditacio de Escolas Secunddrias, 1953, Publicagio da

CILEME, Ministério da Educacao e Satde-

e

Edicdes da Companhia Editora Nacional:

7. Elementos de Matematica Comercial e I‘mancelra 1942, g
gotado.

8. Matematica, para o 1° ano Colegial, 8¢

11, Matemét\ca, Para o 1°

|

ed, 1953. !

9 Maf.emftlca, &ra!oz‘..ané, Colegxal 6t ed., 1953 ‘l
e

10. Matemétlca, pa}-wo 3 -ano Colegmal 4» ed, 1954 }

. |

ano Comermal 3
12.

THALES MELLO CARVALHO

Professor Catedrdtico da Univer
versidade do Brasll e do Instituto
de Educac¢@o do Distrito Federal

ADMISSAO AO
CURSO NORMAL

ATEMATICA

Questdes Objetivas

195 4
CONQUISTA

Av. 28 de Setembro, 174 — Rio de Janelro



—

Séries

11
III

VI
VII
VIII
IX

XI
XII

XIII
X1v
XV
XVI
XVII
XVIIL

XIX
XX

XX1
XXI1
XXIIT
XXI1V
XXV

Apresentacho s TRl e e TR h i
ESCALAS, para computo de notas .............

PRIMEIRA PARTE:
ALGEBRA

Numeros relativos. Representagio  geométrica.
ODEragoes ™ o & «« vof'v5i% ammne momudiuige S8
Quantidades algébricas . .................... .
Quantidades algébricas. Expressées algébricas. Va-
10Z DUMEXICO . & v oodod oot eis sion vonommins ol ol
Monémios e polinémios. Operagoes ..............
Monémios e polindmios. Operagbes ..............
Monomios e polinémios. Operagées ..............
Produtos notiveis, Fatoracdo. ..................
Produtos notaveis. Fatoragdo. ..................
Fracdes algébricas. Simplificagdo, ..............
Fracdes algébricas. Simplificacio. Operagdes. . ...
FragGes algébricas. Simplificacao. Operacoes. ...,
Identidades. Equagges do 1° grau. Resolu¢do, Ve-
rificacdo de equagdes. . ............ . ... .. ...
Equagdes do 1° grau. Resolugdo e discussio, .. ...
Equagées do 1° grau. Resolugdo e discussio. . ...
Equacées do 1° grau. Resolugdo e discussdo- . ...
Sistemas de equacdes do 1° grau. Resolucdo e
discussio. . .. . il
Sistemas de equagdes do 1° grau. Resolucio e
discussfio. . <0, ..o cmsobastn s siaer
Sistemas de equagdes do 1° grau. Resolugdo . e
discussdo. Artificios de CAletlo; | gieh Pt s o AL
Desigualdades. Inequagdes do 1° grau. ..........
Desigualdades. Inequacées do 1° grau. Inequacdes
SIMUANEas: . . o tliiiiiiiiiniinrresaeses Y
Problemas do 1° grau. Resolugdo, ...............
Problemag do 1° grau. Resolugdo. ...............
Problemas do 1° grau. Resolugdo. ..ovvuunnn....
Problemas do 1° grau. Resolucido e discussio. ...
Poténcias e raizes. Radicais, Simplificacdo. Ope-
TREQN sie o Vel L s ot Tt ASTIN R 0
Radicajs. Simplificaggo. Operacées. Racionalizacdo
de denominadores. . . ...\, ls.ssss s

Pag.

11
15

17
19
21
23
25
27
29
31
33

35
39
43
47

b1
56

59
63

67
71
75
79
83

87
9



Séries

Pag.
XXVII Radicais. Simplificacfo. OperacGes. Racionalizacio
deidenomingadorenl| . /205 B0 WU 0 LER R 95
XXVIII Equagdes do 2° grau- Resolucdo e discussdo. ..... 99
XXIX Equacoes do 2° grau. Resolugdo e discussdo. Pro-
priedades das raizes. . . ....................... 103
XXX Equacgdes do 2° grau. Propriedades das raizes. Com-
POsicao da equagio. . ......iiiiiniunn. ... 107
XXXI Sistemas de equagdes do 2° grau. Sistemas que se
reduzem a0 2° Erau- ........................... 111
XXXII Problemas do 2° grau. Resolugio e discussio, ., .. 115
SEGUNDA PARTE:
GEOMETRIA
XXXIII Paralelas. Perpendiculares e obliquas, Lugares
geométricos. Simetria. .. .....,.. . 5
o A S R U N sl LR - 119
PRRVnnuplos. o BRI G T e e 123
B RN THAngUlos. 3. o oLt TR 127
XXXVII Poligonos. Quadrilateros, , , Tt reeeee.L,, 131
XXXVIII TPoligonos. Quadrilateros, | . | TTTttreeen.. o 3b
XXXIX  Circulo. Propriedades geFain. i Il 139
XL Circulo. Medida dos angulos, . Tt ttreeeaa,,, 143
XLI Linhas Proporcionais, Semelim.y{ ................. 147
XLIT  Linhas Proporcionajs, Semelhg g L 151
XLIIT Linhas Proporcionais, Semelh O R 155
XLIV  Relacses métricag, e DR Lo * g
XLV  Relactes mébricas . T {71 sl T e 159
XLVI Relacges métricas, . L s iss o 268
XLVII POﬁgonos regularés. T oSG PR PR A CE TN 167
XLVIH POligonos regu]ares S I B T Ve Sidaisle s 171
XLL Ae:.u:,. ....... CARGT A0, L ST 175
NS i B E SRR SR 179
TN E R, Sole . 188
C s ik ---- SRS e 187
TERCEIR BEEy s ) 191
QUESToRg n; PARTE,
C_oncurs.o NCURSO
tituto de | d Ui a6
% Distrity Toa 0™mal do Tng.
eral (1954
T —— ] )' .. 195

el oon

i

il

APRESENTACAO

Em nossa experiéncia de professor, ji sentimos a dificuldade
da selegio criteriosa de exercicios de integracdo de conhecimentos
num curso de preparacdo intensiva, como o que atualmente se mi-
nistra as candidatas ao exame de admissdo ao curso normal. Nao
¢ essa escolha tarefa que’se improvise facilmente} ao contrario,
cuidadosa elaboracio a fim de que a resolucdo sistematic
questbes organizadas assegure a aprendizagem desejada.

exige
a das

Assim se justifica o aparecimento déste modesto livro, ofere-
cido a nossos colegas com o intuito de facilitar-thes o trabalho do-
cente. Esperamos que o material néle reunido seja suficiente para
Proporcionar as alunas a preparagio desejada.

Foram intencionalmente omitidas as respostas as questdes pro-
postas, uma vez que 2 exercitagdo metédica aqui planejada prevé
a assisténcia indispensavel do professor e sua orientacio didatica.

Desejariamos fazer apenas duas referéncias esclarecedoras.

A primeira é relativa aos
Se pede e que n
blemas com um
6bvias ag razge
apresentados n
diante o empré

problemas cuja resolucio algébrica
do se acham dentro da habitual classificacio: pro-
a incégnita e problemas com duas incégnitas. Sio
s+ A maioria dos problemas da segunda categoria

0s compéndios pode ser ficilmente solucionada me-
go de uma tnica equacio com uma inebgnita, o que

==k



é ocioso criticar. Além disso, julgamos caber & aluna a escolha do
nimero de incégnitas, uma vez esclarecida quanto & conveniéncia
da utilizagdo do menor nimexro delas.

A segunda observagio refere-se & auséncia de figuras ilustra-
tivas dos problemas de Geometria, visto que seu enunciado claro €
sem ambiguidades permite 3 aluna construi-las antes de tentar sua
resolucao, tarefa cujo valor didatico nos parece indiscutivel-

A fim de facilitar a utilizaciio dos exerciciog Propostos para a

. verificacio da aprendizagem, Propusemos um valor para cada

questdo (expresso por um namero & direita e entre Paréntesis)
uma indicacdo pratica para julgamento de cada série,

Ao finalizar, desejamos agradecer antecipadamente 2 nossos co-
legas qualquer juizo critico sobre éste despretencioso trabalh :
< 0-

Rio de Janeiro, maio de 1954,

0 AUTOR

ESCALAS

(para computo da nota de cada Série)

Procure, a esquerda da primeira, da segunda ou da terceira es-
cala vertieal (conforme o total de pontos da série seja 40, 50 ou 60),
2 graduagdo relativa ao niimero de pontos obtidos; a graduacio cor-
respondente 3 direita, d4 a nota (na escala 0 a 10).

Exemplos:
40 —_Ew 5010 60310
o £o Fo9
13 50
8 408 re
30-f : +
1 34 ¥7 F-7
£ L3 403
Feo s 3o
204 5 +5 3035
¥4 2084 T4
i 3 15 20
E3 #3 50
0% E T
£ 102 H=2
E £ 10—+%
E 3 ¥
1 1 F1
0 £ -+
ojs_ 0 Oj:" 0 0.3?_. 0

I
- ©
|




Total de pontos da série
Total de pontos obtidos
Nota .

4 Lon B2"a B o ou e o8 iy L. 4 Aol

EXEMPLOS:

..........

..................... .

=10

40

6,6

50
38
7,6

60
61

85

SERIE I

ASSUNTO: Niimeros relatives. Representacio
geométrica. Operacdes.

1. O ponto O é a origem e OU é o segmento unitério do eixo

abaixo, cujo sentido positivo estd indicado:

Q P @) u M

==

a) Escreva i direita de cada ponto abaixo sua abeissa, isto é,

0 niimero relativo por éle representado:

O:

oL e TS M: P: Q:

(1118
|
b) Marque, no eixo acima, com as letras R, S, e T, respectiva-

mente, os pontos representativos dos numeros —3, +4 e —25.

valo:
enti

(1—1—33
2. Observa que a distincia de dois pontos (na unidade OU) é o

r absoluto da diferenca das abcissas désses pontos. Complete,
0, as afirmagGes seguintes:

Total de pontos obtidos nesta pagina: %

—_ 11 —
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a) As abcissas dos pontos que distam 3 unidades de Psdo ___——

1. Soma dos nimeros de cada coluna.

|

¢ a—1) ¢ 17 (1—1-3-27)

b) O nimero positivo, representado pelo ponto que dista 4 uni-

—2’——1 + 3| —38
dades de P é

2., (111393

—3|+5| —1]+4+2

c) A abcissa do ponto equidistante de M e Q &

4. (1—1—1-3)
+4[—2|—2|—1

J - L=t |

€.5, sdo

<

et 8 SN T (S

d) As abcissas dos pontos, cuja soma das distincias a0eal 4

e) A soma algébrica das abeissas de dojs Pontos distintos equi-

3. (I—1——
distantes de O & (1—1—1—1)

2. Soma dos ntimeros do cada linha,
3. Produto dos niéimeros de cada linha,

4.Produto dos numeros de cada coluna.

. 4. Escreva em cada casa vazia | |
) do quadro ao lado um nimero rela- | | — 6 | + 8
&) A abcissa do ponto ¢ nidi y tivo, de modo que: | |
e ate da otk e, dadog é & S ;
das abeissag da ‘ a) O produto dos niimeros da pri- |
S Cesses pontog, ()1 meira linha scja o simétrico do qua- —36 | —10
h) A aheissa do Ponto simetys, ‘ ‘ drado de —12. |
3 0de O ey Tel de b) A soma dos niimeros da ter- |
abeissa a é 4¢30 ap ponto i atr s * 3 :
) | ceira linha seja o niimero negativo de 4+ 9 l — 12
s . (€8 médulo 10: |
" SCTeVa, nos Tuggyg ;o : Tl
°f produtos dog Nlimerog relatix:adofs n? Quadrg Seguinte, a5 gomad ¢) A soma dos niimeros da segunda coluna seja a metade da
desie quadro. Papg maior g 08 eseritog 138 linhag y Junas soma dos nimeros da segunda linha. (2—2—2)
Tagao em doig Sentidog; g urangy g, Tesulty, . L e .
da esquerda par, , du- . oma pap, baixg % }‘eahze cada 0P ) 5. Para que valores inteiros de x se verificam simultineamen-
’ ' Sita ireity arg € baixo para cima ¢ te as relacdes: x* <20 e x> —2?
es s
.‘ i querda, Resp.: . P O i )
ota] ‘ 2
de Dontog obtidgg 1 ] Total de pontos obtidos nesta pdgina: __
°Sta pigin,: L SR
— 13 —
‘ bl
a




a) As abcissas dos pontos que distam 3 unidades de P sdo _————
. (1—1)

b) O namero positivo, representado pelo ponto que dista 4 uni-
dades de P & (1)

¢) A abcissa do ponto equidistante de M e Q & 4 1)

d) As abcissas dos pontos, cuja soma das distincias a QO e g P

2 - (1—1)

é.5, 530

e) A soma algébrica das abcissas de dois pontog distintos equi- |

distantes de O & (1) '
: ‘ R
f) A abcissa do ponto simétrico de O em relacio a M & ]
-8
1)
}

g) A abcissa do ponto equidistante e dois pontos dadog &
adog e a

das abcigsag désses Pontog

1)
abeissa a é

3. Escreva, nog la
08 produtoes dog am
ero, :
désse quadro, Pa‘;a maizrrelatlvos eScritos nag linhag -
Tacdo em doig sentidog: d;%gura"(ia do Tesultadq ; nas colunas
da esquerda par, 5 dire; Ma para haix o realize cada ope- |
' Telta e da direita papg ee baixo para cima ou |
Squerda,

gares indicy
dos ng Quadrg Seguinte, as gomas
2 ’

Total g ;
Pontos ghtiq

P 0s Nnestay Dﬁ !

| gina:

A ————

= 20

1. Soma dos nimeros de cada coluna.

' |

\ d
£ =
I =
= g
L T (B A ) g
E; (3]
© )
[3) o
o —8[+5]|—1|+2 2
2 3
) g
& fdl—=s|=2]—1 2
= L2
2 3
o —

z — 1|4+ 2| —4| +5 _§
X Ay
o .

o

4.Produto dos ntmeros de cada coluna.

1 (=115

2.. a1y

4. (1--1—Jo

3., (1—12si=1)

4. Escreva em cada casa vazia l
do quadro ao lado um nGmero rela- |
tivo, de modo que:

a) O produto dos niimeros da pri-
meira linha seja o simétrico do qua-
drado de —12.

— 36

— 10

b) A soma dos ntmeros da ter-
ceira linha seja o niimero negativo de 4+ 9
médulo 10.

— 12

c) A soma dos numeros da segunda coluna seja a metade da

soma dos nimeros da segunda linha.

(2—2—2)

5. Para que valores inteiros de x se verificam simultineamen-

te as relacdes: x° <20 e x> —27?

Resp.;

» L ? E}

Total de pontos obtidos nesta pégina:

R T e

3 - (2)




6. Complete as afirmacGes seguintes:

a) A soma de dois nimeros simétricos é

b) Multiplicando-se um nimero relativo por obtém.se seu
simétrico. ( 1)

¢) O mbdulo da difcren(:ﬂ (10 dOig hl’imemn simétricos &

do médule comum a €sses T\flm(!l‘OS.

1)

d) A diferenca entre os quadrados de dois nimeros simétricos
& - . (1)
e) O médulo da diferenca entre ag raizes quadradas do nitme-

7. Escreva em cada igualdade seguinte 0 nimero relativo que
exprime o resultado das operacges indicadasg:
(—2)°+ (—38)y = —

(*1 ‘: —— T -
(—-4)’2(*-2)':“.) P

—

—1—1)
S SO t

(—38): (—9yp=___ iF i

—3)? — 2 1 — 1—1—
( ) i (—4) e (\1): e Ly (‘2). - (_3)° —
8. Que alteracig sofre (2—2)

: o
do se substitui cada um i 1;’1’;3::1:‘)1 2(3 1! DUmeros relativog quan-
Resp.: Nig ge altery gq Imétrico 2
sw e = I I
\ Be )
” T —— (2)
ot
al de Pontog obtidog Nesta pagina:

— e =

- —

SERIE II

ASSUNTO: Quantidades algébricas.

1. A soma de trés nfimeros inteiros e consecutivos,

dos quais
x é 0 maior, é

(2)

2. Se a soma de dois niimeros é s e sua diferenca é @, ésses ni-
meros 5i0 e (2—2)

3. O comprimento de uma sala é a e excede de

b sua largura.
Logo, o perimetro dessa sala é

e sua irea é (2—2)

4. Um trabalhador ganha x cruzeiros por semana e gasta y
cruzeiros por dia. Logo, no fim de trés dias, economizg 4)

5. O mimero cujos algarismos das unidades, das dezenas e das
centenas sdo, respectivamente, a, b e ¢, é (4)

6. Uma barra de comprimento ¢ foi dividida em m partes iguais
e cada uma dessas partes em p partes iguais. Logo, a barra foi di-
vidida em partes iguais e cada uma dessas partes mede

(2—2)

Total de pontos obtidos nesta piging:

————

ARl



7. O niimero que, dividido por 3, di quociente q e resto r

(4)

S de um produto, com y
—— Bramas désse produto,

i irog adquiro £ grama,
Cruzeiros posso adquirir 3

decimetros cady um em m mi-
—— metros, (4)

13. Duag tornei * )
te, X litrog dagua e;as despejam num Teservatsrio Te N
tidade g Zua dessp“}aui::,ras 3.7 litros em p ora, i D
ej Pelas dug ; " 989, a quan-
— S torneirag , T
M Mmeia hora
(4)
Tot
al de pontog obtidog nesta pap
na:
. JULGA“J/IEN'I‘()
Total de

SERIE III

ASSUNTO: Quantidades algébricas. Expressoes
alzdébricas. Valor numérico.

1. Dados trés niimeros desiguais, su[btmi-se- o m'édio do maior
€ 0 menor do médio; da primeira diferenca ebtxd?. tira-se a s;agun-
da; o resultado subtrai-se da soma dos tfe§ nimeros. Obtém-se,
entio, o do nimero médio. (3)

2. Um mével, em movimento uniforme, percorre m metros em
meia hora. Logo, em x horas e y minutos, percorrera — (3)

3. Prove que se obtém o algarismo das dezenas de um nimero
de dois algarismos, dividindo-se por 9 a diferenca entre o nume;o
€ 2 soma de seus algarismos. ' (3)

4. Classifique as expressdes algébricas seguintes, escrevendo
adiante de cada uma sua natureza (inteira ou fraciondria; racional
ou irracional):

= -4 \
2x=+x\/3—3%; ' e (1)
.2 = e
bx Ty ThoSxin/b: (1)
1
2x2+x—3——2x2:\e~\_ (1)

5. A poténcia de menor expoente positivo de x pela qual se deve

Total de pontos obtidos nesta pdging:

— 17 —



s
muitiplicar 2 expressio x 1 /X — 8% 2

a fim de se obter uma ex-
Pressao racional é

(2)
qual se deve mul-
— 9% + x? 3 fim de se obter

(2)

6. A poténcia de menor expoente de x pela
tiplicar a expressip x—1 + 3x—3
Uma expressdo inteira &

(x—y)* + 1_gyParax=4 y—_ o Resp (4)
X7 — y* para x= —3, y= 9 R :

X7 (xy) '~y parax= gry=—1 P:Z : 9

il v, T

8 1: fim de que o valoy Numérieo do — x%y parg x — _1 i

Y= — —, seja igual —1, € precigg Qe m g, il 2(3)

L 5; =0 valor numérico da expressg, 2 + by ¢ %5 quando se £y,

quanldoo s(e)l:ftz?zn1 :e:oﬁalor Mumérico g, CXpressgg 1 + 52 _*_(‘2

Total gq Pontog obtidog nest 2

3 Pigina;
o ULGAMERTo

P e SRR B, B ol L g A

SERIE IV

ASSUNTO: Mondmios e polindmios. Operacdes

. (} esulta-
l [‘:‘ell]_e as ()pcra 0es abaL\O llldlcadas € escreva 0s 1
dOS em O S 1 Simples.

suas exprcssoc. mais

= (1—41)
3xvd 72 12x%*: (—3xy®) = (
—2x%y. 3xy* 7 = o / g

29—l x—ly3— 182°b*:9a b =______ (
XEY . X — A
£ 4 S = e (1—1)
;T'\{T= 2X3y —3x°y ———-ovz T
> Sl —— = (—Qx’y)“: (—..xy) _7
(—6x°y°)* : (—12x%y") (2_;
| a i imples, o produto dos
expressdo mais sim
2. Escreva, em sua
mo;or;uos: gy E?_y3 il i’
COLE AN L A T
’ ox’y e Q = 1 Xy’, escreva em suas expressoes
3. Sendo P = 2x’y =3
mais simples: ML S AT (1—1_2)
PQ — Q= Em——

1yp é um mondmio do terceiro grau
L4AxXTYy

(2)

2
4. O produto 2x°y
em x e y se p ¢ igual a

Total de pontos obtidos nesta pigina:

— 19 —



= ' S e IR e e N o
Vi S A , 3

S A

1

Multiplicando-ge %y 3, obtém.se 8x—1 y* (2)

5. ——— por —2x
6. Somando-se

{7

8.

——— 3 X—y obtém-se y—x.

(2)
Somando-se 2 2x obtém.se By (y—2x). (2)
Subtraindo-ge —— dex—y obtém-se y—_ (3x—y). 2)

9. Sem alterar g

diferency (5x4-2y) (3x-+y),
térmos de modo que:

a) o minuendp ge torne 5x;
b) o Minuend, go

modifique geus

Resp.:

= (3)
torne X+ty;

Resp.: — (@)
c) o subtraend, se torne 3y; Resp.: (3)
Xt
10. Simplifique as expressgeg.
1*{2\ 3—-(4~a)]} Resp.;

= gy

x x[x&-—n-2]~3}-4 R%n:-‘-~_- (3)
.la-[x~(x~y)] = (= x)} Resp,;
11, Somando—se

1

drado g —3x%y 2

12, Dividind(xse 2 quint. énei :
do 0btém ge ~27x’y(°x.‘-1 b rroasta 2

-0 qua obtém.ge Xty )
o Pelo' say quadra-

(2)

iy

SERIE V

5 Ses
omi lindmios: Operacgdes.
: Monomios e po
ASSUNTO: I

B dos se-
0 is simples e ordena
en suas expressoes malsl.SJ?'lpios horontndarsis
n . : 0 ;
o SClCVa,. decrescentes de x, oS po’ in em . m’ gtlrna i
gu é s X
doo asaPOthltﬂd s os térmos do 2° gra 5 i) o & o E
m : or todo c uo m X €y d
ac:i 5 b) ifm' b) por todos os térmos do grau em x e y. a
quadro abaixo;
dos do mesmo quadro.

s — 2x%y
2 + 6x* + i <
4x? + 4x y — 2x*
+ ;: 3 + 33 —_— 3XY: —Xy szy
- Yy’ TR R
- Tx R
4)
Resp.: a) (4)
b)

2. Ordene os p°un°mlos: decrescentes de x:
=~ a éncias
o as pOte

a) em relacd

5x%y* —dy* -+ 2x* — 8x’y + xy* i
D —_—
Resp.: -
elacdo as poténcias crescentes c;i >
B Y 3 a . e :
! e"m 4x°y* 4 2x* —3y* + bx’y? (2)
x'y —
Resp.: v

Total de pontos obtidos nesta pégina:
ofa

— 21 —



3. Escreva (a-b) (x+y)

T ABE D)l v) e Sua expres-
530 mais simples.

Resp.: \\ (3)
4. Dados os Polindmiog P =x*— 2y + vy e
Q=x4 2xy 4+ v, escreva em gyag €Xpressdes maig simples:
P =___ L. P—3Q (2—3)
5 Escreva, em SUas expressgeg mais sim

ples, og brodutos:

\

@42 —3x) (x—
A+x) (14-x)—

8) s

(4)
(1+X) (1 +x:) (1+x.) 1y )
(1+X+x=) (lhx.-{_xz) = \ (4)

(1+x+3c’+x3) (1—x) T el E. - X
6. Dadog 98 Polingmigg A s

Polindmio ¢, ¢ =

alqueZAB\C =‘0\2xeB =Xy, calcule o
Resp.: C =

(4)
7. Calcule m de \\

SERIE VI

ASSUNTO: Monoémios e pelindmios.- Operagoes,

Hs mai i rodutos:
1 creva, em suas expresso"es 15 sxmples, 0s P
* ]

&ty +y) (—2xy+v) = :z;
(@*+ab+1b') (2*—ab+b) = o
E+mt1)x4+m] x—1) = 3
[+ (@a+b)x+ab] (x+e) =

[il

2. Desenvolva e simplifique as expressoes: A
(a—b)*+ (b—ec)*+ (c—2)* = S
(a—b) (x—y) + (a—x) (y—b) + (@—¥) (b—x)

(5)

—b)* + (b—ec) (x—2)*
(a—b) (x—e)* — (a—c) (x ) x

——‘ y e ndO
mio X 4x 1 } e a Tra q
3‘ O l)Ollllo X + 8 H“y i p nao s lte na

= ep = (1—1)
S€ permutam as letras x e y, se m

4. Verifique as identidades:

¥ > 2 (4)
(@ + b*) (¢t + d?) = (ac—bd)* + (bc+ad)

Total de pontos obtidos nesta pagina:

—_— 23 —



= -
T, TR TR TR TS

20Fe) + blate) + e(athy @¥h) (ate) (b+c) + dabe

(5)
8(a—b) (b—c) (c—a) (6)
(@+bte) + (bte—ay (St sb St atncps

(a—b)* + (b—ec) + (e—a)

4(a*b*-¢?)
(8)
5. Dados og Polingmigg A—_y

A6t g
B=x'4x 4 9¢

—4x —, Sem efetuay o Produto AB, calcule o
coeficiente do termo em x désse Produto,
Resp.: =l (2)
6. Sendo A e B doj

S Polingmigg taig

_— \xl

s3x‘—4x=+4,{eA queA—{-BE

8x* 4 10, caleule A e B.

|
v

SERIE VII

: ao.
tiveis. Fatoraca
\TO: Produtos no
ASSUNTO:

e térmo tal
soaio abaixo um
binémio a
5 direits de cada
A direita
1. Acrescente 2

drado:
dmio T seja um qua 7
que o trindmio formado se]j l

4 a? Loy 1
' —38 Ayt Byt —— | G 5 (1—1—1)
X — 8x
2 a* — 4b
+ > — x’y S (1_1_1)
a: a ]

(pressoes se-
is fatores as expres
odutos de dois fatores
ha em pr
2. Decomgim

guintes:

A (1—1)
x+a)y—vy= .
Shs =) (1—
X 36 = ey i |
3 — 1—1
o A (1)
8x? — 27a°
oxy + X+ ¥y —al = o
Zxy — & — ¥ b o

ax + ay + bx + by =

s nesta pigina:
ntos obtidos
Total de po

— 25 —




(4x + 3)2
{3x — 2)2 i

(x — 2)?

et WL LAl T
(1)

¥ (2 — 3y) (o gyl

S — ¥ — 23y A el
~2by—[_a:

bl = — (2

3. Decom
Ponha em \
pI'OdlltOS de (2)

guinteg:
trés A
S fatoreg as expr
XPressoeg s
e~

s \
(1—2)

(a+- b)¢ v
x? w5
=iyl
XL
4. D =
seguinte:compmha em s L
: DI‘OdutOS d
e QHatro fa (3)

5 e, A
L= Wres a5

XD e
at — e \ Pyl
4

d
Tota] x Pontog Ly
Pontgg S Crie; 4
Nota: e S —
\

SERIE VIII

ASSUNTO: Produtos notaveis. Fatoracao.

{7]

1. Desenvolva as poténcias seguinte

(4x + 1) — 2 — _i_) LI e |11\
(1 — xyy = (yi +3) = (1—1)

3. Prove que

(34%) (a—s) + (bty) (b—y) = @HY) (8=} + (o) (=)
)
x* 4 5mxy + ¥° serd nulo

3. O valor numérico do polindmio
e m foriguala ———  (2)

para quaisquer valores iguais de X € ¥ §
4. Subtraindo-se —— de 4x* — 6x — 9 obtém-se
(2x — 3) (2x + 3).

5. Ponha em evidéncia:

(2)

a) o fator xy no polindmio L(x—y) +¥V (=—y) — (=—¥)%
(3)

ROBD S i o e

b) o fator x—y no polinémio mx* 4 px + q — (my* + PY + q);
ReBP i e i (e e (3)

¢) o fator a-+b no polindmio a‘——2a’+a"b+ab’——2b’——b‘;
(3)

Regpis st oo
Total de ponios obtidus nesta pagina: ———

S0



; d)oo)fat 3 mio mx*‘— (2p—1)xiy
m—2p) x STV

T X—y no poling

B (3)

(3)

- Dadog 0s Polingmipg P
Calcule, €m syag €Xpressgeg

—

VP 4 V@ —
/PQ \
VEPQ —

SERIE IX

‘&SSUIJ . (: R a Slm])]lflcagﬂo.
'l 0 Fra oes alg(.brlc S-
.

ESCIO\D ;](ll ada 113(}‘10 Seg'lnnue
<y ante de Cc dn ’

mais simples:

x3y~2x=&,
2y g =
(1+x)=__y= 1 -

1632 (a + bb)?
—s 13 7 Ob)*
(4a il 5b)= —a®

|

X'— g
g A
X — (3x —8)*

Total de

x* -1

x*+x+1

x—1

x*2xy
X2y’ XY

= —
=

sua expressao

11

(1-1)

(1—1)

(1-1)

(2—2)

9x* — (5x+8y)’ Jes Z—2)
xSt i R S

4x* —4y*

x4 — (6x—9)* w0

(x—3)*

— 29 —

(2—2)

: Agina: ————
tos obtides nesta pagl
pon



L R LY S
e k) e St g L LN L e

G — =1y Sl (Bt
z(®42x+1) i TR
X+ax+xta S Sfemh,
X' +ax--2x+-2a . Bte—bfoae o
13a—at g x+y+a
2 ) St iE
1—a*ta'—a’ X+2xyty g2 (2—2)
X4a x’+(a~b)x—ab
TR R v T e —_—
x*+ (a+b) xtab X—at T B-3
= Xty
2. A fracio torna-se §
| e Orna-se 1gua1a\seks———
| X—y €)
3. Adicionando. i
086k o o denominadgy da fragzg x;l.—
esta fracdo torna-ge igual g L . - = :
X+ 1 @
4, Subtraindo-se
=g F 2_
S e e © Numerador g, fracio ((‘t = 2) |
! x 4 2)?
5. Sek=1, a5 fraggeg & Xk i
o =

T,
otal de Pontog obtidog Nesty Pégin
a:

SERIE X

o gébri Simpli-
NTO: Fracdes algébricas.
bl ficacdo. Operacoes.

a egui expressao
Tscreva, adiante de cada fracio seguinte, sua exp
T, a,
mais simples:

—x
X —2xy-+y* . y ' T -
X'—y*—3xy (x—v) = ax’-x*—y*—ay’ -2
+2
(a+b4x)*—(at+b—x)* x+y- , =T ol
J= - Xy +2 (xy+xty) @2
x? (a*—
(x+1) (x*—1)? - (a+b):—:x -~ —
: s = (a* b +x°)*—4a’ @
(x*+-2x+1) (x—1) P
2. Adicionando-se a0 denominador da fragac m'
. 2x—3 &
esta fragéio torna-se igual a m .

s qdi seus resul-
3. Efetue as operagdes abaixo indicadas e escreva
. e .
5 is sl es:
tados em suas expressées mais simpl

1 2—2)
Lo 1 = (
e e x—-
x4-2 X x+2
2—2)
x+ta 2y x—a X—y (x—y
.2 v A
i g [ 3 L
xhy * X—y' x—y ¥y

Total de pontos obtides nesta pagina: ———

)




-ty Wy s x\+ 2 ' &
'x_y x+ty (x+y)? Xy
T El e "
xty+ ?_; — e S
a1 a1 z o
X Eiap 1 = Q) = —
e = Txt1l oy
SN ®—xH oy (—2)
B 4

a

5. Multiplicang,
Taiz q‘uadrada de %

v
x+2y
6. Reduza 2 sua
algébricas Seguintegs

¢ 2 fragsg

(4)
—dxyt4y

obtém-se a
~ (4)
€XDressig maig Simpleg cad.

3 Uma das fragges
AL W ;
X ¥y & ? ?\
B~ Sivo G
B LD S

ol - et implificacdo.
Q: Fracoes algébricas. Simp c
SUNTO: F
= racoes-

§ CV. us Tesul-
i i screva se

L S Opel‘a 0C g )

1-' E fetuc as ! : : R

1
S —— : o ==
1 i Ly ;
e . )
1 : = X xty xy+y (3-8
x~y T xtxyty o @®
” 2 X
2x -
T Tox
x+1 x—1 : .
1 1 B, el
: !__ ].
X*—mx x*--mx x*—n 1 ;
| ——-X h—.———_ =
X 2x = = X+1 X (2>
;T — x—1 X+1 4
x — _————__
Thxtx 4ot — =

2 - Xpres-
c a das e
i ada um
a sio mais simples
5 expres
. Reduza a su

SOes algébricas seguintes:

oy x+%:___,__ (3—3)
i{l‘Tj—‘-E——_ y+yon )
iH : (3—3
b st Biny, LS
=" i

ging: ————

l oS I St& p
de p Ol'ltOS Obt ld €
I Ota 1 a

——33——.



1 Toyin 1
e e S
2y Xy? Ayl 5T
: (3—3)
1 o S + gl -
T S CME -
M E
e R i i
x—1 | x4q X1
2R R (3)
ity e ) Xi=1
1 1 1 x"ya
(\—\'%-\)* PR i
X% Xy N x'y?
by e v
\N\\ = ‘
4
Xy Xy+y X'txy b
X y Z
(x—y) (x—z) (y—x) (y—z) (z—x) (z—y) e
(6)
Tota] de Dontgg obtidog Nesty Péging.
| JULGAME'NTO
Tota) de Pontog 4, Série. 60
Tof-al de Dontog obtidog, e
Nota. A

SERIE XII

Reso:
= 1¢ grau.

O: Identidades. KquacCes doagaes.

s lirn: lugde- Verificacio de equ

i i 3¢ i adc
a das igualdﬂdes Segulntes (
ifi ldn um
. CldSSlfIque Ce de td

ou equacio):

x+1
—— =g
2
Geh1)* —ox = x4 :
(x+1)=—4_\; = (x—1)?
(X‘[—4)2.__4 =5 (X+8)
g i . = e P S =
Gt —) x——) + — = x
):1—'1= x (x-41) _—
Xx—1 ]

Agina: ———
1 de pontos obtidos nesta p
Tota

— 36 —

(€Y

(1)
(1)
(1)

(1)

(1)



~

1 1 2 9
{ -+ = Respss. X = ———r (2) )
x—1 x—3 x—5 0
1 2 | 119
(xt—) (Bx— —) = 6 (x+1) (x+2) ——— Resp:x=
2 2 4
(3)
x+1=+/2(x—1) ' Resp: x = —— (2) ’
et
V? (x—3) = 4—x Resp: X = ——— = (2)
rud 1
V2 +
x-++/2 ‘
=3 Resp: £ = —— (3)
e 1
V2— ‘
x+y/2

‘ 3. Verifigue que V"é_ + 1 é raiz das equagdes abaixo, mostranf"
do que sdio jguais os vealores numéricos de seus dois membros para.
aquele valor de x: ; . A

¥ (x—1) = 3x+1 Vexificaghos = <——8
; (3)
1 iz
W = 2 Verificagio: ——— = o
1 4
x - R (
x—1

Total de pontos obtidos nesta pagina: ———

\ — 37—




4. Caleule m de modo que a raiz da equacio

x|
2 (m4x) m (x—1) = \m + 4m
3

S€ja — 9
Resp.:m = L (3)
5, Calcule 5 de ]
g e modo que g5 €quagdes ax=x--4 € ax = 4x-}-1
Resp.: 3 = —_— (3)

2\/2"
6. Calcule a de modo que * seja ry

<8 at~/2
\/3(1+x)~1. Y

iz da equacio
Oy =

Resp.: 5 =

SERIE XIII
lucdo
ASSUNTO: Equagoes do 1° grau. Resolug

e discussio:

i

1. Resolva as equacdes seguintes:

X X
———=9 (ms£o)
m 4m

2 1

A

X—a x—1

x x Resp.: X = —
—+tm=_4p
4
1 1 Resp.: X = ——
: +—=0 (as£0)
x+z_1 a
X+a x4 ArE

Resp.: X =
=Skl = (p#o)
m--p m—7p

Agina:
“Total de pontos obtidos nesta pagin

— 89 —

Resp.: x = —

Resp.: x = ——

(2)

(2)

2

(2)

(2)




Raiz
Condigao
0 o
Equaca . (2—2)
1 2) ik %
X — % a—[x~(a-x)]% =a Respis x = ( X—a x—b —_—
K (x—a)] = a—[a— (a—x)] Resp.: x = () b = _ (2—2)
E T - .
2. Para fue valor de m 5 €auagio (m-j-1)x = m'—1 X x T '
—t1=——1 N 2—2)
a) & detenmnada? Resp.; msoL — 1) m p e L T
=(x—1) (x—a) —
b) & indeterminggy 9 Respim = (1) (1) (xta)=(x—1) (2—2)
XTI T g
©) tem raiz py, 4 Respim = (€3] LU a e
.‘_ (SR — PR
4) tem 5 1aj, 9? Resp.: m = 1) X X x (2—2)
e
x =
3. Para que valor da 5 , equacio a(x41) = X+4 nio tem s0- X—m x—p
lugso 2 m - =Pt
Resp.: g = il /[ (2) p e
4. Estabelega 2 condics,
% : Para que cady UMa das equacses abai- 2—2)
X0 seja, determlnada € caleyle Sua rajy. e i_b :_a X S e g
0 3 b
Equas‘uo Condigﬁo Raiz a . L B
a (X\a) = x — a b % a péginn: = o i
' e (2—2) ntos obtidos nest
a Total de po
—_— C E———
b—x R SN (2—2) ‘—E‘O
&) JULGAME trie: 60
b=y g de pontos da sé
s Rl (2—2) Total obtidos: ——
a b . tos
I s Total de pon A
i pr T T S (2 0) Nota:
Total g Dont, ;
05 g tidog negtg Piging,. — 41 —
1




*'fglf' ! !m */,ql g {f'w’. Y Raase -
A . :a i) ! <l ’ PO e BT NN T (e AV 1 gL AN e 4 EERERIRT(f e
. . . b L 5 « L7 Dpe SN SRTI ASR,

’ Ta= N4 e
Al e !
AN 5 S el

' # \

-
Bt .‘ \
SERIE XIV

" ) 5 ASSUNTO: Equacdes do 1° grau.
" U Resolucio e discussio.
s 1. Estabeleca a condicdo tal que:
M ey 2 a b

a equagio — - — = ab seja impossivel;

i X X
Resp.:
m 1

b - ' .
) a equagio —— = — seja indeterminada;
x—1 x—m :

Resp.: ST
a equagio a-——=x-+Db seja indeterminada.
- a+b

Resp.: _______/

Total de pontos obtidos nesta pagina: Lol

Jll

- } ‘ L e 1 0% .

15, 4 oy > -
SPUIRRE cif = 3 e oA



2. Estab icGe
eleca ag condigdes sob ag quais a equacdo

ax bx
T R 7 L
a-+b atb i a

a) é determinada-

Resp,;
\
o = g (4)

b) é indetenninada.

Resp.:
\-
e (4)

3. Sob que condieg, X
minad ®edmagio — 4y
nada ? = __ RN
S m L + p ¢é indeter

Resp..
T (3)

e
sparaqueaequagio a a b+ 1

: determinada
Solugdo: x = ——— (4—4)

m 4

m =

(
Discussio |
L

X X 2b
at+b a—b a*—b?
D; . [ ———: determinada
jrassa0 Solucéio: x = (4—4)

l— -

mx—1 px—1
¢ — 4 =02x

b m

Di 5 [ ———: determinada
goeo ] Solugio: x = ——— (4—4)

l—

Total de pontos obtidos resta pigina:

JULGAMENTO

Total de pontos da série: 50

Total de pontcs obtidos:

Nota:

— 45 —
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v\*_”;
ol 3

Sl g

; 3 il

"A” I'll
Ll A

'3
3 l'. . e ! 4
/3 , 8 1j,,. SERIE XV A
~ y ' ‘; = ASSUNTO: Equacdes do 1° graum. "'[" ’;‘v
| , "I Resolugio e discussao. e
} . Al - [ g;f w
; W
A Q: o
: o) r,“ ; .-:," ¥
T : B ft' e m 1 e
r‘ b 1. Para que valores de m a equagio = "R
; " ‘\‘ o | x—m Li 1y G Y
1., \n I. N = ; ‘ ,_‘,’J '[\H
o iy i"‘ a) tem raiz nula? Resp.: —— @) REEN:
W o b) tem raiz positiva? Resp: — A2 J‘I .
e Y . 4’ . ] ‘-}
;' 3 2 IF’ ¢) tem raiz negativa? Resp.: — ! b
gy . £ el
’ ¥ T d) é indeterminada? Resp.:
1 I g 2. Para que valores de m a equagio
b TITRER ! \
5 % M (x—m) =4 (x + 4) + 8m:
S '
14 ﬂ | a) tem raiz positiva? Resp.:
'
VT b) tem raiz nula? \ Resp.: — _(2") e
JI no “ v
AU S 2) At
S ¢) tem raiz negativa? Resp.t —=it ) e ghe
il L7 = LAPYS \
\ "‘ i} " 2. |I'1
O d) nido tem solucéo? Resp.: — { \1 v

Total de pontes obtidos nesta pégina: —
1

T




3. Estabeleca a condj
X0 tenha uma solucio e

Equa("ﬁo S
cao

X-a

———

X—b
S PR

g a

(2%0eb.o

Loy AN \
= AN
% 3 b _

(B70.eb ¢ 0)

€40 para que cada uma das equacoes abai-
calcule essa solugio:

Solugdo

(2—2)

(3—3)

(4—4)

(4—4)

4. Estabeleca as condigoes sob as quais 2 equacao

X X
—+m=—-+p
a b

a) tem uma solugdo;

b) nio tem solugio;

¢) tem uma infinidade de solugoes

d) tem raiz nula.

5. Complete o quadro abaixo,

(az£0 e b4 0)

Resp.: —— (2
Resp.: —— (2)
Resp.: —— (2)
Resp: —— (&)

que resume 2 discussio da equa-

¢80 2 m (x + 1) = 8x (m—1):

[
I
{
l
L

. ——:80
ML _: determinada {m <——oum >

m

—_

———: impossivel

Total de pontos obtidos

fo=——: solugdo nula

lugéo positiva

| <m<<— solugio negativa

(2—2—2—2—2)

nesta pégina: ——

JULGAMENTO

Total de pontos da série: 60

Total de pontos obtidosi—

Nota: ———

— 49 —
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v e
‘GI
|
1 |
i ’ ‘I : f.\
Y
I ] \/
A J‘
i
Sy
- 8 ll'j
) B
; ..l| ”
1 1
W
i 8
= A
| F,

SERIE XVI

ASSUNTO: Sistemas de equagdes do 17 grau.
Resolugiio e discussio.

1. Caleule as solucdes dos sistemas seguintes:

(Ox—gy =4
[x = ——
5 502
ety Solugzato.{ly _

poF T

Solugdo: {
v

l\l .

R=op

Solugdo: {

R AV v

\\.

P

Total de pantos obtidos Testa pagina:

— 51—




b S S i a2 5 S

—t—-= =
| 5 : Fo
; Solugiio: {
[x—1  y44 b=
T
2 2
[x+y x—y
e =1
g 3 ‘4 [x =
Solugio:
| 5(x+y) L=
| TT=x_y
l 12 5
(3—3)
il %
l\ —— '\
| 2x+ 3y X—5y+1 [x =
{l ‘ . Solucsg: i
Lx +v+1 X —2y +2
(3—3)
2, Classifique cada y i
indeterminag, ou impossiv:;) (:108 s e G
[x 3
et e
. ! 3 .4
(2x+6y=¢

Froep e 0 g 1L 4)

of
al de Pontgg obtidog Nesta Pdging .

[x\/§+23’:2+ \/.2
{

(4)
Resp.: ———

Etyve=1+ 2

3

|1+vE 1+ /2 .

I

L x+sy=o0

( 13y

|I4 (X +y) =301 +x) + i &
| Resp.: —

l4x+15y

— = 1

14y

inte seja
istema seguin
3. Caleule m de modo que o valor de x no Si
o Qadrupio go valor de y:

(6)
{r X—my=2 Resp. M i g
G ntes

4. Caleuia m e p de modo que sejam equivale

Seguj tes:
o 7

[ Xty=m [X+2y—p+
{

=m A
Pag e L E
AL
Resp:. ;.2 7=

- - —'-./
agina:
Total de pontos obtidos nesta P

— 53 —




e il

J ULGAMENTO

Total do Pontos da géyje: GO

Total dp Pontos cbtides:

Nota-

\

2 fim g

SERIE XVII

ASSUNTO: Sistemas de equagies do 1° grau.

Resoluciio e discussio.
S ———

' - - ndiciio
118 Verifique S¢ o parimetro a estid sujeito o alguma condig
€ que o sistema

fax+y=a
[ x—ay =
tenhy Uma solyego, Calcule essa golucio.

Resp.: x =

D=
e (2—2)
2. Mesmg quest:

[

X—y=2
i

40 para o sistema

L(a~1)x~(a-l-1)}’=°

Resp.: x =

» ¥ =

(4—4)
3. Estap,

AN elega ag c

etermm 05 e caleyle

Sistema

, Condiciio Solugio
rax+by = 2ab

ondigSes para que os sistemas abaixo sejam
suas solugdes:

. = ¥ =
by:o .

b

(2—2—2)
Totaj ge bontos obtides nesta pégina:

— 55 —
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Sist
ema Condigio

{rx+y:a+b
U’x+ay=2ab S
2x+y=m
| % =d Ay
[Waiy=t
{ D
{a’x‘i'ay:l
L xty=, T
raX+y=2a
[x+ay=aa+1 Y
i
|$+\=1
la p
i
[l
=+, fige——i .
(bl

‘huih"h-'“h;"?& iy

Solucio

L= S———— § = i
(2—2—2)
XS ——y = ———
(2—2—2)

= I PR
(2—2—2)

X = = SE I e
(2—2—2)

iy SR y = ——
(2-—2—2)

nesta D4

i |
|
I

Solugao

Sistema Condigdo

[mx+(m+1)y=_1
{ § =, ¥ B
lm+1)x+my=1

(‘2-—2——2)
By =
4{ R,
ax‘b = =8 \
Al (2—2—2)

Total de pontos obtidos nesta pagina: ——

JULGAMENTO
Total de pontos da série: 60

Total de pontos obtidos: ———

Nota: ———
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SERTIE XVIII

ASSUNTO: Sistemas do equacgoes do 1° grau,

Resoluciio o discussio. Artificios de cdl-
culo.

e —— -

\;liete:l;’.Estabelega as co

ndigdes para que os sistemas abaixo sejam
Mados e caleyle

suas solugdes:

Bquacio Condigio Solugio

—_— = i N
(2—2—2)
—_— X= y ¥ =
(2—2—2)
— x= ¥ E—
(2—=2-2) 8
AN Total ge bontos obtidos nesta pagina:

‘59-— )
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R
culo esolv
) @ 5
sis -
g s&itenas S
o eguin
10 s s tes, reduz
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o
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Sol | :
ucilo: o .):'
] 33 u
LY — j
Lo
)
- .. :]
L";'
IlJ
S i
| olugéo:{fx ) 3—3
, w&*‘
vq’» LB Lyz
u}}ﬂt "( ( )
l‘ : J Solu fr =
A . : .‘.' 4 ‘. ' | gz.io: { |
i v-'>‘ "v" V‘ ": - "-A: V Ly:
\. V
= [ Sol r
ucio an
2
B

To

tal

‘ de S agin

pont
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nesta
P a gi
0 0S ‘ 8 ————
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JULGAMENTO
Total de pontos da série: 60
Total de pontos obtidos:
Nota:

SERIE XIX

" 1° grai.
ASSUNTO: Desigualdades. Inequagoes do

—

4 5
2
. —Lxl—"
L. Que valor inteiro pode assumir X, se R
(1)
Resp.: X = ——
4 <0 9
— X :
e T
2. Que valor inteiro pode assumir X, 3 o

Resp.: X = —

-
x <257

&, o’ ge 1263

3. Que valores inteiros pode assumir 2%, ,

(1...—1)
Resps —— =7

+3 =€

o soma x

E assumir 2

05 4. Que valores inteiros pode a1

P <x R2elcy<1,2?

St

Resp.: — @y

4 =
<x+
5. Se1 < x <3, conclui-se que —

zoAnas —_—
) ta pagit
Total de pontos obtidos mes

— 63 —



6. Se 3 < x < 4, conclui-se que

1
p A

T. Se x>5ey <1, conclui-se que x—Yy

1)
1 1 1)
8. Se — < x <5, conclui-se que e =
2 X
9. Resolva as inequacdes seguintes:

4
214+x) <5 (x—1) Resp.: @
—1 x—2

4

PR Cak Resp.: —— )
2 3
mmx—1) <1.-x Resp.: ——— @)
(x—1) (=—2) > (x+1) (x-+2) Rispt (4)
x
>0
T Rep b @
X—4 :
T )
x4+ 1 Resp (4)
10. Estabelega as Ik )
tém solucsy, condicdes soby pg uai ; Az 5
O € apresente essas Bolugﬁes;q 18 as inequacdes abal

Tot
otal de Dontog obtidog nesta pigina:

=64

a) 2mx > bm
s eme——— 2—2)
[Sem > —" (
Resp. { e
[Semi< ——*
b) a(x—3)>0
g e———t 2—2)
(Se & > —+
Resp. e
|Be A L —=—=3
¢) a(x—a) >x—1 S
M (
[Se.a > —
Resp.{ e
|Sea. £ ——
e

Total de pontos obtidos

Total de pontos d .
Total de pontos obtt

— 656 —

JULGAMENTO :
a série: B

Nota: —————

P =2 8:
nesta pagin

dos: —



SERIE XX

ASSUNTO: Desigualdades- Inequacdes do 1° graw.
Inequacdes simultaneas.

—

215 " 7 " - .
t8in SOIES_t“bQIeQa as condicoes sob as quais as inequagdes abaixo
U630 e apresente essas solugdes:

a b

a)\<

B

(3—3)




(3—3)

- Be——sy, .

2. Indique og

; valore : . A <
Nequacses: res de x que satisfazem simultineamente 2s

.
} S ——<5
f

Resp.: ‘ (5)
EE—1) tace g
[x+1: 5
Sine
{l 6 T N2
||x+1 Resp.: e L e (5)
D i
{2x+1 -
\
A +x>2
‘ - Resp.:

2 \ (5)

| a
[Se iy
l. a(x~1) S Resp_{ a> cte 0
(Sea< .
(3—3)

X§\

o 3. Indique os valores de x que satisfazem as duplas desigual-

es:
X—1
2<—<5 Resp.: (6)
2
1 x+41 1
S ——<x Resp.: (6)
2 3 9

4. Sendo a ¢ b nimeros positivos, prove que:
a<b
M= \fiE (5)
a

Gugestdo: parta da identidade (a+b)’— (a —b)* = 4ab.)

b
—2>2 (4)

a

a
b) _
b

(S = . o
Ugestiao; elimine os denominadores e utilize o resultado

anterior).

Total de pontos obtidos nesta pigina: ————

JULGAMENTO
Tatal de pontos da série: RO

Total de pontos obtidos:

Nota:

— 69 —




SERIE XXI

ASSUNTQ: Problemas do 1° grat.
Resolucio.

Resolva os problemas seguintes, utilizando, de preferéncia, ums

equa .
( cao com uma lncégnita:

erea

Parf: - Acrescentando-se a um nimero Ssua metade e sua ter¢
» obtém.se 22. Calcule ésse nimero.

4)

Resp.: —8

2 . imeira
2. Divida 90 em duas partes tais que © quociente da P

Ror T
2 seja igual ao quociente da segunda POY 3.

2

3. Divid : e
: a 720 cruzeiros entre duas P da rece-
I’:’-‘;‘a receba tantas notas de 50 cruzeiros quantas 2 segunt
e 10 cruzeiros.
(2,,2)

S Tohs zeiros
Resp.: primeira: WA 22
SR B cruzeiros

segunda : ——
. o e
s nesta Pégm?' !

. Total de pontos obtido!

A | e

B



4. Um pai tem 28 anos e seu filho 4 anos. No fim de quantos
anos a idade do pai sera o débro da idade do filho?

Resp.:

(4)

5. Deseja-se dividir 200 cruzeiros entre duas pessoas de modo

que a parte da segunda seja 2/3 da parte da primeira. Calcule 2
parte de cada uma.

Resp.: primeira:

cruzeiros (2—2)
segunda :

cruzeiros

é 486' Caleule os dois numeros cuja soma & 128 e éuja diferenga

. /

Resp.:

SR (2—2)

7. Multiplicando-ge um nfim i)
er = 4 a0
resultado, dividindo-se o o Por 13, adicionando-se 1

A resultado por 15 s do re-
sultado, obtém-se 17, Calcule aquelz m’xme:o G e 18

Resp.: ey )

8. Multiplica-
multiplica-se o resto por 3 e do Por 2 e do produto subtrai-se 2;

0 resto por 4, e do pro R 0 produto subtrai-se 3; multiplica-se

0 niimero primitiyo, Qual s 1:Etrau-s;e 4, obtendo-se, entdo, 14 vézes
S5¢ nlimero ?

S€ um nﬁmer

(4)

T onse-
s X nteiros e ¢
9. A diferenca dos quadrados de dois numeros i

CWivos & 127, Calcule o menor désses nUmeros.

(4)
Resp.:  — ——
1eia
ada uma I
‘ o s contendo ¢< ;
i .10- Tenho um certo namero de caixas, 8 lapis em cada
uzi

; .= r
2 de lapis, Se, alterando essa disposigao, coloca

9
P ;.enho 4

IXa, fi ot ntos 1apis v
faixa, ficardio 3 caixas vazias. Quantas caixas € qua ;
A 2—2

snixas e ——o 18PIE: ¢

J Resp.:

a & 1087
Q . taymos é 1
1. Qual 2 fracio igual a 1,25, cuja soma dos te

(4)

Respit —mo——-——

a 2/3 do mUme
numero de
gas €

rnogas er

o
4 mogas,
es. Quantas oS

. s o de
by 12. Numa casa comercial o nimero di
!: e Tapazes. Tenho sido admitidas ma:Paz
Q:gas Passou a ser 3/4 do namero de ¥

L k o ey

M08 rapazes havia a principio * (22

rap aze S.

i
Resp.: mogas

_ee
tm.se quoci®
10 obtem=7 © ~os 05
13. Dividindo-se um namero Por e Ii-(;:tos dessas divise
:s e diferem de uma unidade, sendo %
#1975 possiveis, Calcule ésse NAMET: )
¢ ey
Resp.: sverso do
am namero 35 Caleule &sse
14, Somand 92 a0 inverso de obtém-s€ ¥
resulta ando-se ltado’
hg

esu
do e 4 a0 inverso do novo ¥

4 X
Merg 4)

- //
Resp.: A
sta pagl N

jdos M€
Total de pontos obtido

— 13—



15. Divig
da imes €-se um Nime
Primeirg pelo Niimerg Yo em duas partes taj )

natural m seja jgya) a:,S que o quociente
quociente da se-

gunda por
m
Parte? +1 Que fracio do ng
Mero represent 2 <
a a primeira

ReSp.: e T
(4)

SERIE XXII

ASSUNTO: Problemas do 1° grau.
Resolucio.

Res
oly, . . ; Lo
2 0s problemas seguintes, utilizando, de preferéncia, uma

equa,g-
40 co <o
™M uma incégnita:

1
A soma dos dois algarismos de um numero é 9. Invertendo-
gual a 7/4 do

orde a N >
ero pn} d.esses algarismos, obtém-se um numero 1
Timitivo. Ache ésse namero.

() a
Nim

(4)

Resp.: — ———

2 ~ -
filho.’nHa.sels anos a idade de um pai era 9 vézes a idade de s;:
um? » 10 fim de seis anos serd o triplo. Qual a idade atual de 2

Resp.: pai: ————; filho: —— 2—2)
tal de

rcadorias 1o to
gaben-

s me .
eiro dia,

3.
Um varejista vendeu em trés dia

Crs o
<8.500,00 . d rim
0-g ,00. Qual a importancia da venda n9 D do)
of :. QUe o acréscimo de venda em cada dia (a partir do_8°ECH
Metade da venda do dia anterior?
(4)

Resp.: C1§ —

e
Total de pontos obtidos nest2 pagind



4. Recebi Crg 930,

00
outras de Cr$ 20,00. Q om 30 notas, sendo umas de Cr$ 50,00 ¢

uantas notas de Cr$ 50,00 recebi?

T (4)

5. Paguei Crg 48,00
perz?s. Se tivesse compra;
teria gasto menog Cr$ 5

ds e uma dtzia de
menos trés peras,
maga ?

do maig duag macis e
»00. Qual o Préco de cada

Resp.: Crg
(4)

300 e 400, cuja soma

08 é 1
ordem inversa 8 e tal que, escrevendo-se

mitivo, » 8¢ obtém 7/4 do ntimero pri-
Resp.:
\
4)
7. Ache os dois ny; :
Nlimey ;
segundo se obtenha quchen:: st Que, dividindo-ge o primeiro pelo

(2—2)

mesmo sentid
0, 0 encor e
Itro geps
eria p,

: » 20 contriyj
1
locidade de cada um? o

. Se c
o fim de 40 ’ movessem no

Mminutos, Qual a ve-

° ‘\ 3
m/min_ .
/ in.; Pedestye: ——— m/min

TO a] d
pontos Obtid(m n a D i
t e est aglna:

16l —

2

9. Dois ciclistas correm, no mesmo sentido, numa et
cular de 3,6 km de comprimento. A velocidade de um é 2/3 .da oy
locidade do outro. O mais rapido passa pelo outro o
Calcule a velocidade de cada um.

km/h.

Resp.: km/h e
da dianteira de uma car-

i ercurso a Io
10. Num determinado P 09 voltas do que a roda

Tuagem, cujo raio mede 1 m, deu mais 5
traseira, cujo raio mede 1,5 m. Caledle:aquele, percur30.

(4)

Resp.: ——8m8 —

o-se 2 a cada um de seus

11. Ache a fracdo tal que, somand o mide

= d
térmos ela se torne igual a 1/2 e subtraindo-se 4 de ca
seus térmos ela se torne igual a 1/4.

4
Resp.: ———— (4)
20 e
12. A que horas os dois ponteiros de um relégio se sobrepoe
’ . >
pela primeira vez depois das 12 horas:
h m s (4)

Resp.: ————

Total de pontos obtidos mesta pagina: ———

JULGAMENTO

Total de pontos da série: 50

Total de pontos obtidos: ———

Nota: ——
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SERIE XXIII

ASSUNTO: Problemas do 17 grau.
Resolugao.

Res
olva 0s
problemas seguintes, utilizando, de preferéncia, uma

€quacsio
a
¢ com uma inedgnita:

de um relégio formam, pela

1. A
Primeiry v(l‘le horas os dois ponteiros
ez, um Aangulo reto depois das 3 horas?

Resp.: h m_ . . .'8 (1)

Primz.- A que horas os dois ponteiros de um relégio formam pela
eira vez, um angulo de 60° depois das 6 horas?
Resp.: h m s (4)

moedas em filas de

Na primeira taram 5 moe-
Diminuindo-se, porém, de uma moe-

das. Quantas moedas havia?

mod3. Deseja-se dispor de um certo numero de
e o a formar um quadrado. tentativa fal
o para completar o quadrado.
o lado quadrado, sobraram 8 moe
Resp.: ——— (4)

Total de pontos obtidos nesta pagina: —

— 79 —



4. Dorig disse 3 Alda:
ficarei com 42 cruzei

parte do que vocé pos
cada uma ?

ros». «Nio,
sui e ficarei

a ui ¢
<dé-me a metade do que vocé poss

= rta
respondeu Alda; dé-me a quauia
com 42 crudeiross., Quanto poss

Resp.: Doris:

cruzeiros (2—2)

cruzeiros

Resp.: e, 7 Y% @
6. 20 kg de dgua salgada contém 500 g de sal. Quantos qm’i;
8ramas de 4gyuy g lhe deve acrescentar de modo que 20 kg da no
misturg contenhg apenas 400 g ge sal?
Resp.: = TR . *)

7. Uma ba

4 Tra de ourp Plating pesa 49
Préco da Plating ¢

€ o triplp
contido na barra ¢ 4 dobro
Plating contida ng barra,

Resp.

8. Misturando-
tivamente, Obtém.ge

5 litros
cule gg Quantidageg

Se dois Ij

de liquide

g. Sabese que: a) "’
; b) o prégo do ouro
leule a quantidade de

do préco do ouro
do da platina. ¢

: (4)

idos de densidage
um liquide de
S misturadog,

qu s 0,8 e 1,4, respec-
de densidade 1,04. Cal-

(2—2)

r hora do que. ou?ro.
quando 0 pnmelr.o
al a hora verdadei-

. inutos po
. ais 2 mi

. anta-se'm ifiquei que,

m relégio adi -erifiquei q
T ndz .a:-;::ado ambos as 6 horas"; Lth 39m. Qu
mem-cava 10h 48m, o outro marcav
?

ra nesse momento ?

(4)
2 m

n h ——
Resp.: ——

me
a seu colega, Que do
'y passo é 2/3

4s 3
enquanto dng

- carteiro
i disse um teu
5 exphcav assos, se
10. «Como se cus P

tenhas ultrapassado em 30 de the o outro, que,
méu ?» «Esqueces-te, reswmieu-deu cada um?
Dass;s dou 5». Quantos passos

»

(3—3

Resp.: ¢ ——— ——

roclamada 4 anO:
ante 3/4 d? g

teria reinado
I e gue idade

a e sido P
: ileira tivesse dur
. ablica Brasi <1 reinado

11 Se dII:;I::‘ ador Pedro I tel':;os mais tarde,

i lcelo, o ido proclamada 11 reinou Pedro I

vida; se twe;se sa vida. Quantos a;los

durante 4/5 de su 7 5110 7

ti rhm data da queda do Imp¢ (2—2)

inha na 4 SHOB; 1'(:‘Spect'

= bl L -

Wy i de uma
outro V' litros S
agua e
X dg; quantidade d? sel:n )
T btendo-se assim, uuraSm?
; retirada de cada

. itros d
12. Um vaso contém Valso 25
. v
tintura, Retira-se de (-:-id?;o outro vaso tidade
: sa porca ia quan
¢ coloca-se esdoispvas"s' Qual foi (2—2)
idénti nos
1den;t1cas

Jitros
Resp-:——

X sta pagina: ——
pontos obtidos 1€
Total de

20 81di==



v ——

o GAMENTO
[ de pontog da série: 50
ot; .
al de Pontos obtidog:

Nota:

B |

==

SERIE XXIV

ASSUNTO: Problemas do 1° grau.
Resolugio e discussao.

Resolva os problemas seguintes, utilizando, de preferéncia, uma

equagdio com uma incégnita:

a e por a+1 obtém-se quo-

1. Dividindo-se um nimero Por
sendo os restos dessas divisoes

cientes que diferem de uma unidade,
o i e .
S maiores possiveis. Calcule aquele numero.

(4)

Resp.: ——

em 3 parcelas tais que a segun-
2 exceda a segunda de 2m. Cal-
digoes para que: a) as 3
ra parcela seja pPo-

2. Divide-se o niimero positivo a
da exceda a terceira dem e 2 primeir;
cule a menor parcela e estabeleca as con
Dfxrcelas sejam positivas; b) somente 2 primei
sitiva. :

Resp.: parcela menor: ——— (3—-1——1)

Condigdes: 8) —— 3 b) —

thal de pontos ———

3. Multiplicando-se um ntimero por a (2 > 0), somando-se a--1
ao produto, dividindo-se 2 goma por a2 e subtraindo-se a+3 do
pontos obtidos nesta pagina

Total de : —_—
— 83 —
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~estabelecy as condicdes
el; b) indeterminado.,

Resp.: Primeirg parte: )
— (3—1—1
CondigGes: a) |
P e b
b)
\

fracio a/b ativo g
e bara ge 'e deve soma b
::ndlcoes Para que °°bt€l‘ 0 invergg dessar t:";. aTbSS 0s térmos de
nha apenag soluegg Problemy; ) tenha g acdo? Estabeleca as
80 nula; e) topp. X infpieY_léleuma solugiio; b)
Nidade de solucdes
Resp.. n- o08:
D-: Niimerg relativo:
. .\
Condiggeg. ) (Recl—i--1)
—/———b
6. Que Rlimerg o e [ S,
c elatj
,dd (Bama rta orq tvo s deve sopy,
ordem) fopy, )ig AT a quatre ng
2 em yuny m de 0 nimeros a, b,
A0 tem solyas 2 DPropores que og e Y
solugio 7 1,y - POTCHo. sul

indetenninl;:;; ,que h.ip .

Resp.: s
Sp.: numero‘- Telatiyg.
IIipéteses: a) Lo
Totz} i
de Pontog obtidog

—— (8—1—1)
B0 TR

Nesta Piging:

— 84 __

it

7. Ache as idades de duas pessoas, sabendo que su:asiodr-;:eed:
¢ que, no fim de 6 anos, a idade de uma seré o dObfo inteiras (e
outra. Para que valores de a 0 problema tem solugdes
Positivas) ? '

(2—2—1}

Resp.: o € ——

Para valores de a miltiplos de = —— i@
superiores 2

8. Um carro sobe uma rampa com 2 velocidat_le de v m’etros
por minuto e, depois, desce essa rampa com 2 \_relocldade de v l:n::
tros por minuto, sendo v’ > v. Caleule 2 extensio da .rampa, sabe
do que a subida durou mais m minutos do que a descida.

Resp.: — 8 metros (4)
re diminui da
9. Dadps dois nimeros a e b, de.quanto se de(;e d:::;z;l;:'zcasn-
um a fim de que o segundo resto seja 2 metade ot P B
pondo a e b positivos, sob que condigdo 0 problema tem
sitiva ?

Resp.: Condicio: — ——.. ( 2—1)

: ¢ da
10. Que nimero relativo se deve somar a ambos 08 'f’elgzggquc
fragio a/b (a > o e b > o) para que ela dobre de valor?
condi¢io o problema ndo tem solucgdo ?

Resp.: namero:

(2—1)

condicdo: —

- L a a
11. Qual o nuamero cujo produto por a é 1gufxl a sua (sizsrr;e
com a? Complete o quadro abaixo que resume a discussao

problema.

Total de pontos obtidos nesta pégina: ———

— 85 —



a>i: e
! a=1: e . W
Discussio | O0<aci. N
l a=0Q; S
a0 TN e—————
12. Doig trens partem
sobre umga mesma via férpes e
Para B com velocidades v km/h
a km 3 distincia AR
encontram ? Complete
Problema.

» Pergunta-ge o
0 quadro abaixg

V>
8#0 V:vr:\
v v \

a'=igf veEwio_ - .

| v=wv e CL
.V‘V:\

Total de DPontog obtidog Nesta pdging -

JULGAMENTG

Total ge Pontos gy série: 6o
Total ga Dontog obtidos:

(1)
(1)
1)
(1)
(1)

20 mesmo tempo de dois pontog A e i
trafegam no mesmo sentido de

€ v’ km/h, respectivamente. Sendo
fim de quanto tempo élef se
que resume a discussio désse

(4)

(1)
(1)
(1)

1)
(1)

XV
sRIE X N
. raizes. Radicais.
e racoes.
(PN S

. Poténcia 3
AEEL Simplificacao. Ope

d : uldOS
5881

e creve]l (] SeuS

eﬂ'uirlteS, S

des seg >

tancias de 2:

: (1—1—1)

1. Complete as ig:;aliz;
membros sob a forma de

\/§= \3/16 o p— = '
e a1
2 5 —_—
L= ’\1:_ ey _\3/5_5_
2/32 L

o — o A

= 2 4 8 \72 =— —"\72 i,
2 /8=

; 'ca's 'xbaixo,
da par de radieals ¢
cada
entre

¢aso,
2. Escreva, conforme 0

2 witfly

g < ou = ¢ 2 . \3/4 o

um dos sinais >,_ . \/ 5 \/E_ o
N CIRVE -

B 3\/2

3 -
pagina: —
ontos obtidos nesta
Total de P

— 87 —



V3 x b
V3 ¥ i ] 3
V2 x o4 _
4 N —
V3 - oo
Viey = — T ) (2—2)
: V25+V125 ~
V‘—-— Ay i N
I e : (2—2)
Vi 2B
— 5 By ”
5 —
218, 1
4 s e I (2—2)
g8 3 ;
2 vy . P2
! A LR )

— 3.4 4__ o
VoxyixVg=—— Ty 2

Total de pont

:"'\Il " “"v "‘[ A 1
A N
o ! o
3/4 3/9
e = G
3 16
(2—2)
B
= vV abd * V ald = —
2—2)
a5 .3 —_— 3 6 ——
V3243 — V32ab = — ‘/24a4+\/989;:____—-

2-2)

(2-2)

a: ——

os obtidos nesta pagin

JULGAMENTO
Total de pontos da série: 60 {

Total de pontos obtidos: ——

Nota: —

[ Gt RO e e

= 89Y5




SERIE XXVI

ASSUNTO: Radicais. Simplificacao. Operagoes.
Racionalizagio de denominadores.

: 1. Esecreva, sob a forma de radical e com radicando mais sim-
ples o resultado de cada uma das operagdes seguintes:

P —. e 3 <Y 38—
VI8 + Vg — Vo= —— Vo + V1 — VB~ -
B (2—2)
: 3 i o o
43/—4—-!-74-\/48 + V18 = — (2
‘—3_' R e
VErvm sV R -— @)
3 3 /2 <
VE AV Eive=—o- @
Via+ 20 +8V9a+45 = —— (2)
I ITss a 1
Va—b + i/—bT——b~= —_— (2)

Total de pontos obtidos nesta pagina: ———

T



i/l—zlhv

———

B = @)

2. Simplifique og radicais seguintes:

V322 _ 242 1+ a8 —— V9a3pt _ 1842 b5 -
(1—1)
Vidge _ ;
x 8z 4 = V(m+1)(m2—1):__—
(2—2)
o R L
@)
V'82® — 2475 1+ 1ap? =
o ' (2)
m
( ,+ bg) -(aﬂ__bg)l,___ @
a4
.|/T.|.2ai!+h:R : @

3. Sendo V?: 1

- mais simples o com 2
, -e_xl’.l‘e_Ssaes seguinteg:

-
A sl T R
PR g =

T

=k

-

T

W
. WS

S8l

ve

5 v

o,

——

T
Total de pontos‘obtidos nesta paging.

/414214 e .\/’5~ o
melhor aproximag

e oL

v“;-,"“/;:

99—

_2,236068. calcule de modo
40 possivel, os valores das

——

(2—2)

Va b e bl oy

a+b—1V

a—=hu:

T2t/ a
5. Caleule o valor de a na igualdade I/4 + 2

. —— ______—"
Resp.: @

Total de pontos obtid

JULGAMENTO
Total de pontos da série: 60

Total de ponto

Nota: _—

A DR

s obtidos:

i

4. Racionalize os denominadores das fragdes seguintes:

i . 2o Loy
ST = 3 =
V32 2
8 = A - a1
$/ % /8
2 D s
. o —— /3
|/3__1 14172 oy
vat+tVb _ a+l:1>_=
(2—2—2)
A
e t———
it 1

(3)

=143

(2)

os nesta pagmna: ———




SERIE XXVII

Radicais. Simplificagio. Operagdes.
Racionalizacio de denominadores.

ASSUNTO.

Bt % . al . Ny . :
- Ciongy; gule 08 valores numéricos das expressoes seguintes, T2
i p

» B& necessario, os denominadores dos resultados:

para x=2—2+/3  Respi——

(a (3)
. (f\+1 x ) B ] LA
R 4 3D para x=+/3—6 esp.: 4
g | )

Total fle pontos ohtidos nes

<

ta pagindi —

— ‘95' —




1k
y -
S0 =i 0 Resp.: —
14-x° ’ Y )
(3)
1—xx
i | para x=1+./2 T
(3)
1+ i—x" "
T para x = —— e
V1i+x—1 ¢
(3)
2. Reduza os radicais semelhantes nas expressdes seguintes:
\/ BN V ‘3‘/ 3
2—2)
2\ /A —3 \/a'b+— Vit AV b =
(4)
3. Simplifique og radicais seguinfes:
L T
atx+—' =
e LTS
a—x i

Tot
al de pontog obtidos nestqa pagina

—9¢,

o aige LR

{1@rhy —1@—p) + @b .

\/Vaaba PP Sl = ek O
: - @

. . . 188:
A Fseveva o wiins expressoes mais simp

y ol e 4)
METNVAT A LB

VA=\B - (ak

vx-!—y :
Xy x+}'

L (4)
a b a+b -
——X
b a a—b

(6)

o
e
|
A
-
+
\ >
g
\

. agind?
Total de pontos obtidos Heate &

ST ™ e

PR oY

-



‘e A e A A % ot B S o D ‘IHDT'}"
ke e S L M i & S A R T Al
RTRRRL i B r ALy

(Vi) (i) ——

BIgNAT W,
v»'

as raizes das

(5)
2\/.2. B SERIE XXVIII
5. Calcule a de modo que seja igual 2 /3 —1. ASSUNTO: Equacio do 2° grau.
VE+\Z o ! 1 = Resolugdo e discussio.
: e —
Resp.:a = (4)
115 Sem apli 5 =
plicar 5 . g ache
 eQuagge, bt as férmulas de resolug¢iio, ache
Total de pontos obtidos nesta piagina:
r \ 5X’ = 3x Res o » — ')
| p.: X’ = —  x
-‘ |Ii 2x.:0 "
- JULGAMENTO i 8 Resprptine =1 &y
Total de pontos da série: 60 "1. a2
{8 =9 =
- Total de pontos obtidos: — _ '1 b 0 Resp.: X! = —u—. x7
~ Nota: |
:6(X~1) Resp.:x’= - x»
X'y
% gy

Resp.: x’ =

Resp.: x' =

— 99 —

To
tal ge Pontos cobtidoes nesta pagina:

(1)

(1)

(1)

(1)

(1)

(3)



Resp.: x'=

x x+1 PR ‘
—t =1 Resp.: X’ =
x+1 | x42

X (x+1) + (x+1) (x42) + (x+2) (x+43) = 20

9 ==

Resp.: X’ = (4)
1 4 3 99 ==
x4 = Y Resp.: x’' = L —_75’)
= 1 3
V3 + y
x4 \/E'
_ ATy B
3. Verifique se a equacio
; - x (x—2)
Talzes reais, : i @
Resp.: (sim ou nio) _‘

9 ‘
d 4. Para que valor delllaequagao:e+ (m—-l)x-!—m—"::o

? Qual € a outry raiz?
gy .t ; ! 2
:_; L Resp.: m = —— raizi—l . (2—D)
3’;'«,."!' Total de bontos obtigog nesta pigina:
\ .’ s
i

1 Resp.: m=

3

em= C(2=2)

s ges
8. Calcule m de modo que sejam equivalentes as equag

.m (x—4q) =T em(m+4x)=x

= 3—3
Resp.:m = oum = —— ( )
7 Caleule m de modo que, no sistema
[x +my == 10
[ x y
J—+—=3
(3 m
o
o -Valol. de x Seja o triplo do valor de y.
. = (4—4)
Resp,: m= oum = ——
. de
’ i o a natureza
raiizm Tesolver ag equacdes abaixo, estabeleg

i exas):
® (reais e desiguais, reais e iguais ou compl
1)
X 2x4-8= 0 Raizes —
2% +x_ 1= ¢

F'. 2
4x\12x+9=0

(1)
Raizes ———— .3

1
Raizes =————r= 15 Al |
Total de pontos obtides nesta pagina: -

— 101 —




L

JULGAMENTO

Total de pontos obtidos:

Nota:

Total de pontos da série: 50

e tiiada o

SERIE XX1X

ASSUNTO: Equacio do 2° grau. Resolugio
e discussiio. Propriedades das raizes.

N 3 ] s . 2
Sendo g positivo, a equagio ax’ -+ ¢—2 = 0 somente terd
Taizes reaig se ¢ for —
2. Ca

leule m de modo que:
a) Q@ S 2 == 1 i
€quacdo x* 4+ m = 0 tenha raizes reais;

Resp.: m

b) a €quacay x?

Resp.i m = ——

€) ag pn;
A r oy
tmcas; Alzes da equacao x* - (m

Resp.: m =

d) ; i ua
) as Rizes dq equag
Resp.om = — .

Total de bontos obtidos nesta pagina:

— 1083 —

a0 x* — mx - 2m = 0 sejam iguais;

—4x 4 (m —3) = 0 tenha uma raiz nula;

(2)

1) x —9m = 0 sejam simé-

)

(2—2)



N v
e) a equaao 1'+(m+2)x+(m+1) =0 tenha raizes 'reais Wl

siguais,

12
=0.

3. Calcale as raizes da equagio x*—x — 8
: e

~ (Sugestio: utilize a ineégnita auxiliar y = x* —x)

Resp. : e | e (6)

4, Complete o

Quadro abalxo, que resume a discussdo da equa
+ 8mx 4 =

(m : raizes positivas
-~ raizes reais e desiguais .
(m : raizes negativas

———:raizes nulag.

4)

| 2 L -
que resume a discussio da equa

5. Complete o quadro abaixo,

- Total af-f‘-;ﬁ_‘!ﬁtbsﬂ;obﬁdos‘ nesta pagma

'

i}

Complete o quadro abaix

0, que resume a discussdio da equa-

: duag raizes positivas

m = ——:uma raiz nuly e uma

positiva
K & :rafzes de
sinais contrarios, sen-
[Rafz do positiva a de ——
- A ; €8 Teais valor absoluto

——:raizes simétricas

m < ——:rafzes de sinais con-
tririos, sendo negati-

va a de —— valor ab-
soluto.

'8 e iguais, de singal b

(10)

Tota)
de ponteg obtidog nesta pégina:




JULGAMENTO
Total de pontos da série: 40

Total de pontos obtidos:

Nota: —

— 106 —

SERIE XXX

ASSUNTO: Equacio do 2° grau. Propriedades
das raizes. Composicio da equacao.

1. Sendo g e § as raizes da equagdo X’ + px -+ q = 0, complete

as igualdades seguintes:

a—{»—@:___ af = —— (1—1)
i 1 S (3——2)
= o ¢
e B

a ) ke
== ;+:=———-— (2:52)

8. Escreva as equacdes do 2° gréu cujas raizes sao:

a) 5 e—1 Resp.: o
il

1

b) ‘1 e——— Réspiss—— 0 ®

(1)

¢) 0 e—4 Resp.:

Total de pontos obtidos nesta pagina: ——

— 107 —



Resp.: 1)
’ 1)
\ bé)' \/—5 e —\/5 f Resp.: (
ol : 1)
w’:u ; f) 24 V2e 2— \/2 Resp.:
i

3 Calcule m de modo que:

= ja nula;
2) uma das raizes da equagdo x* 4 mx - m*—1 = 0 seja n

992
Resp.:m = oum=—— (2-2)
xt 4 e =
: = jam
- b) ag rafzes da equacio ———(m—1)x— P
2o m—2 m—2
 Resp.:m = oum = ——-—  (

8;
R c) aasomadasl'aizesdaev.1ua.<_;aox’-}-(l—m’)x-l-4"05":’Ja :
s, Resp.:m =

oum=—__ (2—2)

~d) 2 soma gog inversos das rajzes da equacio .
X—mx+m+46=p

Resp.. =

i (Caa

*" e). a soma dos quadrados das raizes da equagao
ot (m—l)x’+(m+1)x+—-o ;
> ]

At %

Resp. =

peslif 1L, 18 (8)

'rotal de nontos obhdos nesta péghm

———

rIl.()8 =

dbbro (q outra;

f) uma das raizes da equagio x*— (m -3 )x 4+ 3m = 0 seja o

Resp.m=—_ qum=—(_ (8

) uma das raizeg

da equaciio x* — 12x +m = 0 seja o quadra-
do dg outra;
Resp.:m = oum = ————  (3-3)
i h) ag raizes (g equagio x* —(m +4) x4+4m = 0 difiram entre 2
$tde uma ynigy g,

Resp.:m = R (3-3)

Total de pontos obtidos nesta pagina:

N )
JULGAMENTO
Total de bontos da série: 60

Total de pontos obtidos:—

——
—

— 109 —

Nota: Y




=gl

SERIE XXXI

ASSUNTO: Sistemas de equacgdes do 2° grau.
Sistemas que se reduzem ao 2° grau.

Calcule as solugoes dos sistemas seguintes:

N]H

Sol.:

Total de pontos obtidos nesta pédgina:

— 111 —

[x=—- (x=
i 3
lv= wE

(2—2)
fx_: [ —
{ i
lv= ¥=

(2—2)




[x+y=10
{ [x= [x = —— f1 1
I +y* =82 Sol.: 4 $ |—+—=1
[Y—- Iy = !x y 3 .lyz fx=
o o) i1 . ol.: { {
o ly= 1’
(2—2) [x*+y* = 50 ey e L | Ml ol b AR VRSN
{f x+y=3 e '}[ sox.:{(x {[k r i3
[ +xy+y =19 Sol.: { {fx"“ | L =17 y=— b=— bb=— bb=—
v = y=— | . (1—1—1—1)
2—2) : 2=
Fa r < ey = T R
X = s &£ ol.:
+y =10 Sol.: {[ {fx | X0y =i ¥= 7=
Vo= ly=——
(4)
(22 J i
Sl o rhmr=s =
11 1 fx=— X —m*y = Ty Sem#__{u=
|—+—=2 Sol.+:4 @
lx ¥ yr=—o. , (5)
o L {[x (3+-2x)+y (3+2y) = 28 2 {[x =
{ rx= L ' ol.:
s T s 1.: = x + YT 4 [y & :
x—y=38 % Lr: (4) ®)
Total de bontog obtidog nesta phgi Total de pontos obtidos nesta pagina:
gina:
=112 5
"‘ — 113 —




[3 (% +y) + (a241) xy =25 (a2 i
{

ra#-—- rxz_
Sol.: Se {

La;é—- ly:___

l a.x+y=a:+1

(6)

Total de pontos obtidos nesta pdgina:

JULGAMENTO

Total de pontos da série: 6o
Total de pontog obtidos:

—

Nota:

SERIE XXXII

ASSUNTO: Problemas d? 2' graw.
Resoluciio e discussao.

ancia, uma
e eferéncia,
Resolva os problemas seguintes, utilizando, de pr
€quacio com uma, incégnita:

de perimetro
1. Caleule as dimensdes do retingulo de 13,6 m
€9 m’ da 4rea,

2—2)

Resp.: e

m? de 4rea, sabendo

de 9
2. Calcule ag dimensdes do retangulo e

rgura € 0,
nca en u omprjm nto e sua largu
Que g djj_‘ere c tre seu ¢ ento :

(2—2)

Resp.: e

3 to é
3 cujo pI‘Odu
3. Calcule os dois nimeros pares consecutivos
360,

(2—2)

Qe

Resp.:

doina: ——
Total de pontos obtides nesta pégina

— 116 —



4. Qual o' num

ero que excede sua raiz qua
de 156?

adrada aritmética

Resp.: (4)

5. Maria pagou Cr$ 180,00
ava quantos metrog tinha,
te lhe havia dito que poderia
cujo metro custava menos Cr$
aue o que havig comprado. Qu

bor um corte de fazenda. Nio se re-
mas lembrava-se de que o negocian-
levar pelo mesmo préco outro corte,

15,00 e que tinha mais um metro do
antos metros comprou ?

cord

Resp.: (4)

6. Duas fontes Tuncionando juntas enchem
horas. Se funcionassem ambag isoladamente,
mMais 12 horas Para enché-la do que a se
DPrimeira encherig g Discina ?

uma piscina em 8
a4 primeira gastaria
gunda. Em quanto tempo a

Resp.: (4)

7. A soma dog quadrados de dois nlimeros é 41. A soma do quo-
_clente da divisao o L

Primeiro pelo segundo

ciente ¢ 2,05, Ache &sgeg Nimeros,

e do inverso désse quo-

Resp.. —e (2—2)

8. Qual a base do sistemg

de numeracio em Ue o niimero 289
€ representado por 5627 ; Rkl

Resp.; )

Total de DPontog obtidog nesta piging.

——
J

1 196,

iente (exa-
T ue o quacie
9. Por que mumero devo dividir 192 para @
' O l . - f,
visor?
to) dessa divisio exceda de 4 o di

(4)
Resp.:

" uardra
a i i nos sera o g T
0 A. .d d de um menino no flm de sels a
1 . 1 e

; sado
do da idade que tinha h4 seis anos pas

(4)
Resp.:

imeiro,
100 km. O pr

11. Dois ciclistas fizeram um percuzs: ::gundo, gastou Meno
Cuja velocidade excedia de 10 kz;g?idat;de de cada um?

meia hora do que ésse. Qual a v L r ey

Resp.: km/he ——-m
esp.! ——

s de seus qua-
. a soma
12. Divida 20 em duas partes tais que @ '

dradog seja 232. 2—2)

ol BEC

< Resp.:

to
produ
is que seu
13. Divid fimero a em duas partes 3

- Divida o n

. x S.
S€la igual & soma de seus quadrado (4)

do tem solugdo.
Nota: Mostre que ésse problema ndo te

_ -oduto seja P-
artes cujo Pro yoblema-

' uas P 50 désse P
14. Divida o nimero m em d discussdo dés

e resume 2
Coraplete quadro abaixo que res

(4,—4)

o LIRS
Resp.: ———

dgina: ———
Total de pontos obtidos nesta P

— 117 —

i 1.
s. Calcule sua idade atua '



As parteg 530 iguaig g —

m< O problems n3o tem solugio,

Total ge Pontos ohtideg nesta paging:

J ULGAMEN’[‘O

Total de Pontos dg, série: 60

Total de Pontos obtidyg: e

Nota; o

pe i b SN

—_—

SERIE XXXIII

iquas.
- es e Obhq
Paralelas. Pe"pcndlcu]a-r etria.
ASSUNTO: Luszares geométricos. Sim
uga

srtice O, tira-se
A de vértice OB
to M exterior 2 um angu:z soudanias OA e
. fag3
ks dm: I::i?): sobre os lados do 2ng m
& reta que deter z
a?
iguais, Como se traca essa ret

(2)
Resp.:

B ée seu plano:

A
i um segmento Jor B O B
2. Um ponto P é exterior a

1 dos P
lece qua

Sem efetuar medidas, como S‘I‘: ?eStabe

St mais préximo do ponto

(2)
g et A
Resp.:

de dois
.33 te ae
pidistan
ta r eq
3. C cha o ponto de .

« Uomo ge g ta?
Pontog AeB exteriores a essa re

(2)
o a1
Resp.:

l 0tal [J:] 1 19| e
de pontOS Obtldos

— 119 —



=

4. Em que €aso o pro
tem umg infinidade de solu

blema anterior: g
coes ?

Jnio tem solucio? b)

(1)
——

¢ B? Em que caso O problema tem duas so-
lucges ?
Resp.: 1) (1)
—_—
6. Qual o lugar geométrico dog pontos equidistantes de uma
reta r?
Resp.: TR T S 2
7. Qual o lugar geométrico dog Pontos equidistantes dog ex-
- tremos de ypm Segmento de reta ?
Resp.: \ @)
8. Qual o 1y

; idistantes de duas
9. Qual o Jugar geométrico dos pontos equidis
retas paralelag?

H(2)
Resp.:

; lados
idistantes dos
10. Qual o lugar geométrico dos pontos equi
de um angulo ?

(2) iv*.. I :
Resp.:

' de
. mesmo lado 2
‘ e, B 580 doip pontes distintes, siie ST A
R Uma re.ta. r.eQua; o ponto P de r tal que 2 dis
‘A x & menor possivel 2

(4)
Resp.:
[}

acha o
A 0B. Como se
' 12. M ¢ um ponto interior a um angulo A

taig que 23
- lado OB,
kA Ponto p sébre o lado OA e e p°nt°ego:0:;:sic:rel?
| ‘ .? distancia pp 4+ PQ + QM seja a m )
‘ ‘ :"' ) Resp.:
. il &0 1y
W l L 2 gulo AOB- Con;;)
e . 3 auman_ do OB,
i 13. M e P sdo dois pontos interiores onto R sobre 0 lqa
i °¢ acha o Ponto Q séhre o lado OA e ) 5 menor possivel?
_ }f.': t 1S que a distancia MQ+ QR -+ RP seja 2 (5)
:" " ] ' —_—
o Rp.sp.:
'J; L,
AT
il y Agina: ——
idos nesia pagi
!'. ' i Total de pontos obtidos 1
1 II l\ .
Vil ‘

— 121 —




nio paralela a r, e D o
€ao a r. Qual o quadrilitero de vértices A,

(4)
R "

15. Em que hipétese o quadrilit

terior é: 2) um reti

ero ABCD, referido no ex. an-
i

ngulo? b) ym quadrado ?

Resp.:

el AT T (4)
17. Em

que se trangformg 2 relagiio de simetrig pedida no exer-
cicio anteyioy se B estg sobre r?
Resp,:

LAl 4)

Total ge Pontos obtigeg Nesta pigina:

Total do Pontos da ggrie, 50
JULGAMENT,

Total da Pontos obtidos: —t
Nota:

SERIEB XXXIV

ASSUNTO: Angulos.

ede
seu complemento m

A i a quarta parte de seu

1.0 angulo igual & qu @)
m—

12°20’ mede
2. 0 angulo que excede seu complemento de

(2)
—l ’

A lo reto de
3. 0 angulo cujo suplemento excede um &ngu

(2)
10°32’40”, mede — o ’ P

——

'16”, a metade
4 Se o complemento de um 4ngulo mede 32024'16”,

(2)
“sse angyl, Mmede ——o___»___ »

134" g dife-
5. Se 4 diferenca de dois angulos agudos é 20°18'347,
Te

2)
. TR (
%2 dog Complementos dasses angulos €

. ina:
Total de pontos obtidos nesta pégin

— 123 —



. : ; en-
6. Somando-se a um angulo seu triplo, obtém-se seu suplem

to. Logo, ésse angulo mede

(3)

7. A soma de d

ois angulos mede 42°. Um déles & 2 térca parte
do complemento do

A & iva-
outro. Logo, &sses angulos, medem, resp~ct
mente,

e

(8)

8. Aumentando-se um angulo de seus 2/3, obtém-se seu suple-

mento. Logo, ésce angulo mede — —_—, 3)

9 Calcu_le 0s quatro an
cortam, yabendo que a soma
um dos maiores,

gulos formados por duas retas que ;:’
dos dois menores é a quarta parte 42

Resp.: — b (3)

2
10. Qual o angulo igual a 8 vézes a metade de seu suplemento -

Resp.: —— ' (3)

“11. Subtraindo-se 180°

da soma das medidas do complemento
¢ do suplemento de um ang

ulo agudo, obtém-se 5 medida do comple-
mentolder_ - e 10 ey 3)
-.'. o
h

% 12. Subtrainde-se do suplemento de ypy, dngulo agudo o ddbro

- do complemento désse angulo, obtém-ge (3)
Y

Total dg Pontos obtidog nesta paging:

F1124

“ugd
1 N

Iyt

‘1

i Logo,
., oo Bt onsecutivos.
8Tius sdlo expressas por trés nimeros inteiros e ¢

8sses angulos medem, respectivamente, ,

didas em
13. A soma das medidas de 3 angulos é 180°. Suas me

(3)

e

to dos é 50° e 3
14. A diferenca das medidas de dois -ang?lcl,.aso;og:uésses angulos
SoMa das medidas de seus complementos & 80°

(3)
Medem, respectivamente, = '

o suplemento de

(3)

] 1ito e d
15. A razio das medidas do complemen
4M angulo agudo ¢ 1/7. Logo, ésse angulo mede —
mento

(3)

le
b de seu sup
16. A metade de um angulo mais a metade

¢ igua] 4 um angulo

A arte
,. ais a térca P
17. A metade do complemento de um an:gg;l:;o(’iéxzse angulo. Logo
® Suplemento do mesmo angulo, ¢ igual 2

(3)
€sse angylo mede —

is angulos adia~
(2)

. izes de do

18. o angulo formado pelas bissetrizes
Centeg o Complementares mede ——— :
s adja-

(@)

‘ . is angulo
19. o angulo formado pelas bissetrizes de do

cen .
tes o Suplementares mede ——

Acingd: —
Total de pontos obtidos nesta pagt

— 125 —




e L L g ine

il SERIE XXXV

JULGAMENTO | ASSUNTO: Triangulos.
|
Total de pontos da série: 50 4

Total de pontos obtidos:

I
Ll “;I' d Al' Um dos angulos da base de win tridingulo isésceles é o ddbro
' ® #8gulo oposto 3 base. Caleule os Angulos désse tridngulo.
! J Resp,: L e - (4)
i
|
' dog ? Um angulo externo de um tridngulo mede 162° A diferenca
' gul ang;ul"s internos nio adjacentes a éle mede 12°. Caleule os an-
ii %8 desse triangulo,
Resp.: — e : (4)
k.
“‘ de 1;; U..m dos angulos da base de um triingulo isésceles excede
| a duaso ang-.u]o OPosto A base. Calcule os dngulos que formam, duas
" * 38 bissetrizes internas désse tridngulo.
B G Resp.: — S @)
4, 3 N g
] : & dmereﬂ&‘a dos angulos agudos de um tridngulo retingulo
1 24°. A
Logo, €sses dngulos medem, respectivamente, e ———
? 2)
Total de pontos obtidos nesta pégina:
=—=F126 — .
B — 127 —
TR TG T R TUGIRER I JL!-‘




5. Um dos angulos a
36° Calcule o angulo for

mado pela bissetriz do angulo reto com 3
altura baixada sohy

e a hipotenusa.

Resp.:

(4)

6. As bissetrizes

les formam um angul
quele tridngulo,

dos angulos da base de um triangulo isoss!:
o de 108 Caleule o angulo oposto & hase

Respig—— 4

T. Qual o angulo formado pélas bisset

rizes dos angulos agudes
de um tridngulo retdngulo ?

Resp.:

(2)

a ia = as
8. As medidas em graus dos dngulos de um triangulo sdo dad
Por trés nimeros inteiros e consecutivos. Caleule ésses angulos.

Resp.: ——

e

(2)

9. As bissetrizes
isésceles formam um
gulo.

externas dos‘é.ngulos da base de um triz‘mg:uw-
angulo de 80°. Caleyle 0s angulog désse trifn

Resp.: —_— > 5 )
Total de Pontog obtidog nesta péging.

—_—

=128

gudos de um triingulo retingulo mede

igual a 2/6
11. O angulo A de um triangulo AB(} me;leg 4§': 1é3 %Zlcule O
do angule formado pelas bissetrizes dos angulos

dngulos B e C. (@)

e

Resp.:

s s A lo reto de
12. A mediana e a altura baixadas do "er:)lvcec(:(;czll.‘f‘:)s angulos
4m tridingulo retangulo fazem um angulo de 10°.
2gudos désse triangulo.

(4)

e

Resp.:

3 C
s equilatero AB
13. Prolonga-se a altura AH de um tridngulo equ lo BCP.

i triangu
de um segmento AP = AB. Calcule os angulos do

(4)
Resp.:

e
E)

2
- 2 lo reto form
4. Num triangulo retingulo, a bissetriz do ansu

an
oM 2 altura um angulo de 15° Caleule os 3
angulo,

(4)

e ===

Resp.:

’ 'na: L =
Total de pentos obtidos nesta pasgl

JULGAMENTO
Total de pontos da série: 50

Total de pontos obtidos: ——

Nota: ——

gulos agudos désse



SERIE XXXVI

ASSUNTO: Triangulos.

1. De "
monstre que as paralelas aos lados de um tridngulo, tira-

Pelos vértice
86 - ;
O Primeiro, postos formam um triangulo de périmetro duplo
(5)

dag

2. »
1 4 em - - ~ -
1Buajs (o onstre que as alturas baixadas dos vértices dos angulos
u 14 S - . .
se duag altum tridngulo isésceles sio iguais e que, reciprocamente,
ras de um tridngulo sio iguais, ésse tridngulo é isésceles.

(6)

3. D
. - 4Jemg o4 A
Coinejge com nstre que um tridngulo é isbsceles se: a) uma altura
Uma mediana; b) uma altura coincide com uma bisse-

triz-
i ¢) ur,
0 ; o B :
4 mediana coincide com uma bissetriz. (5)

4D
. i emo s = s
Simegp; nstre que, se duas retas perpendiculares s3o CIXOS de

. a de u . .

Eriy da S ma figura, a interse¢io dessas retas ¢ centro Ce sime-
a. -

(3)

Total de pontos obtidos nesta pégina: ———

— 131 —



S - h distan-
5. Demonstre que, num triangulo isésceles, a soma das

£ % 3 altura
ciag aos lados iguais de um ponto qualquer da base é igual 4 2 )
buaixada de um vértice da base.

6. Demonstre que o an
de um tridngulo AR
gulo A.

. 5 eC
gulo das bissetrizes dos angulos fo An-
C excede de um angulo reto a metade

(5)

7. Sejam P um ponto da base BC de um triangulo isésceles Afg
e PM e PN og segmentos dag paralelas tiradas de P aos lados uals
e AC, Tespectivamente, Demonstre que PM +PN=AB=AC, 1
qQuer que seja o ponto P sohre o lado BC. (5)

. o
8. Sébre um lado de um angulo de vértice O marcam-se oS S¢8
mentos QA e OA’

ais
e sbbre o outro lado os segmentos OB e OB, t io
que OB = 0A ¢ OB’ = OA’. Tracam-se as retas AB’ o A’B, q";e 0.
- Demonstre que OM & a bissetriz do angulo

(5)

e

C

9 Pfelo ponto de Interseciio das bissetrizes dos angulos B et s

de um trianguio Apg traca-se a paralela a0 lado BC, que encon 4
AB e AC, TeSbectivamente, pog pontos M e N. Demonstre qu
MN = BM -+ CN. (5)
10. S_Obl‘e o lsido BC de um triangulo ABG marcam-se os pontos

{Vi ;u }’ 2 s ztlx)e © angulo de com AB seja igual ao angulo C e ©
a 0 de com. AC seja i 1 a t ue 0

tridngulo AMP & B taitas. gual ao anguly B, Demonstre q

(5)
Total ge Pontos obtidog nesta pagina:

— 132 —

.. ' demonstre que
11. Se M é um ponto interior ao tridingulo ABC, de

L . 1L AC ()
AB 4 BC+ AC e
= £ L J

2

iangulo
. T de um tral
12. Demonsire que a soma das trés medianas

se-
= ior do que seu
€ menor 4, que o perimetro désse triangulo e ma (5)
miperimetro.
Total de pontos obtides nesta pagina:
JULGAMENTO

Total de pontos da série: 60

Total de pontos obtidos: ———

Nota:

— 133 —



|

SIERITE XXXV .IY
Poligonos. Quadriléteros.

ASSUNTO:

e ———

Oono convexo que tem 14 diagonais?
(4)

L. Qual o polig

Resp.:

1 Ogﬁ'unal © Poligono convexo cuja somg dos angulos internos é
. o

(4)

Resp,: —
convexo cuja soma dos Angulos internos é o
(4)

dabri-dQual © poligong
4 Soma gog angulos externos?

ReSp.:
3 Nusl o Poligono regular convexo cujo angulo externo mede
(4)

Resp.; ——

de pontog obtidos nesta pigina:

300 ?

Tota]

— 135 —




o s

h - =
W
®
» . 1 X :
J 11. = = o s de retz que ]jv:;:m O3 Mewos
5% @rial o poligono regulay convexo cujo Angulo interno mede : S IDemonstre que 0s scgmentos ¢ = ; 1 e
g : % lados de um losango formam um retangulo. (5)
Resp.. ———— 4) o 12. Demons,tm que as paralelas iig diagonais de um n'.l"“h'h
v . | 3 aon:;. tiradas de saus vértices, formam um quadrilitero equivalente
3 . o e A 0 sy .
6. AQual © poligono regulay convexo cujo angulo interno é 7/2 || tbro do QUadrilitero dado, (5)
de seu angylo externo ? '
ita '
Resp.: T S 4 : :
/ J‘ Total de pontos obtidos nesta pagina: _
L 1
‘- Uma diagona] de um quadrilatero divide asse quadrﬂ’?tem ly“
M um triangule equilitero e ym isosceles, cuja base é essa d}ago ¥ s
- 2L A soma dog gois angulos do quadrilatero, opostos a essa diago- » T
- - .y * Al - -
’éall é] 18ual 2 7/8 da soma dos outros dois angulos do quadrilatero- e JULGAMENTO
aleule os angulos g ia i -
Zu o triangulo is6sceles | l,i : / Total do pontos da sévie: 50
| 1
Resp.. — e e (2—2) g & Total e bontos obiidos:
I l v
8. Um dos 3 i adru- §
N angulos inteymgg de um Dbaralelogramo é o quadru ‘
~ Plo de outro, Caleule o angulos désge Paralelo

Rl Nota:

———
— S
gramo.
1
Resp.: — i e . (2—2) | 48
|', 3
9. A
tade dag:::ngods e nternos de uim trapézio isésceles é a méee -
S outros tyag. Caleule os angulos désse trapézio. i B
T v R IR e-2
e
11110, Dem . o
- dos lados de o::r:u:::n?s Segmentos de rety que ligam os meios ‘
 lelograme, THatero conyexo qualquer formam um para- p i
’ " (4) ‘ J "«“
I i
T , B
otal ge Pontog obtidog Nesta Pagina: ! '4:%

ol KU S




Poligongs, Quadrilziteros.

(2)

0 0s lados AB, BC, CD e
CD, Tespectivamente
Que AM = =4 .
) e qnadl’ado. N=cp

» O3 pontog M, N, P e
= DQ, aqueles bontos gio vértices de

(%)
e 5 Mediang tiradg do v
E ® Tetangy, 4 a mietade g

értice do angulo reto
a hipotenusu.

(4)
Pontg de encontyq das g
e

ésse Paralelg

iagonais de um Da-
Srampo,




5. Sobre os lados de um angulo de vértice A mul'c’ilf?:seq“::
Dontos B e B’ e sdbre o outro lado os pontos D e D’ tdlsons-
AB=BB'= AD = DD’. Sendo C o meio do segmento B’D’, dem ©)
tre que o quadrilitero ABCD é um losango.

6. Demonstre
quadrilatero &
vértices do qu

: = : ais de um
que o ponto de intersecio das diagonais nten
© ponto do plano cuja soma das distancias aos q 5)
adrilitero é a menoy possivel.

7. Tirando-se de un ponto P
gulo isésceles ABC, as Paralelas
Paralelogramo. Demonstre que o
2 soma dos lados iguais do tridn
Posicdo de P gdhre BC.

» situado na base BC de um tl‘ldﬁl
aos lados AB e AC, forma-se U F
perimetro désse paralelogramo ;
sulo isésceles, qualquer que sej

(5)

NOTA: Tssa Propricdade & uma d

s 5 un-
ecorréncia da que foi er
ciada no exercicio no

7 da Série XXXVI.

nstrua o Paralelogramo de centro P, do qual
dois ladog estio sohy ’ _

9 Demonstre
tangulo e cujos |
Para perimetrg 0

que todog og Paralelogramos inseritos num re-
ados siq Paralelos jg diagonaig do retingulo, tem
ddbro.da diagon) g, reténgulo, (5)

\

Total e Poitos obtidgs nesta pégina:

— 140 —

i

—

wneia-

p edade el
asele a dcmonstl ACa na pl‘ Il
S UGEST.‘\(). |3 ¥ a0 0

da no exercicio n® 7.

drilatero
erimetro
(5)

. ua
agonais de um q

di
: ma das S 55 ol
10. Demonstre que & sO iperimetro

seni
i rfre ©
convexo esti compreendida el

désse quadrilatero.

& menor do que

: entre

e iana diferenga

1 Demonstes B g'n::(::(rlmtes e maior do que 2 )
i ja

4 semi-soma dos lados &

iro lado.
erceiro
essa semi-soma ¢ a metade do t

de um tridngulo

nstrua ©
imeira parte CO
monstrar a pm‘meu o8

e o a é semidiagonal.

dfan
paralelogramo do qual a me

agina: ————
1 de pontos obtidos nesta P
Tota

JULGAMENT'O. s
Total de pontos da série:
Total de pontos obtidps:

Jota: —

e i B

=idly =



|

SERIE XXXIX

ASSUNTO: Circule. Propriedades ger2is.

e raio r

1. Qual o lugar geométrico dos centros dos circulos d
tangentes exteriormente a um circulo de raio R?

(3)

_Resp.:

2. Qual o lugar geométrico dos centros dos circulos tangentes

num mesmo ponto a um circulo dado?

Resp.: (3

3. Qual o lugar geométrico dos pontos equidistantes de uma
circunferéncia ? i

3

Resp.: 3)

tes
4. Qual o lugar geométrico dos centros dos cfrculos tangente

a duas retas concorrentes?
Resp.: —’———“‘_’/

PR

(3)

Total de pontos obtidos nesta pagina:

— 143 —



5. Qual o lug:

tas a 9 5 CIre ntes
ire t:lllg‘e

ar '()l'll’ ]vi (§) S Cntl'OS dO. T ul()s

p ralela.s 4

(3)
Resp.:

um
i entes 2

6. Qual a distancia de duas retas paralelas tang !
circulo de raio r?

(3)
Resp.: - . A
7. Quais og
mente, mais prox
Cil'cunferéncia ?

mo 4 circunferéne ectiva
1 -~ A t
= ma e réncia, resp
; de

i essad
> exterior 3
€ mais afastado de um ponto P exter

(3)
ReSp_; \

8. COmo se Obté

m a cordg que pas
& um eireulo ¢ g div

dld Por un jor
ao interl

a 82 1 pODtO P int

i i meio pelo

ponto P?
(3)
9. Compo 8e tracam g5 tan
te a umg direcio dada ? b) pe

RBSp, ]

71~
2 lame
gentes a um cireulo: a) paral:3 :

- . (o ¢4
Tpendicularmente » essa direca

Resp.: 4 )\\

2—2)
T

featadon T

Pl Qual o comprimen'to do arco de
de diimetro?

i m
36 da circunfergncia de 2

(2)

b

11' QualltOS Iadlan()s te"l 0 arco (le (:()Illpru“enbo ¢ NOo cuc\ﬂo

de raio »?

(2)

P 1 1 S t §¥

S d s C d

8¢ 6

De"lOllStl e q\le a0 1gual ua ordas aralela 1 a(la S das
Eldes de um mesmo dla“let!o- (6)

ito & um
drilatero circunserito

tros
pe a dos ou
13. Demonstre que, em todo @

i a som y
os ¢ igual & ®
1 oma de dois lades opostos
circulo, a s .
dois. | .
mo circunscrito & (6)
¢ todo paralelogra
14. Demonstre qu

culo é um losango.

pagina: ———
1 de pontos obtidos nesta P
Tota

JULGAMENTO. £
Total de pontos da serie:
o

Iota 1doS: ——
1 de pontOS Obt d

Nota: ——— — :

— 145 —
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SERIE XL
ASSUNTQ:

—

Circulo. Medida dos angulos,

1. Qual o centro da circunferéncia que passa por trés pontos
A’Becsnio em linha reta ?

Resp.:

. —

(2)

2. 83
Tes 5 . 0 dados ymg,

Qual reta r e doig
3 a
Passe o 0 ponto

pontos distintos A e B, exterio-
de r que é ce

ntro de uma circunferéncia que
T A e por B9
* Qua)
Cirey lrcun: centro: a) do cfreulo mserito num tridngule 2 b) do
Crito g €sse triangylo?
Regp,.

Total ge Pontes obtidos nesta paging:

'f:. ot -



At =T

- s istancia
4. Como se traca a circunferéncia que passa a igual distd
de trés pontos nio em linha reta?

4)
Resp.: (

ntos
5. Dado um segmento de reta AB, como se acham os po

S ro-
que distam d do ponto A e @’ do ponto B? Em que hipétese 0 P
blema nio tem solucio ?

3
Resp.: 1) (3)

. @)

P - esmo
6. Demonstre que, quando duas cordas iguais de um m

J i . is
circulo se cortam, os segmentos nelas determinados sdo, dois 2 d(z5)’
iguais.

~ = s Am
7. Num circuln de 2,5m de raio inscreve-se uma corda de
de

: S s g
comprimento. Calcule og segmentos em que ela divide o diam
tro que lhe ¢ Perpendicular.,

Resp.: e (5)

8. Demonstre que, prolongando
ralelas de um mesmo o

externas das secantes

A . = a-
-se duas cordas iguais e ndo P

: 2 : - es
irculo até seu nonto de intersecdo, as part
formadas sig iguais,

Total de pontos obtidos nest, pagina:

— 148 —

. mo senti-

9. Num circulo marcam-se, sucesswzfmfn;:zBe II;ICO ;nst RS

jet, £% panlos 3, B, 02 D 1818 955 0 S & edi’das: a) do angulo

respectivamente, 60°, 90° e 40° Calcule as m ados pelas cordas

ACB; b) do angulo ABC; c) dos angulos formecante.«; AD ¢ BC;

AC ¢ BD; d) do angulo agudo formado pelast:ngente no ponto C.
€) dos angulos formados pela corda AU com 2

e)-——= &

b)

Resp.: a)

d) s Q) T R O L

( 1__1.._-1—1——-1 )

«

i ralo OA
i feréneia tiram-se um =<
circunferéncia
10. Do centro O de uma

a circunferén-
e o didmetro MON perpendicular a OA, que e""l"’:zado raio ON, B
cia nos pontos M e N. Sejam P um ponto quaid

anei Co
rt circunferéncia e
o ponto onde o prolongamento de AB corta a cir

o C rta o p g L3
0 Onde a ta.n"ente em B 0 IOIOD alnento do ralo OIJ De

monstre que BC = CP.
do triangulo
SUGLESTAO: Demonstre que 0S ﬁng:;los palr
U . d. a.
BCP sio iguais por terem a mesma medl

A ti-
A e B. De
i n nos pontos : <8
i & s ge cortar gntt s
. s circunferéncia : ks
te s, que corta essas circunferénclas,
ra-se uma secante s,

te, n A 1 MBP € o mesmo
ue o an (o} I
pontos MeP Demonstre gu
» NOsS Ppo X
q“alqu(’.r que seja a secante s-

dos Angulos M e P49

idas
SUGESTAO: Prove que as medi no de A-

ttmll!gllo nd [3 a 3 secante s gj]'a em tor
P nao variam quando a

g ) p—
IOtal de pontos obtldos 1199ta pagl“a

— 149 —-



12. De um ponto M exterior a um circulo de centro O tiram-se
a secante MOC, que passa pelo centro, e uma secante MAB, tal que
Sua parte externa MA seja igual ao raio do cireulo. Demonstre que
a medida do angulo BMC é 1/3 da medida do dngulo BOC. (5)

SUGESTAQ: Parta

da igualdade das medidas do angulo BMC
e do ingulo central AQD.

Total de pentos obtidos nesta pdgina:

JULGAMENTO
Total dz pontos da série: 50

Total de pontos obtidos:

Nota:

— 150 —

jonai a.
ASSUNTO: Linhas proporcionais. Semelhang

= 22cm, BC = ddcm

pontos M ¢ P tais
m-se, respectiva-
segmentos

1. Um tridangulo ABC tem para lados ABS
e AC = 33 cm. Sobre o lado AB marcam-Se‘ os tira
Gue AM = 8cm e AP = 14 cm. Désses p;‘goCalcule 0s
mente, as paralelas MM’ e PP’ ao lado BG.
AN, M'P’, MM’ e PP p
S — i
Resp.: AM’ = — MP'=— MM 1—1—1-1

e-
& semelhante a um T

tro s nen-
2. Um retingulo de 110 m de perime 4rea. Calcule as dime

: * de
tdngulo de 12 m de comprimento e 96m
s0es do primeiro retidngulo. (2—2)

6 ——

Resp.:

/3 che
1o éd A
: - um retingu e
3. A diferenga entre as d‘mensoestgflguh & semelhante 20
essag .d'me)llsées sabendo-se que &sse re
& 1

tingulo de lados a e b. (2—2)

e

Resp.:

Ota (le ]I()“ 0 ()h ldo £=3 S
T 1 tos t S nesta pé INA: —

— 161 ==



4. Oslados de um tridngulo medem, respectivamente, 4.m, ‘i:g:;
€ 12m. Do vértice oposto ao lado de 10m, tracam-se as blssfnentﬂy
interna e externa, que encontram ésse lado e seu prolongl';»
respectivamente, nos pontos D e D’. Calcule o segmento DD

Resp.:

(4)

. dra-
6. Num tridingulo de base b e altura h inscreve-se um qua

; i em
do, cujo lado ests sobre a base b. Calcule o lado désse quadrado
funcio de b e h,

Resp.:

(4)

55 iran-
6. Sendo AC=b e BC=4 dois lados de um tridngulo, tir:
do-se do ponto M, situado s

to
Obre AC, a paralela a BC, o segmen
dessa paralela, determinado

pelos lados AB e AC é m. Calcule AM
e MC em funcéo de a, b e m.

o2
Respio € — (]
ua
7. A base maior de um trapézio é a, sua base menor ébe Slo i
altura é b, Calcule, em funcio de a, b e h, as alturas dos ma?gﬂ a:
formados pelas bases e pelos prolongamentos dos lados nido P
ralelos.

Resp: — e

(2—2)
8. Sdo dadas as bases AB
lado AC =, A

~aeCD=b de um trapézio € ©
que distinejy
N30 paralelos?

do ponto A se encontram os lados

Regpiael A1 5 5" 4)

Total de Pontos obtides nesta pagina:

— 152 —

l
'

fre

= 10m,

=12m e BC

= 15m, AC ado tenha
. lo de lados AB 4710 forma p

traca?-.seNL?mztlr?;i‘;e(l)a ao lado BC, tal que o trape

la divi-
essa parale

30m de perimetro. Calcule os segmentos em que (4)
de o lado AC.

idos
R desconhect
SUGESTAO: Designe por x um dos tres 1;«1(:{5

OSTAO: esig : funcio de X.
do trapézio e exprima os outros dois cm

=
e

Resp.:

tréi_se um qu;")_
lo. sejam: £
il;m o lado AB

o BC cons
10. Sobre o lado BC de um tnangl;:’a“: do taln
drado BCDE, situado no semiplano. ZP)O; dretminie c adehe
a intersegiio das retas AE e BC; ) 3)Q a intersegdo co 1
da perpendicular a BC tirada de M; o & paide pel?end“; R
AC da paralela a BC tirada de P; 4) MPQR é um quadrado.
Xada de Q sgbre BC. Demonstre que <to num trié ngulo)- @
¢esso de construgio do quadrado inscr

(13
¢riangulos APQ

a dos ques

do
5, observan

1 e ABE’ o

ABC e g semelhanea dos triangulos APD

POr construgio, BC = BE.

13! —m

l t ¢ (4] llesta pl‘lg"
l de pon.os Obtld S
ota

JULGAMENTO

. 0
]Ul t a Sélle. 4
al de Pon 08 d

idos: —
Total de pontos obtid!

— 153 —



SERIE XLII

ASSUNTO: Linhas proporcionais. Seme’hanga,
e ——

Os ladog de u

m tridngulo sio BC = 2, AC=be AB = ¢. To-
.o Um ponto I
- doig

obre BC e déle tiram-se as paralelas aos outros
3dos. Sejam P e Q os pontos onde essas paralelas cortam, res-
- Pectivapey,

: © o3 lados AB e AC. Sabe-se que APMQ ¢ um losango.
Caleula seu lado,

1.
Ma.ge

(5)
m tridngulo retingulo medem Gm e 8m, res-
ponto sébre o hipotenusa as pa-

“S¢ um retingulo de 14m de perimetro,
8sse vetangulo.

Respis oo

e ¢ de um tridngulo retdngulo. A
_ 8 ctos de um ponto M sobre o hipote-
"fenuSa- * Valeule 5 razj

M divide g hipo-
(5)

Tota) de Pontos obtidog nesta péging:

——




—r

I GRS, T -
e T T T
i

|,|. /

d. A bissetriz
dois segs
triﬁng\ﬂo{" |

Bids 4. A diferenca de dois lados de um tridngulo é
do Angulo por &les formado determina sobre o lado oposto
- mentos m e p, sendo m > p. Calcule o perimetro désse

- Resp.: v
; {
; 5. Quais sdo as dimensées do retingulo, inscrito no 1;rié:ngullo !
~de base b ¢ a altura h, sabendo-se que a raziio da base do retingho iy

Para sua altura é m? |

AR ; Resp.: (5)

B 6. Duas semiretas partem de um ponto M e encontram duas
g Paralelas. Uma encontra a primeira paralela em A e 2 segunda ent
- B; a outra encontra a primeira paralela em C e a segunda ¢m D-
i Sabe-se que AC=8m, BD = 28m, AB=10m e MD = 2lm. Cal-
b(: _cu,e MA: MC e CD. -

" Rt Resp.: MA = MC = C¢D = —— 'y
& _ T Num paralelogramo ABCD, M & o meio do lado AB e P O

¥ ‘melo do lado CD. Demonstre que as retas AP e CM dividem 2 dia” S5y
$ _gonal BD em trés partes iguais. (5) [

i

c6h. 8. Num triangulo de lados a, b e ¢, tiram-se de um ponto M

. o8
- 98 Segmentos em que M divide o lado a. @

lR_‘.esp.:

= e -k e |

Total de pontog obtidos nesta pagina: ——
gina:

— 166 —

o

do:eseo :'d‘;oa s paralelas aos outros dois lados. Sendo s 2 somd~ 1 -
smentos das paralelas compreendidos entre os lados, calc—:lsle Al

9. Os lados de um trifiingulo sio BC = 2, 4
um ponto D sébre AB tira-se a paralela ao la
sabendo que: -

a) BD +4-CE = 2.DE;

Resp.:

b) DE ¢ a média proporcional de AD e BD.

Resp.:

Total de pontos obtidos nesta pigina: ——

JULGAMENTO
Total de pontos da série: 50
Total de pontos obtidos: —
Nota: ——

— 157 —

C=beAB =c De
do BC. Calcule AD,

(4) 3
il
4 -
X

g

i,

N

¢ ‘."a

oy



SERIE XLIII

ASSUNTO: Linhas proporcionais. Semelhanga

1. i3 ; ‘
Um didmetro de um circulo de 6m de raio divide uma corda
ancia ao

em g
centrig’:;lentos de 2n.1 e 4,5m, respectivamente. Qual a dist
o ponto de intersegdo do diametro e da corda?

Resp.: 4)

smo circulo se cortam. Os dois seg-
ectivamente. O comprimen-
que ela é dividida.

G 2. Duas cordas de um me
toe:;‘:s de uma medem 12m e 6m, Yesp
outra é 17m. Calcule os dois segmentos em
Resp.: e —— b :

2 3_- De um ponto situado a 9m do centro de um circulo de 6m
e raio tira-se uma secante a ésse cfreulo. A corda gituada sobre a
secante mede 4m. Calcule a parte externa da secante.

R

Resp.: ———

Total de pongo?; obtidos nesta pﬁg'ina: e

— 169 —



h et {rculo
4. De um ponto situado & distancia 2r do centro de um Cl'nter-
de raio r tira-se uma secante a ésse circulo tal que sua parte ¥

o 15 % s a 8-
na seja igual & sua parte externa. Calcule o comprimento dess
cante.

Resp.: (#)

; eo
5. Num circulo de 5 m de raio traca-se uma corda de 8m

“A i cn‘
diametro que lhe & perpendicular. Cazlcule os dois segmentos
,Que a corda divide o diadmetro.

Resp.:

o (2/2)

6. De um ponto M exterior a um circulo de 5m de raio tlr::)‘
S€ uma tangente ao circulo e a secante que passa por sed cenCal-
A parte externa da secante é 2/3 do comprimento da tangente:
cule a distancia de M ao centro do circulo.

Resp.:

& ma
ta 7. De um ponto M exterior a um circulo de raio r tll'a’s.e :'u 0
ngente e a reta que passa pelo centro. Sendo de 45° © 2T

dessas retas, pede.s ;
) se caleular: a) a distincia de M ao centro;
comprimen oy ) a distincia de

Resp.: a)

(2/2)

Total de pontog obtidos nesta pagina: ——

— 160 —

4)

. - raip umsa
8. Num circulo de raio 2m, tira-se do mem‘d('ie : r:xtu'ema ra-

corda tal que seja dividida por &sse ponto em média R

z80. Caleule os segmentos em que fica dividida essa € 5

Res.: e @

. iangulo ¢

9. Demonstre que o produto de doxs'lados di uleatf;uum Te-
igual a0 produto do difimetro do circulo circunscrito P (8)
lativa ao terceiro lado.

oA tan-
SUGESTAQ: Trace o circulo circunscrito e 0 tff;g:: ::teto
gulo cuja hipotenusa é o diametro désse circulo ¢ do :,11'1950 pedida é
¢ um dos lados do tridngulo adjacente altura;da : ;,riﬁn gulos T
uma consequéncia imediata da semelhanga de dol
tangulos,

Total de pontos obtidos nesta pagina: ——

JULGAMENTO
Total de pontos da série: 40

Total de pontos obtidos: ——

Nota‘::___/

= 161i=



SERIE XL1IV
ASSUNTO: Relacdes me

tricas,
\
1. Caleyje as dj 5 A
; mensoes do retan IR
13m g, oy etingulo de

Jdm de Perimetro e

Perimetro do tridingulo retingulo cuja hipotenusa
6m e cyja area mede 1,2m?

Resp.: — (4)
< 4. A diagona) de um retingulo mede 13m € o comprimento
t;:ed(; de 2m o dobro da largura. Calcule as dimensdes désse re-
dngulg,

Resp.s ot e — (2—2)

Total de pontos obtidos nesta Péigina:

—_—

— 163 —



A 280
5. A hipotenusa de um tridngulo retingulo mede 2m e a ra

de seus catetetos é 3/4. Caleule o perimetro désse tridngulo.

Resp.: )

~ ate-
6. A hipotenusa de um tridngulo retingulo excede seus ¢

" an-
tos de 2m e 16m, respectivamente, Calcule a altura baixada do
gulo reto désse triangulo,

Resp.: (4)

7. Um cateto de u
¢io sobre g hipotenusa
gulo.

.
m tridngulo retingulo mede Gm e‘sua 1.)1:(2“_
mede 3,6m. Calcule o perimetro désse iri

Resp.: . 4

8. 0 Perimetro

s
de um tridngulo retangulo & 36m e a soma do
quadrados de geus |

ados 450m®. Calcule seus catetos.

Respus ——_ =g (2—2)

9. Calcule og catetos de
as diferencas entye as medidg
do cateto maior e do menor g

um tridngulo retingulo, sabendo que
8 da hipotenusa e do cateto maior,
80 iguais a 0,25 cm.

(2—2)

Total de Pontos obtidos nesta pagina:

— 164 —

tritngulo retdngule

tice do ngulo R;O';
dos pelo ponto A%

e M

10. Um ponto M sdbre o cat:ztxoeddo veér
is6sceles é equidistante da hlpotentutos determina
Qual a raziio dos segmentos dos cate 4)
Resp.:

ina: —
Total de pontos obtides nesta pagl

JULGAMENTO L
Total de pontos da série:
Total de pontos obtidos: —

Nota: ——

— 166 —



SERIE XLV

Relagdes métricas,

das origens das tan
m circulg de raio

gentes de com-
rr(r<d)?
\ (2)
lugar Beométrico qog meios das cordag de compri-
Circulo ge raio p Cr>e)2
\\\\ (2)
Neia g4 centro de ym circulo go raio r de uma
0 de comprimento c (c< 2r)?
Resp.. _ (2)
distﬁncia dos centros de doig circulos e raiog
Mente, Caleule o Segmento g, tangente exterior
» Cujos eXtremog 580 og bontos (e contatop ?
Resp..
e 1 (4)
T R
otal g Pontog obtidog Nestg Piging.




5. Dois cf e, :
s circulos concéntricos tém raios r e r’, respectivamente,

sendo r ’ - :
o) d> l‘-.No’cu'culo de raio r traga-se uma corda tangente 20
0 de raio r'. Calcule o comprimento dessa corda.

Resp.: ' )

tro ge .\?Y:aji:cr:lalo; de l.lm trapézio iS(:)sc.eles coincide com o difn'rie’

s6bre a circunfey*o le raio Im e os vértices da base menor cstao

ndo paralel encia. Sabe-se que a base menor é a soma dos lados
paralelos. Calcule o perimetro désse trapézio.

Resp.: )

7. O compri
vézes sua distI;:l?ento de uma corda de um circulo de raio r é ™
cla ao centro. Calcule o comprimento dessa corda.

Resp.: @

8. Calcule o rai
: raio de um eirculo a
m < lo, do qual um ech
edem, respectivamente, ¢ e f. i a corda e sua {l

' i 4)

9. Num cf
tangente no poxﬁi‘;lfl,?. d(e: 3m de raio traca-se um didmetro AB ¢ 3
cunieréneia de 10m d om centro em A descreva-se um arco de cir-
ca-se a secante AT, ;u I:uo. que corta a tangente num ponto T. Tra-
a corda AM. corta a circunferéncia no ponto M. Calcule

Resp, .

CERE L (5)

Total
de pontos obtidos nesta pigina:

— 168 —

+ 10. Um dos lados de um quadrado esti sobre uma veta distgn»

; i i 6 rda

'{1 2r do centro de um cfreulo de raio r e o lado oposto é uma €0
gsse circulo. Caleule o lado désse quadraco.

(3—3)

Resp.: e

Total de pontos obtidos nesta pagina: —

JULGAMENTO
Total de pontos da série: 40
Total de pontos obtidos: ——

Nota:




SERIE XLVI

ASSUNTO: Relagdes métricas.
/

os lados de um triangulo, calcule

1 8
endo a, bec as medidas d
divide o lado a.

S dOl‘ (]
s em que a altul‘a

Resp.: —— —€ — (2__2)

Tei&:;m%;li‘gjeosa ;L‘;Um baixada sobre 2 hipotenusa num ¢ridngulo
tos medem, respectivamente, aeb

Refpe: wome——gam i % 4)

potenusd

3. Cale _
mede aCal\,ul.e os catetos do triangulo retangulo cuja h
; e cuja altura paixada do yértice do angulo reto mede b

2—2)

obre 2 hipo-

baixada S
le O perime

eulo retangulo;
14m. Calcu

4 <
tenusa A aitura de um tridn
tro dés mede 4,8m e a soma o8 catetos
désse triangulo.
(5)

Resp-* /

phgina: —

Total de pontos obtidos nesta

MeaeqTliiss



. X . - o
5. Qual o perimetro do quadrado, cujo lado é inferior de d a
didmetro de seu circulo circunserito ?

Resp.: (4)

6. Seja B’ um ponto sébre o lado AB=a de um quadrado

ABCD. De B’ tira-se a paralela B'D’ & diagonal BD. Sabe-se que 0

perimetro do pentigono B’BCDD’ é o dobro do perimetro do tridn-
gulo AB’D’. Calcule BR'.

Resp.: (5)

7. Demonstre
tetos de um trian
altura baixada sp

que 2 soma dos inversos dos quadrados dos ¢3-

gulo retingulo é igual ao inverso do quadrado ga
bre a hipotenusa.

8. Demonstre que,
te, o segmento de um

Pontos de contato, é a
culos,

. ’ - . n-
se dois circulos sdo tangentes exterxormtli i
a tangente exterior comum, limitado Pe;
média proporcional dos didmetros désses ¢

(b)

9. Sejam C e D os pontos onde duas tangentes paralelas de
Um mesmo circulo de raio r

cortam uma tangente a ésse circulo
Ium ponto M. Demonstre que, qualquer que seja o ponto M, S€
tem MC X MD = 7, (5)

SUGESTAO: Sendo 0 o centro do circulo, demonstre que o 4n-
gulo COD é reto e aplique

o teorema relativo a altura baixada sobre
a hipotenusa de um tridangulo retangulo.

Total de Pontog obtidog nesta pigina:

—

= ) e

10. Sendo a a hipotenusa de um tridngulo re
I baixada do vértice do angulo reto, calcule azaixo que T
tos sobre a hipotenusa. Complete o quadro 2
discussio désse problema.

Resp.: e

fa > 2h:
|
{a = 2h.
|
[’d< 2h :

i agina: —
Total de pontos obtidos nesta pagi

JULGAMENTO
Total de pontos da série: 50
Total de pontos obtidos: —
Nota: ——

tangulo e h a altu-

o = 0S cate-
rojegdes d
e esume 3

(3-3)
(1)
(1)
(1)



SERIE XLVII g

ASSUNTO: Poligonos regulares,

1. Um quadrado tem 2m de perimetro. Calcule: a) seu apéte- ]
~ Mma; b) guy diagonal. ;

Resp.: a) : b) i} (2—2)

2. Sendo r o raio do circulo inserito num quadrado, calcule, em .' il
de r: a)sua diagonal; b) seu semiperimetro.

Resp.: a) ; b) (2—2)

et Sendo R o raio do cireulo circunscrito a um quadrado, cjal:n
b, cule, om fungio de R: a) o raio do circulo inscrito nésse quadrado; -
- 77 © Perimetro dasse quadyado. % ;

Resp.: a) ) (2—2)

?

4 Um triangulo equilidtero est4 inscrito num circu..lo ‘de G‘m (}e
: :::" Caleule: a) o perimetro désse triangulo; b) o raio do circulo

ASerito nasse triangulo,

Resp:a) — . )

@2

Total de pontos obtidos nesta pﬂgina: —

— 176 —

! S < L



PSP T T

< X d
f 4 agular inserito nuw
6. Sendo h 1t d tridngulo equildtero, calcule, em i & 10. Sendo 2p o perfmetro de um hexigono regu
. Sendo h a altura de um ;

i : uadrado circuns-
i 8 ia : b io do circulo | cireulo, calcule, em funcio de p: a) a dmg.?nal 1d Oeq uilatero inscrito
funcdo de h: a) o perimetro dess? trxanggulo, )-o ra gy Ly e R e oo Al
inserito nesse tridngulo; c¢) o raio do circulo circunsc nésse circulo.
tridngulo,
(3—3)
(il Resp.: a) sl b)Y ————
Resp.: a) ———; b) 3 ¢) =
3 Agina: —
Total de pontos obtidos nesta p
6. Sendo 2p o perimetro de um hexigono regular, czflcule,' em
funcdo de p: a) o raio do circulo circunscrito a ésse hexigono;
0 apétema désse hexigono. e
(2'-2) Total de pontos da série: 50
Resp.: a) ; b) | oy
i Total de pontos obtidos: ——
7. Sendo a o apétema de um quadrado inscrito num 'cxrc:il:‘; ey
calcule, em fungio de a: a) o lado do tridngulo equllat‘ero m’szu]o. -
nésse circulo; b) o lado do hexagono regular inscrito nésse cir

Resp.: a) ; b) (3’3)

I ¢ oulo
8. Sendo 1 o lado do tridngulo equilitero inscrito num r?ncl?ns:
calcule, em funcdo de 1: 2) o apétema do hexégono regular circ

. x B = - o asse
crito a &sse circulo; b) a diagonal do quadrado circunscrito a €
circulo,

Resp.: a) ;i b) (3—3)

9. Sendo d a diagonal de um quadrado inserito num cireulo:

caleule, em funciio de d: a) o lado do tridngulo equilatero ci1~cun5“
crito a &sse cireulo; b

i : Ti-
5 3 ) o apétema do hexégono regular circunse
to a @sse circulo.

Resp.: a) — 1)

(3_—3)

Total de pontos obtidos nesta pagina: ‘

. — 0T
i 3
— 176 —




SERIE XLVIII

ASSUNTO: Poligonos regulares.

1. Num cfreulo de Im de raio inscreve-5¢ “‘1"’ b
quadrado um circulo e nesse circulo um triangulo €4
cule o lado désse triangulo.

Resp.: ——
2. 0lad an loequiléteroél
o de um tridngu otn op

quadrado. Qual a razio do perfmetro
ﬂl‘ado‘r

Resp.: ________...——-‘- g
3. A diagonal de um quad.rado é 1"133.1' a0 §p6 :

Xigono regular, Calcule 8 yazao do lado o

xégono. . -~ dut

Resp_/-

o et T8 Sendo h a altura de um h'l&ns‘“hm
: 1“930 de h, a diagonal do quadrado 1sopel' i

.

Resp.: -—-—""‘""
08 obt‘ﬂos nesta P8E

“Total e _jwht :
;

b w e T £
AT v & L



5. Um pentégono de 30m de perfmetro & decomposto por u(;?:
onal em um triAngulo equilitero e um quadrado. Ca'cule a

> 2 5 ~ 2 iconos
téncia dos centros dos circulos cireunscritos a ésses dois poligo
reguiares.

diag

4)
Respryi— o= (

ia il4 £ s ove-se um
6. Num triangulo equilitero de perfmetro 2p inscreve-se

. . 'a—
circulo e nesse circulo um quadrado. Calcule a diagonal do quadr
do em funcdo de D.

Resp.:

4)
= « . ua-
7. O comprimento de um retingulo & igual 2 d;z}i;onal d:) Silzi-
drado de 4rea § o sua largura é igual A altura do tnungtﬂo '«lfl e
tero isoperimetro do quacrado. Caleule a diagonal do retangulo
funcao de 8.

4)
Respidic—= oo . : (

8. Num cfreulo de raio r est
Umz corda désse circulo, parale
dividida em trés partes i
cia dessa corda ao centro

4 inserito um triangulo CCI“i]ateroé
la a um dos lados do triﬁns"_’l‘&n_
guais pelos outros dois. Calcule a 9iS

do circulo.

4)
Respyree -~ (

5 . - am
9. Partindo da €xpressio do lado do quadrado mscr'xto nsse
cireulo de raio r, caleule: a) ¢ ]adg do ot6gono regular inscrito ne
circulo; b) o lado do

“ esse
Poligono regular de 16 lados inscrito nes
circulo. o
Resp.: a) RS L) P R ey
Total de Pontos obtideg nesta pégina:

—

— 180: —

ono regular inserito

zy hexag
10. Partindo da express2o ()}oo‘;li;’o do poligono T
3 i leule: 2 ligono. T
Yirculo de raio r, ca do polig
;I:d:smi;csl:rito nesse circulo; b) o lado

lados inscrito nesse circulo.

egular de 12
gular de 24

(4—9)
3 D) ey
Resp.zia) ———

Acina: ——
1 de pontos obtides nesta pag
Tota

J ULGAMENTO :
Total de pontos dq série: b
(s

Total de pontos obtidos: ——

Nota: ——




SERIE XLIX
ASSUNTO: Areas

L. Qual a area do hexagono regular de spotommad

Resp.s ———5. 7

2. Calcule a 4rea do quadrado inscrito € 3 do
culo de perimetro c.

Resp.:

3. Caleule ia
a 4rea do triangulo
c -
Unserito a um cireulo de raio r-

Resp.:

e 4. Calcule a 4rea do hexidgono
10 a um circulo de diametro d-

Resp.:

5. Diminuindo-se de 4 ¢™
Qumentando-se de 3 em sua 1arsurd
valente ao retangulo. Caleule © 12
Resp-:

 Total de pont



AP P W YW =) o

1 5
14 B :
) \ 1
"
e

.

o num eireulo

Qual 8 adrado inserit
Qual a razio da 4rea do qu cfrculo?

6. O comprimento de um retingulo 6 12 em e sua érea & 9/16
; do triangulo equildtero circunscrito 20 mesmo

dg 4rea do outro retangulo semelhante a &le. Calcule o comprimen-
to désse segundo retingulo. ‘I

4)

Resp.: —m8m8m™™

1. Resp.:
1 i ¢
7. Qual o lado do quadrado, cuja drea é a diferenga entre & Total de pontos obtidos nesta pagina:

h * firea do quadrado de lado a e a do quadrado da diagonal a?

Resp.: (2)

JULGAMENTO
Total de pontos da séri
Total de pontos obtidos: ——

Nota:

: - . : 40
8. Qual o lado do hexéigono regular, cuja drea é a diferengd d28y :

- dreas dos hexéigonos regulares de lados a~N/2eca, respectivamcnte?

. Resp.: _ (4)

9. A diagonal de um =
i : quadrado de 4rea S é o lado de um 4%
i dr:ado de 4rea §. Qual a razio de S para S’? ‘

Resp.: (4)

- 10. O apétema de um tridngulo equilatero é igual 2 semidid

- gonal de um 3 :
~ do quadrado-zquadrad°’ Qual a raziio da drea do triangulo P21 2

s - Resp.: _— (4)
B 115 Um: trian i ) "
regular. Qual a gulo equilatero ¢ isoperimetro de um hexAEO%0
gular. Tazdo das areag dessas figuras? it

Resp-: _\ A (4)

Tot. )
otal de pontog obtidos nesta pégina:

pem—————

:'._’l '\k "184—



f— o " Rt sl |
Loy el g - il S0
SERIE L
' ASSUNTO: Areas.
-~ 1 Calcule ag dimensdes do triingulo retingulo, cuja drea mede
7.5m?, sap

endo que &le ¢ semelhante ao triangulo retingulo de ca-

t0s 3m e 4, respectivamente. i

Res.: - e (2—2), e =L 5

% ,’2' Sendo 2p o perimetro de um tridngulo equilatero, calcule
U2 drea em fungiio de p. '

(4

3. Qual o raio do circulo cuja 4rea é a soma das ireas dos cir— !
S de raios r e 7 '

i Resp.: : (4)
: 4 No interior de um cfreulo de raio r traga-se um circulo con-
€ntrico, de modo que a Area da coroa formada seja igual a m vézes

‘é.req do circulo menor. Caleule o raio do circulo menor.

] o

o 1

Resp.:

~ Total de pontos obtidos nesta pégina:

>

J
"JA.‘F PTG Y o
M - o A v 1




i b. Qalcule a 4rea de uma coroa sabendo que uma corda do cir-
culo maior, tangente 2o circulo menor, mede 6m.

Roppste—— 4)

6. No circulo menor de uma coroa estd inscrito um quadrado»

c}ua 1a rea é igual & Area da coroa. Calcule a razio dos raios dos dois
circulos.

Resp.: _ 4)

7. Dado um circulo de 2m de raio, calcule:

a) a area do setor circular de 45 désse circulo;
4 b)h a area do segmento désse circulo, cuja corda limi
o tridngulo equildtero inserito nésse circulo.

te é 0 lado

(4—4)

i Resp.: a) b)

8. D - - ~ - j :
igual a r::lz gll‘cnlos concéntricos formam uma coroa, Cujd are‘{ .
do circul o da 4rea do circulo maior. Qual a razio do diazeis

O Malor para o circulo menor? )

4)

Resp.:

9. Sendo S 4
0 5 a area de um circulo, calcule, em fungdo de S:

a) a area do tria 5=
B s quzggmo egmlatero inserito nésse circulo;
rado circunserito a &sse circulo.

ResP.: a) e il b)

Total de DPOntog obtidos n

- esta pigina: ——

— 188

cu‘o'l(;)‘er‘mi"SG P pon&) M sobre um di;‘xmetr?'AB de Aun?. cldr—
iAmnoten in;dlado désse diametro, t'ra.qu-sc a‘ser}11cn‘cm_1‘fcrcn.cmB“<.
s o e do outro lado a scmxcxrcux‘.ff:r.cncm ch dx.umctx' o'd M.
ciren] que a curva i.'c_)l‘mada por essas senncxrcux:xfc1'<:~ncms divide o
0 em duas regides, cujas dreas sio proporcienais a AM ¢ BM

(6)

Total de pontos obtidos nesta pdgina: ———

JULGAMENTO
Total de pontos da série: 50
Total de pontos obtidos:

Nota:
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SERIE LI

b ASSUNTO: Areas.

: ';‘,Arﬁl‘ea de um trapézio ¢ 25m*; a diferenga de suas hases é pher.
€ Bua altura ¢ igual & semi-soma das bases. Calcule a base e
W

@)

Resp.:

2. Sendo S a area de um tridngulo equilitero, caleule, em
M¢Ao de §, a &rea do quadrade isoperimetro désse tridnguio.

B Resp.:

Yo
el

ROk 3. A que distincia do vértice de um trii:in.gulo 9‘1@5‘“?'-‘1’ ri"a.
'*'L lt'“h 1 passa a paralela ao lado oposto, que divide o triangul =
- Yuas partes equivalentes? - e

=

LA,

Resp.: —

Prove que a érea de nmh‘:sango & o dobro da freaidoy
s vértices sio os meios dos lados do losango:

-

‘o




e
5. Demonstre que o tridngulo cuja base é um dos lados ndo P
rale

: < ém
los de um trapézio e cujo vértice é o meio do iado oposto, t€
Para irea a metade da ares do trapézio.

6. Sobre o lado AB de um quadrado de 4rea S, contréi-se U™
lridngulo equilatero de lado AD,

exterior ao quadrado. Calcule, em
funcio de S, o lado quadrado equivalen

te 20 pentigono formad?
velo quadrado e pelo triangulo.

Resp.;

S o (PR 4)
7. Sendo d a diferenca entre a dia
drado, calcule, em funcio d

gonal e o lado de um qud-
e d, a drea d
quadrado.

¢ circulo circunsecrito a éss€

Resp.:

- (4)
8. Pelos dois pontog que divid

tura de um trianguloe de area S, ti
Pendicular a essa alty

trapézio formado.

em em {rés partes iguais a al-
ram-se as paralelas ao lado per-
ra. Caleule, em funes

& Trazijg tos
altura do trifnguly s dos segmen

Resp.: L

4)
Total de pontos obtidos negt

A Paging,

— 192 —

b Calewle a razio

S dois triangulos,
8ea do trigngulo ABC,

10, Sobre a base AB de um tridingulo ABC marca-se um ponto
AM

, sabendo que a reta MC divide o tridingulo

MB

3 a /€ A
dos quais o de base AM tem area igual a 3/5 da

Resp.:

(4)

Total de pontos obtidos nesta pdgina:

JULGAMENTO
Total ge pontos da série: 40
Total ge pontos obtidos:

Nota-
e ———
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CONCURSO DE ADMISSAO AO CURSO NORMAL

DO INSTITUTO DE EDUCACAO DO D. F.

PROV_A ESCRITA DE MATEMATICA

(1954)

INSTRUCOES

°l-
14 Utxhze se necessario, as folhas em branco para a resolugdio
tmestoes. Y

'ﬁe 2. Escreva a resposta de cada questiio mo espago indicado om.

BUida a seu enunciado. ;
- )' “b'Lv eri Nio serfio consideradas as questdes cujas respostas nio
AR ™ no lugar acima indicado. ;
IS 4 Nao serdo consideradas as questdes cujos c&lculos auxi

\ 'lgarlsmos decimais exatos. Exemplo' \/2 = 1»43‘- Pm
mibasta tomar S04 (UL AT ST




2a

7 Resolva o sistema
22 —— —4m — 3a* -}~ ah—!
b (x+6y=0
Resp.: (5) s l4x 4+ 15y = —3
. W SRS SL (6)
& TranSf"":e a2 seguinte expressdo num produto de fatores de ¥ Hegplti 2= ——=ce—=sy T=

A N A
primeiro grau: —x*y’— 253y

T R g 8. Efetue a expressio:
o
(| FS 2 ’ 9
Resp.: (5) | 'I ‘ 64-5. P ('12‘ 7 +(‘;’> - 8T
4. Efetue: _ m\_ . ' Resss (6)
| i __x’-—sax . ‘l‘_, 9; Simplifique a expressdo:
a—x xI—g? I “n .
Resp.: _ . | “ 3\/T6.___\il
: 5. Resolva a equagio: ‘ "I { V10 —3
: x+a 3 (2a—x) P .'.:, ' A Resp.: (6)
o | 5 ' | “.: i l'esollx?é.-,lal.):é a soma e o produto das raizes da seguinte equagics B
Résp.: e I P ) i “\:ﬁ s'.l.‘ s 2a43 6a+9
b gé'z. o TemCn nimerel udino que (eatisfaca ra thorys U S I ViR S
‘ e Resp.: Soma: Produto: —— (®)
sp.:
P : © 11. pa o ndmero de lados do polizono que possui 44 diagonais.
g — 196 — g e ‘ Rexp.s (5)
: : @
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1

12. Dé o namer

o de lados do poligoro convexo no qual a soma
dos angulos interno

S excede de 720° a soma dos angulos externos.

Resp.: __ (5)

13. Num trapézio isésceles
igual a 20 em o a base menor, qu
com cada um Gasses lados nio p

a soma dos lados niio paralelos é
~ . O

e mede 6 cm, forma angulo de 120

aralelos. Caleule a base maior.

Resp.: (5)

14. De um

ponto M fora de um circulo tracam-se duas tangen-
tes e, por um pon

to qualquer do menor dos arcos determinados
Delos pontos de tangéncia, traca-se outra tangente. Sabendv-se que
e cada uma das duas pPrimeiras tangentes, do ponto

20 ponto de contacto, ¢ 15 ¢m, €& o perimetro do tridngulo for-
mado pelag tras tangentes,

Re8p.: \ (5)
m tridngulo retin
a hipote
5€ que a hipotenusa

gulo a bissetriz
Nusa segmentog
mede 20 cm,

15. Nu do angulo reto deter-
{na sohre Proporcionais a 3 e¢ 4. Sabendo-

caleule os catetos,

|h

=i,

1 '3 Cc

jo & t 4us, mede .
. do arco cujo angulo central, em grius,

o
(5)
Resp.; —mM8M8M8™

i i uja drea
18. Um hexiagono regular estd inserito num circulo cuj

mede 12,66 cm®. Calcule a area do hexagono.

(5)
Resp.: ——
. = 5 para
19. As bases de um trapézio estio entre .51 na rlfl Z*": Zi'e;spdos
3. Sabendo-se que a 4rea do trapézio é 32 m’, calclloepzralelos.
tridingulos que se obtém prolongando-se os lados ni
(5)
Resp.: —
inserito de
20. Usando a férmula do lado do poligono regular inser

¢ a do do
2n lados em funcdio do de n lados, deduza a expressao do la

i ducio 10
otégono regular inserito num circulo de raio R. (Faca a dedug i
€spaco abaixo).

Duragdo da prova: 2 horas.
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ADMISSAO AO CURSO NCORMAL

Todos _os volumes organizados POt
professores do Instituto de Educacao do
Distrito Federal, rigorosamente de acordo
com oS programas e OS tigos~ de provas
exigidos nos exames de admissao ao Curso
Normal do Instituto e da Esc?la Normal

Carmela Dutra.
Excelentes exercicios de adaptacao e

verificacio de aprendizagem atraves de
centenas de questoes objetivas.

Matérias e seus respectivos ‘autores:

Thales Mello Carvalho
MATEMATICA

Candido Juca Filho
PORTUGUES

Geraldo Sampaio de Sousa _
GEOGRAFIA DO BRASIL

Vicente Tapajés 1
HISTORIA DO BRASIL

Luis Macedo
CIENCIAS NATURAIS

Nas Livrarias ou pelo Réembélso Postal

CONQUISTA
Av. 28 de Setembro, 174 — Rio de Janeiro

PRECO — cCr$ 50,00



