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RESUMO

Esta pesquisa estd inserida no campo da histéria da educagdo
matematica e tem como objetivo compreender quais as diferentes
abordagens da prova dos nove estavam presentes em livros didaticos de
aritmética, editados no periodo de 1890 a 1970. Este recorte temporal
compreende a época de implementacdo dos Grupos Escolares no Brasil
até sua extincdo, e foi um marco de grande importancia para educacao
priméria brasileira. A pesquisa apoia-se principalmente nas perspectivas
tedricas de Michel de Certeau e Paul Veyne, fundamentais na
compreensdo dos estudos histéricos; Alain Choppin, que se apresenta
como referéncia nos estudos relacionados aos livros didaticos; André
Chervel, no que se refere a histéria das disciplinas escolares e no
fendbmeno por ele denominado de vulgata, que servira como base
tedrico-metodolégica para as analises das fontes. Os resultados da
pesquisa apontam que a prova dos nove era abordada de diferentes
maneiras pelos autores das obras analisadas. Esses a definiam como uma
forma de verificacdo das operagBes aritméticas. O contelido estava
inserido, na maioria das vezes, no capitulo das operacdes fundamentais
ou associado a divisibilidade, e em alguns casos, esteve ilustrado nas
tabuadas.

Palavras-chave: Historia da educacdo matematica. Prova dos nove.
Livro didatico. Aritmética.






ABSTRACT

This research is inserted in the area of history of Mathematics education
and its aim is to understand which of the different approaches of the
proof by nine were included in Arithmetics textbooks, edited from 1890
to 1970. The selected period of time covers the implementation of the
Scholar Groups in Brazil until their extinction, and it was of great
importance to Brazilian Primary Education. This research is based
mainly in the theoretical perspectives of Michel de Certeau and Paul
Veyne, which are essential to the comprehension of historical studies;
Alain Choppin, who is presented as reference in studies related to
textbooks; André Chervel, relating to the history of school subjects and
to the phenomenon named by him as vulgata, which is going to serve as
theoretical and methodological framework to the analysis of the sources.
The results of this research point to the fact that the proof by nine was
approached in different ways by the authors of the analyzed books. It
was defined as a form of verification of the arithmetic operations. The
topic was also associated, in most of the cases, to the chapter of
fundamental operations or to the chapter of divisibility, and in some
cases, it was included in the chapter of multiplication tables.

Keywords: History of mathematics education. Proof by nine. Textbook.
Arithmetic.
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APRESENTACAO

Nesta apresentacdo sera exposta minha trajetoria académica e
profissional para melhor compreender minhas motivac6es e os caminhos
que tracei até a escolha do tema de pesquisa, a defini¢do dos objetivos,
das fontes e dos referenciais tedrico-metodologicos.

Meu interesse pela educacdo matematica surgiu desde o inicio
de minha graduacdo em Licenciatura em Matematica, pela Universidade
Federal de Santa Catarina (UFSC), em 2008, ao cursar as disciplinas
relacionadas a esta &rea. Ainda durante a graduacdo trabalhei como
bolsista no LAED" onde realizei atividades ligadas ao ensino a distancia
de matematica, auxiliando e presenciando o andamento de diversas
disciplinas de educacgdo. Além disso, participei de dois congressos de
matemética (XV e XVI EREMARSUL)? optando por minicursos e
palestras que abordavam temas relacionados a histdria da educacédo
matema@tica e a formagdo de professores, os quais contribuiram muito
para minha formacéo.

No trabalho de conclusdo de curso fui orientada pela professora
mestra Jussara Brigo® e realizei pesquisas relacionadas & educacéo
matema@tica, buscando por meio da metodologia dos jogos uma melhoria

!Laboratério de Ambiente de Ensino & Distancia. Coordenado pelo Prof. Ms.
Nereu Estanislau Burin e criado com o objetivo de dar suporte técnico e
personalizado aos Ambientes Virtuais de Ensino e Aprendizagem (AVEA) dos
cursos de Licenciatura e Especializagdo em Matematica e Licenciatura em
Filosofia da UFSC, além de prestar formacdo a professores e tutores para o
gerenciamento das ferramentas de comunicacdo e moédulos de atividades
presentes na plataforma Moodle. O curso de Licenciatura em Matematica na
modalidade de Ensino a Distancia fomentado pela CAPES foi implantado em
2005 e coordenado pela Prof. Dra. Neri Terezinha Both Carvalho.

’Encontro Regional dos Estudantes de Matemética do Sul. O XV EREMATSUL
realizado em Criciima em 2009 e o0 XV EREMATSUL realizado em Porto
Alegre em 2010. Trata-se de um congresso envolvendo palestras, minicursos e
poster realizados por diversos professores do Brasil com uma duracéo total de
40 horas.

3E especialista em Matemética Aplicada e Computacional, mestre e doutoranda
em Educagdo Cientifica e Tecnologica, pela UFSC. Fez parte da equipe de
producdo na atualizacdo da proposta curricular de Santa Catarina e atualmente ¢é
professora substituta no ensino a distancia do CEAD da UDESC, e assessora
pedago6gica da Prefeitura Municipal de Floriandpolis e coordenadora da
formacgéo continuada de professores de matematica.
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na aprendizagem de conceitos geométricos nas aulas de matematica,
utilizando o quebra-cabeca Tangram®.

Depois de formada (em julho de 2012) lecionei em escolas
privadas e da rede estadual e federal de Floriandpolis/SC. Em particular,
fui professora substituta do Colégio de Aplicacdo durante dois anos,
onde enfrentei diversos novos desafios enquanto professora por se tratar
de uma escola que visa atender a trilogia de Ensino, Pesquisa e Extensao
e abarca diversos projetos de inclusdo e interdisciplinaridade, como a
iniciacdo cientifica junior. Diante disso, me envolvi em projetos de
pesquisa na darea da educacdo como o0 “Pés na Estrada do
Conhecimento™ e 0 “Educagio Inclusiva™®, além de ter desenvolvido
atividades diferenciadas com os alunos a fim de tornar o ensino de
matematica mais atrativo e prazeroso.

Todas estas realizagdes foram frutos de meu aprendizado
durante o curso de graduacdo e pOs-graduacdo, ao cursar uma
Especializacdo em Educacdo Matematica, a qual foi concluida em 2014,
pela Universidade Santa Cecilia (UNISANTA) em Santos/SP. Minha
monografia também foi direcionada ao estudo do Tangram como
recurso para se ensinar geometria nas aulas de matematica do Ensino
Fundamental.

Ainda durante minha docéncia no Colégio de Aplicagdo recebi
alunos estagiarios, graduandos do curso de matematica da UFSC sob
supervisdo do professor Dr. David Antonio da Costa (professor da
disciplina de Estagio Supervisionado).

*O Tangram é um jogo que foi criado na China e ao longo dos anos se espalhou
por diversos paises, € um tipo de quebra-cabeca formado por sete pegas: um
paralelogramo, um quadrado, e cinco triangulos (dois pequenos, um médio e
dois grandes) [...] o objetivo inicial deste jogo é formar diferentes figuras
utilizando as sete pegas, sem sobrepd-las (LACAVA, 2012, p 22).

®Este projeto constitui um experimento no campo do Ensino, Pesquisa e
Extensdo e tem como objetivo estimular a pratica da pesquisa orientada no
Ensino Fundamental. Desenvolve agdes de estimulo a Iniciagdo Cientifica, por
meio da pratica sistematica de pesquisa de campo. Neste sentido, propde uma
maior articulagdo entre os campos do saber escolar, na perspectiva do trabalho
interdisciplinar e contribui para a formacdo do cidaddo critico, reflexivo e
Erodutor de conhecimento.

O Projeto tem como objetivo desenvolver uma politica de Educacéo Inclusiva,
buscando possibilidades de intervengbes pedagégicas, capacitando o corpo
docente e a equipe pedagdgica do Colégio de Aplicacdo da UFSC para a
incluséo de alunos com histdria de deficiéncia no ensino regular.
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Com a pretensdo de dar continuidade aos meus estudos e
motivada pelo professor David, que leciona no Programa de Pds
Graduacdo em Educacdo Cientifica e Tecnol6gica (PPGECT) da UFSC,
submeti uma proposta ao mestrado académico deste programa,
direcionando meu projeto a linha de formagdo de professores com
énfase na area de histéria da educacdo matematica (HEM).

Inicialmente o projeto de pesquisa tinha o objetivo de investigar
a histéria das metodologias de ensino de matematica de Santa Catarina
nos anos iniciais, tomando os livros didaticos de geometria de épocas
passadas como fontes de pesquisa privilegiadas. Apds 0 ingresso no
mestrado, em conversas com o professor e orientador desta dissertacao,
a pesquisa se direcionou ao estudo da aritmética por se tratar do saber
elementar foco de estudo do grupo de pesquisa organizado pelo
professor David, o qual conta, no momento, com a presenca de dois
mestres, seis mestrandos e dois graduandos, e realiza pesquisas na area
da HEM. Também fui convidada pelo Prof. David a fazer parte do
Grupo de Pesquisa em Historia da Educacdo Matematica (GHEMAT).

O GHEMAT é um grupo que merece destaque na escrita da
historia da educacdo matematica no Brasil. Foi criado em 2000 e ¢
coordenado pelo professor Dr. Wagner Rodrigues Valente. Este grupo
desenvolve pesquisas coletivas e relne investigadores de diferentes
instituicGes de vinte estados brasileiros e dentre as inumeras producdes
cientificas ja realizadas, ha publicacdes e a organizacdo de seminarios
tematicos. Atualmente o grupo é formado por 36 pesquisadores e 92
estudantes (doutorandos, mestrandos académicos e profissionalizantes,
além de alunos da graduacao), sendo que o objetivo do grupo

[..] é desenvolver pesquisas com vistas a
compreenséo histérica do ensino e aprendizagem
da matematica, da formacdo de professores de
matemética e do trajeto de constituicdo da
matematica escolar (COSTA;VALENTE, 2015, p.
98).

Cabe mencionar que por meio das pesquisas voltadas a HEM os
professores adquirem uma visdo dos desencadeamentos dos processos
de ensino e de aprendizagem de matematica do passado. Assim, torna-se
viavel compreender de que maneira as praticas pedagdgicas e 0s
aspectos educacionais foram se desenvolvendo em diferentes épocas e
contextos. Além disso, o estudo relacionado com a formacdo de
professores é essencial para reflexdo e compreensdo das préaticas
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pedag6gicas em diferentes ambientes de ensino e aprendizagem.
Partindo deste pressuposto, um dos projetos em desenvolvimento pelo
grupo GHEMAT trata de uma investigacdo histérica que busca captar as
mudang¢as no ensino de matematica na escola primaria, a partir da
década de 1880 até 1970, na Franca e no Brasil. Assim, a presente
pesquisa se alinha a esse projeto e esta inserida no campo da HEM. O
intuito é investigar as diferentes abordagens de um conteido de ensino
presentes em livros didaticos de aritmética, editados entre 1890 e 1970,
no Brasil. Trata-se da prova dos nove, que atualmente é um contetdo
pouco conhecido e explorado nas escolas, mas esteve presente nos livros
didaticos do século passado.

Para melhor compreensdo das escolhas e da proposta deste
trabalho, a dissertacdo foi estruturada em trés capitulos, sendo que o
“CAPITULO 1. Caminhos da Pesquisa” traca um panorama geral, de
modo a apresentar a questdo de pesquisa, e as justificativas acerca dos
objetivos a trilhar, da escolha das fontes, do objeto de estudo e da
delimitacdo do recorte temporal. Além disso, sdo apresentados 0s
referenciais tedrico-metodoldgicos que dao subsidios para a escrita de
uma histéria da educacdo matematica. A pesquisa apoia-se
principalmente nas perspectivas de Michel de Certeau e Paul Veyne,
fundamentais na compreensdo dos estudos histdricos; Alain Choppin,
gue se apresenta como referéncia nos estudos relacionados aos livros
didaticos; André Chervel, no que se refere a historia das disciplinas
escolares, e que servird como base tedrico-metodolégica para as analises
das fontes. Ainda neste capitulo, é apresentado um levantamento
bibliografico, com o intuito de dialogar com outros trabalhos que se
aproximam das ideias desta investigagao.

No “CAPITULO 2. A prova dos nove: Aprofundamentos” é
abordado o conteldo de ensino foco desta pesquisa: a prova dos nove.
Nessa direcdo, apresentam-se 0s primeiros indicios desse contetdo, as
diferentes maneiras de interpreta-lo e suas demonstragdes matematicas
para as quatro opera¢des fundamentais. Também se discute os diferentes
termos e significados da “prova dos nove” e do “noves-fora”,
evidenciando a regra préatica do segundo.

O “CAPITULO 3. Um olhar sobre a prova dos nove em
livros didaticos de aritmética” apresenta um dialogo acerca do uso de
livros didaticos como fontes de pesquisa, apoiando-se nas ideias de
Alain Choppin. Em seguida, evidenciam-se os caminhos trilhados ao
longo do trabalho com as fontes, delineando-se todas as etapas do
mapeamento realizado com os livros didaticos, dos quais sdo
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selecionadas treze obras’ a serem criticamente analisadas. Desse modo,
sdo apresentadas as diferentes abordagens da prova dos nove, a fim de
compreender como este contetido se apresentava nos livros didaticos da
época, quais as orientacdes eram descritas pelos autores e a quais outros
contetdos matematicos esta prova estava associada. E para além da
analise do conteldo, intenta-se compreender alguns aspectos gerais
relacionados aos autores das obras, bem como suas formacGes
académicas e profissionais, e ainda, possiveis indicios de aprovacdes
para uso em escolas primérias. Ainda neste capitulo sdo apresentadas
as diferentes abordagens e procedimentos utilizados pelos autores acerca
da prova dos nove, e elencados os “marcos™ encontrados desse
contetdo dentre os livros analisados. Também sdo categorizados alguns
aspectos relacionados a esta prova que surgem a partir da investigacéo
realizada.

E por fim, nas Consideracfes Finais serdo retomados o0s
objetivos do trabalho, dialogando com a escrita da dissertacdo e com as
andlises feitas. Além disso, serdo mencionadas algumas limitacOes
encontradas durante a pesquisa, e serdo levantadas algumas hipdteses do
porqué a prova dos nove ndo é mais abordada em livros didaticos atuais.

" Livros selecionados: “Arithmetica da Infancia” de Joaquim Maria de Lacerda
(1890); ““Aritmética Primaria” de Cezar Pinheiro (1902); “Arithmetica
Elementar” de Antonio Monteiro de Souza (1910); “Arithmetica Elementar
Ilustrada” de Antonio Trajano (1922); “Primeira Aritmética para Meninos” de
José Theodoro de Souza Lobo (1926); “Segunda Aritmética” de José Theodoro
de Souza Lobo (1933); “Programa de Matematica” do Departamento de
Educagdo do Distrito Federal (1934); “Elementos de Arithmética” do FTD
(1937); “Aritmética Complementar para as Escolas Primarias” dos Professores
da Escola Gratuita Sdo José (1946); “Aritmética Pratica” de Theobaldo Miranda
Santos (1952); “Ligdes Praticas de Aritmética, Geometria e Desenho” de Gaspar
de Freitas (1957); “Minha Aritmética — terceira série” de Olga Pereira Mettig e
Maria Ligia L. de Magalh&es (1959); “Minha Aritmética — quarto ano” de Olga
Pereira Mettig e Maria Ligia L. de Magalhdes (1963).

® Baseando-se nas concepgdes de André Chervel acerca das vulgatas, que sera
mais bem compreendida no primeiro capitulo deste trabalho.
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CAPITULO 1. CAMINHOS DA PESQUISA

Esta pesquisa estd inserida no campo da histéria da educacéo
matematica, e segundo Valente (2013), trata-se de uma vertente recente
da Educacdo Matematica que esta cada vez mais ganhando forca em
ambito nacional. Nos Ultimos anos, muitos pesquisadores das mais
diversas instituicGes brasileiras e de diferentes grupos de pesquisa tém
direcionado seus trabalhos para esta area. Alguns indicios deste
crescimento podem ser notados no ndmero de congressos, eventos
caracteristicos e nas publica¢fes em periddicos cientificos, que sdo cada
vez mais presentes.

Produc@es importantes em historia da educacdo matematica, de
modo geral, estdo vinculadas a grupos e projetos de pesquisas. Esta
pesquisa faz parte de um projeto coordenado pelo professor Dr. David
Antonio da Costa (orientador deste trabalho de dissertacdo), cuja
proposta é de investigar a histéria das metodologias de ensino de
matematica no ensino primario em tempos de Grupos Escolares, no
estado de Santa Catarina.

Ligada as propostas deste projeto, a ideia inicial desta pesquisa
era a de investigar em livros didaticos’ deste recorte temporal, as
diferentes abordagens relacionadas a um contedo matematico. Durante
0 primeiro més do mestrado, ideias de contelidos para esta investigacdo
foram aparecendo, e uma avaliacdo dentre eles levou a escolha do
estudo da prova dos nove, por se tratar de um contetdo muito ensinado
nas décadas passadas e ndo mais abordado em livros didaticos atuais.

Ap6s algumas buscas em banco de dados de teses e dissertacdes
de diferentes universidades brasileiras, e até mesmo em publicacdes de
periodicos, verifica-se que a prova dos nove se trata de um conteldo
ainda pouco explorado (tal afirmacdo serd mais bem compreendida no
decorrer do texto, na revisdo de literatura, ainda neste capitulo), nas
pesquisas, aumentando ainda mais o interesse por esse tema. Mas, antes

° Durante esta dissertacdo sera usada a expressio “livro didatico” referindo-se a
todos os tipos de livros escolares, em outras palavras, as obras com indicacdo
de serem adotadas em alguma escola ou instituicdo de ensino, sejam eles
direcionados aos alunos ou aos professores. Choppin (2009, p.74) explica que
“essa definigdo varia segundo os lugares, as épocas, 0s suportes, 0s niveis e as
matérias de ensino, as vézes dos contextos politicos, econdmicos, social,
cultural, estético” e acrescenta que as varias defini¢ces encontradas ndo sdo de
comum acordo entre os historiadores (este fato sera esclarecido no terceiro
capitulo desta dissertagao).
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de apresentar a questdo de pesquisa que norteou o estudo, cabe
mencionar que a escrita da historia é fruto de nossos questionamentos e
as escolhas para um tema de pesquisa sao livres, como mesmo enfatiza o
historiador francés Paul Veyne:

[..] a histéria ndo é sendo respostas a nossas
indagacOes, porque ndo se pode, materialmente,
fazer todas as perguntas, descrever todo o porvir
[...] sim, a histéria é subjetiva, pois ndo se pode
negar que a escolha de um assunto para um livro
de historia seja livre (VEYNE, 2014, p. 37).

Partindo desta conjectura e, em decorréncia do que foi exposto,
esta pesquisa se encaminhou a partir da seguinte indagacdo: Quais sdo
as diferentes abordagens da prova dos nove presentes em livros
didaticos de aritmética, em tempo de Grupos Escolares em Santa
Catarina? Por mais que o projeto tenha inicialmente se direcionado ao
estado de Santa Catarina, esta pesquisa ndo possui um carater regional,
visto que muito dos livros didaticos utilizados em Santa Catarina e em
diferentes estados do Brasil eram os mesmos, por influéncia do modelo
difundido em S&o Paulo (pioneiro na implementacdo dos Grupos
Escolares® no Brasil). Segundo Costa (2014), os livros didaticos
voltados ao ensino primério, adotados em Sao Paulo, faziam parte do rol
das obras adotadas em Santa Catarina e em demais estados.

1% Sera adotada a expressio “Grupo Escolar” com referéncia ao periodo de
reforma da escola priméaria no Brasil, que compreende os anos de 1890 a 1970
(o qual serd mais bem compreendido ao longo deste capitulo). Mas, cabe
mencionar que esse termo ndo teve a mesma denominacgdo em todos os estados
brasileiros. Escola-modelo foi outra denominacgdo bastante conhecida entre os
pesquisadores da educacdo. No Rio de Janeiro, por exemplo, existiram as
“Escolas do Imperador”, construidas a partir de 1870 (e perduraram cerca de
vinte anos), para chegar aos “Grupos Escolares”, transformados em “Escolas-
Modelo” no periodo republicano. “Nao se pode dizer que as “Escolas do
Imperador” se constituiram um projeto nacional de educagdo publica para a
populagdo, mas elas representaram, sem divida alguma, os primoérdios da rede
de Escolas Publicas da Prefeitura da Cidade do Rio de Janeiro. Podemos dizer
que foram uma obra ja pronta que facilitou a implantagdo dos primeiros grupos
escolares, ainda que tenham um periodo tdo curto de existéncia com essa
denominacdo” (HORA, 2006, p. 6). Em Sao Paulo, pioneiro na implementagao
desses grupos, também houve uma mudanca de denominagdo, mas a forga do
uso pela populagdo fez prevalecer o nome “Grupo Escolar’” (HORA, 2006).
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Em Sédo Paulo, desde o inicio da Republica, o
governo controla a adogao dos livros didéticos nas
escolas publicas, quer seja sob a alegagdo da
necessidade de uniformizacdo do ensino, quer seja
porque legislava sobre programas e curriculos, ou
ainda por se tornar em principal comprador. E esta
situacdo se perpetua também em outras
localidades na medida em que os professores
comissionados levam este modelo aos outros
estados, no caso particular, em Santa Catarina
pelo Prof. Orestes Guimardes™ (COSTA, 2014, p.
58).

Diante disso, a pesquisa se amplia aos demais estados
brasileiros, de modo a investigar livros didaticos de aritmética que
circularam nos mais diversos estados brasileiros. Vale destacar que
todos os livros selecionados para esta dissertagdo sdo frutos das
pesquisas do grupo GHEMAT e encontram-se disponibilizados no
Repositdrio Institucional da UFSC (o qual sera apresentado ainda neste
capitulo da dissertagao).

Assim esta pesquisa objetiva compreender quais diferentes
abordagens da prova dos nove estiveram presentes em livros
didéaticos de aritmética, editados no periodo de 1890 a 1970. E para
atender a este objetivo geral, desdobram-se o0s seguintes objetivos
especificos:

e Compreender a prova dos nove enquanto contetdo de ensino;

“Paulista de Taubaté, Orestes Guimarées nasceu em 27 de fevereiro de 1871.
Ingressou na Escola Normal de S&o Paulo em 1887, aos dezesseis anos,
concluindo-a no ano de 1889. Fez parte, portanto, da primeira geragcdo de
normalistas republicanos que, ao longo da Primeira Republica, alcangou grande
prestigio e autoridade intelectual, traduzindo, muito habilmente, as referéncias
consideradas importantes para a regeneragdo nacional e, consequentemente,
para a ordem e o progresso. (TEIVE, 2010, p.229-230). Orestes dirigiu trés
Grupos Escolares paulistas e em 1906 foi convidado a vir para Santa Catarina
para organizar o primeiro Grupo Escolar do estado, na cidade de Joinville. Sua
experiéncia e eficacia como diretor de Grupos Escolares de Sdo Paulo e
Joinville possibilitou-lhe elaborar o plano de nacionalizagdo do ensino
catarinense em 1911, que foi o primeiro passo da grande reestruturacdo da
instrucdo publica catarinense realizada por Orestes Guimardes, especialmente
contratado pelo governador Vidal Ramos (1910-1914) (TEIVE, 2010).
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e Identificar a presenca deste conteido em livros didaticos de
aritmética, para o ensino primario, editados no periodo de 1890
até 1970;

e Elencar as diferentes abordagens e procedimentos deste
conteldo matematico, no recorte temporal da pesquisa;

e Destacar 0s “marcos” e categorizar aspectos relacionados com a
prova dos nove de acordo com as analises realizadas.

Cabe mencionar que, segundo Valente (2013), o papel de um
pesquisador em histéria da educacdo matemética ndo é de retratar o
passado ou descrever fielmente os fatos histdricos, mas construir esses
fatos, produzindo uma representacdo sobre o passado da educacdo
matematica, a partir de vestigios que esse passado deixou no presente,
além de ter conhecimento do modo como essas representagfes passaram
a ter um significado nas praticas pedagdgicas dos professores em seus
mais diversos contextos e épocas.

Por meio da pesquisa historica da educagdo matematica em
diferentes épocas é possivel esclarecer de que maneira as praticas
pedagégicas e o0s aspectos do cotidiano e educacional foram se
desenvolvendo e como as ideias se manifestaram, fazendo com que a
escolarizacdo da matematica passasse por transformacfes até chegar a
organizacao que se conhece hoje (VALENTE, 2008a).

Sob esta perspectiva, os professores de matematica ao
compreenderem a histéria conseguem se relacionar melhor com o
passado, possibilitando alteracBes em suas praticas de ensino e de
aprendizagem e passando a realiza-las de modo mais consistente na
contemporaneidade.

E muito mais importante saber quais foram os
modelos de pensamento que fizeram com que essa
matematica fosse produzida e porque essa
matematica foi produzida, para atender qual
necessidade, qual interesse e qual modelo de
conhecimento e tecnologia de determinada época
e local. Isso sim nos interessa conhecer para
ampliar a formag8o didatica e a conceitual do
professor de matematica em formacdo, porque
esses aspectos formardo a estrutura do nosso
modelo de ensino em sala de aula (MENDES,
2013, p. 72).
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Investigar as diferentes abordagens de ensino de um conteldo
de matemética em determinadas épocas e contextos possibilita uma
significativa colaboracéo reflexiva acerca do ensino de matematica dos
dias atuais, oferecendo contribuicdes epistemolégicas para a formacao
do professor e tornando suas praticas mais claras e significativas.

Em outras palavras, considerar o trabalho do professor de
matematica numa dimensdo histérica permite uma compreensdo
diferente do sentido das ac¢des realizadas no ensino dos dias atuais. Ter
ciéncia dos contextos de outros tempos do ensino da educacdo
matematica possibilita um melhor entendimento do que sdo novidades e
continuidades, na tarefa cotidiana de ensinar matematica (VALENTE,
2008a).

Cabe mencionar, que ndo ha uma versdo do passado pronta e
acabada. E papel do historiador construir o passado, por meio da
investigacdo e interpretacdo dos documentos historicos encontrados no
presente, sendo uma condigdo necessaria para se descrever a trajetéria
de um determinado saber escolar'’. Mas, o que é um documento
historico?

Na pratica, uma melhor compreensdo do que
consiste um documento historico depende da
adocdo de alguns procedimentos bésicos que
tornam mais seguro o trabalho do historiador. O
contato com um texto escrito e a sua leitura deve
suscitar, de imediato, algumas questdes essenciais
para uma primeira aproximagdo do documento e
sua classificagdo inicial: qual a forma material
que o mesmo apresenta; qual o contelido que
disponibiliza para a pesquisa; e quais seus
objetivos ou propositos de quem o elaborou e de
quem o |é e/ou o interpreta (SAMARA; TUPY,
2010, p. 70).

Ante ao que foi exposto, nesta pesquisa serdo utilizados alguns
dos livros didaticos editados no periodo de 1890 a 1970 como fontes de
pesquisas, e cabem aos pesquisadores investigarem a forma material, o
conteldo que serd analisado, e tentar compreender quais objetivos e

2.0 saber escolar representa o conjunto dos contelidos vistos na estrutura
curricular das varias disciplinas escolares valorizadas no contexto da histéria da
educacdo. [...] O saber escolar é apresentado através de livros didaticos,
programas e de outros materiais (PAIS, 2008, p.21-22).
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propostas dos autores que os escreveram. Além disso, os livros didaticos
sd0 muito importantes para as pesquisas da historia da educacéo e estdo
sendo cada vez mais valorizados, pois carregam tracos deixados pelo
passado. Através deles é possivel observar vestigios educacionais,
sociais e culturais de uma determinada época.

De acordo com Valente (2008b), a matematica se constitui na
disciplina que mais tem a sua trajetoria histérica atrelada aos livros
didaticos. A HEM e os livros didaticos sdo elementos inseparaveis, e
estes sdo fontes fundamentais para a construcdo de uma trajetoria
historica de constituicdo e no desenvolvimento da matematica escolar.

E importante ressaltar que “os historiadores, em cada época,
tém a liberdade de recortar a historia a seu modo” (VEYNE, 2014, p.
28). Sendo assim, o periodo escolhido para realizacdo desta pesquisa
histérica sdo os anos de 1890 até 1970, que compreende a época de
implementacdo dos Grupos Escolares no Brasil até sua extingdo, e que
foi um marco de grande importancia para educacdo primaria brasileira.

Esta modalidade de escola primaria, denominada
Grupo Escolar, foi implantada, pela primeira vez
no pais, em 1893, no Estado de S&o Paulo e
representou uma das mais importantes inovagdes
educacionais ocorridas no final do século passado.
Tratava-se de um modelo de organizacdo do
ensino  elementar mais  racionalizado e
padronizado com vistas a atender um grande
nimero de criangas, portanto, uma escola
adequada a escolarizacio em massa e as
necessidades da universalizacdo da educacgdo
popular (SOUZA, 1998, p. 20).

Assim, uma nova organizacdo do ensino primario foi se
consolidando, a escola unitaria foi sendo substituida pela escola de
varias classes e varios professores e abriram-se as portas para as
mulheres que encontraram no magistério uma profissdo (SOUZA,
1998).

“A criagdo das escolas graduadas com varias salas de aula e
professores encontrava-se pressuposta nos projetos de reforma da
instrugdo publica desde o inicio da Republica no Estado de Sao Paulo”
(SOUZA, 1998, p. 35). Esta nova estruturacao foi se consolidando na
reforma da Escola Normal realizada em 1890, com a criacdo de uma
escola-modelo, que foi o “protétipo dos grupos escolares, modelo de
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escola primaria que se generalizou no Brasil nas décadas do século XX e
o estado de Sdo Paulo foi o pioneiro” (SOUZA, 1889, p. 39).
A pesquisa de Souza (2016, p. 46) esclarece que:

[...] ndo foi por casualidade que S&o Paulo tornou-
se pioneiro na mudanca do sistema de ensino
primario. A implantagdo de um modelo de escola
graduada exigia a disponibilidade de recursos
financeiros para a criacdo de novas escolas, a
constru¢do  de  edificios  especificos, o
aparelhamento dos estabelecimentos de ensino
com novos materiais, uma formacdo docente
adequada aos novos métodos, entre outras tarefas.
Logo, as boas condi¢Bes politicas e econdmicas,
decorrentes dos lucros da lavoura de café, da
imigragdo e da urbanizagdo, favoreceram o
vanguardismo paulista.

De acordo com Bencostta (2010), a proposta que surgiu a partir
de debates entre intelectuais, politicos e educadores paulistas era a
criacdo de uma escola primaria moderna e diferente daquela existente no
Império que carecia de livros didaticos, profissionais qualificados e
mobiliarios. Dessa forma, os Grupos Escolares eram entendidos como
um investimento que tinha a intencdo de apresentar um novo tipo de
educacéo: popular e universal. Com a criagdo desses grupos,

[...] vemos surgir uma configuragdo que até hoje
molda o funcionamento das nossas escolas: a
divisdo em séries; a racionaliza¢do do tempo para
as atividades escolares; a construcdo de espagos
fisicos proprios, visando & otimizago de recursos
humanos e estratégias pedagogicas; o rigido
controle burocréatico-administrativo; a
especializagdo dos saberes; a mecanizagdo da
transformacéo dos conhecimentos em
conhecimentos escolares; a producdo especifica de
materiais de apoio — como os livros didaticos —
que atendem ndo apenas aos objetivos da
Educagdo, mas permitem, ao mesmo tempo, a
ingeréncia de fatores extraescolares  etc.
(GARNICA, 2010, p. 81, grifo nosso).
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Diante de todo este quadro de mudancas na educagdo primaria
que perdurou até o ano de 1970%, esta pesquisa tomard como fontes
privilegiadas os livros didaticos. O periodo proposto para investigacdo
foi marcado pela publicagdo de muitos materiais de apoio, com o intuito
de suprir as novas demandas da educacdo priméaria. Mas, de que modo
utilizam-se estas fontes para as pesquisas em histéria da educacéo
matematica?

Choppin (2004) explica que apds ter sido negligenciado durante
muito tempo pelos historiadores, o uso dos livros didaticos como fontes
tiveram avangos consideraveis em um ndmero cada vez mais
significativo de paises, despertando um grande interesse em
pesquisadores nos Ultimos quarenta anos. Além disso, os livros didaticos
possuem multiplas fungdes, dependendo da época, das disciplinas, dos
niveis de ensino, dos métodos e das formas de utilizagdo. Assim as
pesquisas historicas tendo como fontes os livros didaticos abordam
aspectos extremamente diversos.

As anélises historicas dos livros didaticos também
apresentam desafios metodoldgicos: as analises
internas de uma Unica obra didatica poderdo ndo
trazer resultados significativos. 1sso demandaria a
necessidade de comparacdes, ou seja, 0 estudo por
varios livros didaticos de forma a compreender
melhor o “espirito” de certo periodo (DASSIE;
COSTA, 2014, p.201).

Nesta perspectiva, sera analisada uma variedade de livros
didaticos editados no recorte temporal da pesquisa que foram
encontrados e que sejam significativos para a investigacdo, com 0
intuito de compreender a circulacdo de um contelido matematico o que,
segundo os autores acima citados, facilitara no entendimento do
“espirito” presente no periodo de Grupos Escolares no Brasil.

Tomando o livro didatico como um suporte material de textos,
esse permite a circulagdo de conhecimentos matematicos

BA extingdo dos Grupos Escolares “ocorreu nos primeiros anos da década de
1970 por sua substituicdo paulatina pelo sistema de ensino de 1° Grau
determinada pela Lei n. 5.692/71” (BENCOSTTA, 2010, p. 76) . “Por mais de
sete décadas, 0s grupos escolares constituiram o modelo dominante da escola
elementar no Brasil [...] Apesar da sua extingdo nos meados da década de 1970,
eles deixaram uma heranga inalterada” (SOUZA, 1998, p. 59).
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hierarquicamente ligados a certos métodos de ensino e diferentes pontos
de vistas epistemoldgicos (COSTA, 2015a, p.65). Vale salientar que,

Em realidade, o que mais comumente se tem feito,
nas pesquisas com livros didaticos de matematica,
€ 0 seu uso para estudo de uma temaética
particular: um determinado tema, assunto ou item
de contelido matematico torna-se objeto de estudo
histérico, através de livros didaticos de outros
tempos escolares (VALENTE, 2008b, p. 144).

Assim, como ja foi exposto, este trabalho busca pelas diferentes
abordagens da prova dos nove, que nas décadas passadas fez parte dos
contetdos dos livros didaticos e tambeém foi ensinada nas escolas. Além
disso,

[...] a prova dos noves é um método que ainda é
utilizado por alguns comerciantes para verificar se
existem erros realizados nas quatro operagdes.
Nela se escondem conceitos como divisibilidade,
decomposicdo decimal de um nUmero natural e
inducdo matemética (BEZERRA, 2013, p. 12).

Nas escolas, usava-se a “famosa” prova real ou a prova dos
nove para conferir os célculos. Esta Gltima, com o passar dos anos,
deixou de estar presente nos livros didaticos e atualmente, as novas
geragdes, sequer, ouviram falar no termo “prova dos nove”.

Dessa maneira, objetiva-se evidenciar as diferentes abordagens
e procedimentos utilizados pelos autores da época, acerca da prova dos
nove, a fim de categorizar alguns aspectos relacionados a este contetdo.
Para que isso seja possivel, seguem as caracterizacdes da base teorico-
metodoldgica para o desenvolvimento da pesquisa.

1.1 Base tedrico-metodoldgica

Destaca-se novamente que esta pesquisa esta inserida no campo
de investigacdo da HEM e segundo Valente (2007), em pesquisas dessa
natureza, teoria e metodologia caminham juntas. A mencdo a base
tedrica dos projetos ja indica o percurso do trabalho a ser realizado, ou
seja, a sua metodologia. Assim adota-se o termo “base teorico-
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metodologica” do qual este autor tem sido partidario e defende como
sendo o lugar onde é possivel encontrar os caminhos por onde a
pesquisa ird trilhar.

Compreende-se por historia da educagdo matematica “a
producdo de uma representacdo sobre o passado da educacdo
matematica. N&o qualquer representacdo, mas aquela construida pelo
oficio do historiador” (VALENTE, 2013, p. 25). E, de acordo com as
perspectivas de Valente (2013), a histdria da educagdo matematica é um
tema dos estudos histéricos e uma especificidade da histéria da
educacdo. Diante disso, como esta pesquisa € uma particularidade dos
estudos historiogréficos, hd a necessidade de apropriacdo e uso do
ferramental tedrico-metodoldgico elaborado por historiadores para uma
escrita da historia. E imprescindivel entdo, mesmo que brevemente,
abordar alguns conceitos fundamentais para construgdo de uma pesquisa
historica.

Segundo Valente (2007), o historiador Marc Bloch, em sua obra
“Apologia da Histéria”, que teve sua primeira edicdo em 1949, foi quem
primeiro se preocupou em explicar o oficio do historiador. Este
historiador “inaugurou a nog¢do de ‘histéria como problema’ (BLOCH,
2002, p. 7). Para ele, a histéria ndo pode ser interpretada como sendo a
ciéncia do passado, de modo que considerar a ideia de que o passado
como tal, possa ser objeto da ciéncia é absurda. Indicando dessa maneira
gue 0 seu objeto ndo é o passado, mas 0 homem, mais precisamente o0s
homens no tempo (BLOCH, 2002).

[...] o objeto da histdria é, por natureza, o homem.
Digamos melhor: os homens. Mais que o singular,
favordvel a abstracdo, o plural, que é o modo
gramatical da relatividade, convém a uma ciéncia
da diversidade. Por trds dos grandes vestigios
sensiveis da paisagem, [os artefatos ou as
méquinas,] por trds dos escritos aparentemente
mais insipidos e as instituicdes aparentemente
mais desligadas daqueles que as criaram, sdo 0s
homens que a historia quer capturar (BLOCH,
2002, p. 54).

Assim, cabe ao historiador representar o homem enquanto
sujeito da sua histéria e ndo olhar apenas para o passado, mas para o
modo como 0s homens se comportavam durante a passagem do tempo.
Dessa forma, preocupa-se ndo mais com uma historia fixada apenas nos
fatos, mas uma historia que seja capaz de compreender as relacdes
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sociais que se deram por meio dos fatos e seus contextos historicos.
Investigar os livros didaticos possibilita compreender essas relagdes,
visto que essas fontes sdo produtos culturais, frutos do trabalho humano.

A concepcdo de histéria de Marc Bloch fez com que novos
pensamentos surgissem acerca da escrita da histéria e do papel do
historiador. Nos anos 1970, surgiram importantes trabalhos de
historiadores como Michel de Certeau e Paul Veyne, fundamentais na
compreensao dos estudos historicos, e tais concep¢des foram adotadas
nesta pesquisa.

Michel de Certeau buscou dar significado a préatica da historia,
ao fazer historico e ao oficio do historiador. Para o autor, a historia é
uma forma de representar o passado por meio de uma narrativa, podendo
ser vista como uma operacdo referente a um tripé essencial que
estabelece a relagdo entre o lugar social, as préticas cientificas e uma
escrita (CERTEAU, 2010).

Toda pesquisa historiografica se articula com um
lugar de produgdo socioecondmico, politico e
social. Implica um meio de elaboragéo
circunscrito por determinagbes proprias: uma
profissdo liberal, um posto de observacdo ou de
ensino, uma categoria de letrados etc. Ela est,
pois, submetida a imposicGes, ligada a privilégios,
enraizada em uma particularidade. E em fungéo
desse lugar que se instauram os métodos, que se
delineia uma topografia de interesses, que 0s
documentos e as questdes, que lhes serdo
propostas, se organizam (CERTEAU, 2010, p.
47).

Sendo assim, compreende-se que a producdo historiografica
esta vinculada a um lugar social, no qual serdo organizados os métodos,
definido o que seré feito, quais 0s interesses, as questdes, as maneiras de
interrogar os documentos. Todos estes aspectos estdo vinculados a
relacdo que o historiador mantém com o lugar que se encontra. Desse
modo, fica claro a influéncia que a instituicdo e o lugar social do
historiador estabelecem na construcdo de sua escrita, fatores os quais
influenciaram de alguma forma nesta pesquisa.

De acordo com Valente (2007), para o historiador Michel de
Certeau, a pratica historica € vista como uma pratica cientifica “na
medida em que incluem a construcdo de objetos de pesquisa, 0 uso de
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uma operacao especifica de trabalho e um processo de validagdo dos
resultados obtidos, por uma comunidade” (VALENTE, 2007, p. 35).

No que se refere a escrita, segundo Certeau (2010), esta seria 0
produto final da historiografia, que consiste na elaboragcdo de um texto
historico, de uma literatura. Assim, esta dissertacdo € a etapa final de
uma pesquisa historiogréfica, de modo que a escrita é o meio de elaborar
um fim, mas isso s6 é possivel desde que haja discurso historico, “ela
impde regras que, evidentemente, ndo sdo iguais as da pratica, mas
diferentes e complementares, as regras de um texto que organiza lugares
em vista de uma producédo” (CERTEAU, 2010, p. 106).

Assim como Michel de Certeau, Paul Veyne ja ressaltava que a
histéria é um relato de acontecimentos que sdo explicados por meio de
uma narrativa e que reorganizam as operacdes da pesquisa. E importante
destacar que, segundo Veyne (2014), o historiador narra acontecimentos
reais, que sdo os fatos, os quais sdo frutos das escolhas do historiador,
do seu interesse e do recorte que sera realizado, que o autor relaciona
com o que chama de “trama”:

Os fatos ndo existem isoladamente, nesse sentido
de que o tecido da histdria é o que chamaremos de
uma trama, de uma mistura muito humana e muito
pouco “cientifica” de causas materiais, de fins e
de acasos; de um corte de vida que o historiador
tomou, segundo sua conveniéncia, em que os fatos
tém seus lagos objetivos e sua importancia relativa
(VEYNE, 2014, p. 42).

Dessa forma, ndo existem fatos isolados, o historiador deve
articula-los em forma de “trama”, tecida por ele em sua escrita narrativa.
Assim, “ndo existem fatos histdoricos por natureza. Eles sdo produzidos
pelos historiadores a partir de seu trabalho com as fontes, com os
documentos do passado” (VALENTE, 2007, p. 32). Partindo deste
pressuposto, compreende-se que o historiador “somente tem acesso ao
passado por meio dos documentos que nao sao 0s proprios eventos, mas
indicios, vestigios, pelo quais se tece uma trama” (COSTA, 2010, p. 37).
Diante do que foi exposto, esta pesquisa pretende tecer sua trama por
meio da investigacdo de documentos historicos, especificamente os
livros didaticos de aritmética editados no periodo de 1890 a 1970.

Em consonancia, Veyne (2014) menciona que o fato historico é
uma producdo mediante documentos, de modo que para ter ciéncia do
que “realmente aconteceu no passado”, o historiador deve primeiro
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pressupor como objeto possivel de conhecimento o conjunto de eventos
referidos nos documentos. Diante dessa importancia que os documentos
tém para a escrita histdrica, esta pesquisa tem carater documental, ao
serem mobilizados documentos escolares para responder questes
previamente estabelecidas.

Serdo utilizados como fontes privilegiadas os livros didaticos de
aritmética, publicados no recorte temporal da pesquisa, que apresentem
0 conteddo da prova dos nove. E como contribuicdo tedrico-
metodoldgica, apoia-se nas concepg¢des de Alain Choppin (2002; 2004;
2009), que se apresenta como referéncia nos estudos relacionados a
essas fontes. O autor discute a complexidade do objeto livro didatico e a
multiplicidade de suas func@es, que segundo ele, varia dependendo das
formas de utilizag8o, da época, do contexto sociocultural, dos niveis de
ensino, entre outros.

Choppin (2002) esclarece que os historiadores comegam a
manifestar um real interesse pelos livros didaticos no decorrer dos anos
1970. O fim dessa década testemunha essa tomada de consciéncia com a
publicacdo de contribuigdes que enfatizam a importancia dos livros
didaticos como fonte para os historiadores da educacdo, em diferentes
paises. Esse interesse pelos livros pode ser explicado pela riqueza e
pelos vérios olhares que podem atrair sobre eles. Além disso, eles
constituem “um testemunho escrito, portanto permanente, infinitamente
mais elaborado, mais detalhado, mais rico que as instrugdes que supde
preparar” (CHOPPIN, 2002, p 14).

E de se destacar ainda que os livros escolares
assumem, conjuntamente ou ndo, maultiplas
funcdes: o estudo histérico mostra que os livros
didaticos exercem quatro fungdes essenciais, que
podem variar consideravelmente segundo o
ambiente sociocultural, a época, as disciplinas, os
niveis de ensino, os métodos e as formas de
utilizacdo (CHOPPIN, 2004, p. 553).

Partindo deste pressuposto, os livros didaticos sdo instrumentos
multifacetados, podendo assumir diferentes fungdes devido as condigdes
mencionadas. Esta investigacdo se apoiard na funcdo instrumental dos
livros didaticos como elementos de categorizagdo e descri¢do das fontes
de pesquisa, que Choppin (2004) atribuiu a essas fontes, no sentido de
que estes documentos apresentam diferentes abordagens, prop&em
exercicios ou atividades que visam facilitar a memorizacdo dos
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conhecimentos, vinculados as formas de aquisicdo das disciplinas
escolares. Assim esta pesquisa busca estudar a histéria de um conteudo
escolar de aritmética: a prova dos nove.

Uma das referéncias fundamentais para a historia das
disciplinas escolares é a obra “Historia das disciplinas escolares:
reflexdes sobre um campo de pesquisa”, de André Chervel, que servira
como base tedrico-metodoldgica para as analises dos livros didaticos de
aritmética, editados no recorte temporal da pesquisa.

Em sua obra, Chervel (1990) aborda a nocdo de disciplina
escolar, suas finalidades e as defini¢cbes que este termo foi tendo ao
longo dos anos, e caracteriza a disciplina como sindbnimo de matéria ou
conteudo de ensino, defendendo que “disciplina ¢ aquilo que se ensina e
ponto final” (CHERVEL, 1990, p. 177). Segundo o autor, 0 ensino
escolar é a parte da disciplina que pde em acéo as finalidades da escola,
sendo que a disciplina ndo deve se limitar & apresentacdo dos contetdos
de ensino, que sdo apenas meios para alcancar um fim. Cabe ao
historiador das disciplinas, uma descrigdo detalhada do ensino em cada
uma de suas etapas, além de descrever a evolugdo da didética, revelar as
coeréncias dos diferentes procedimentos e pesquisar as razles das
mudancas (CHERVEL, 1990).

Chervel (1990) ainda destaca a importancia da utilizacdo dos
livros didaticos como fontes de pesquisa e salienta que, numa dada
época o ensino ¢ “grosso modo, idéntico, para a mesma disciplina e para
0 mesmo nivel. Todos 0s manuais ou quase todos dizem entdo a mesma
coisa, ou quase isso” (CHERVEL, 1990, p. 203). Trata-se do que 0 autor
denominou de fendbmeno da vulgata. Em diferentes momentos histéricos
a producdo de manuais escolares se mantinha estavel, ou seja, um
conjunto de livros em determinada época apresentavam pouca variagdo
entre si, de maneira que possuiam 0s mesmos conceitos ensinados, a
mesma terminologia adotada e a organizacdo de capitulos e os exemplos
utilizados eram muito parecidos, quase que idénticos. Este conjunto de
livros, num dado momento histérico que apresentavam pouquissima
variacdo, eram o que Chervel (1990) chamava de vulgatas.

A descricdo e a andlise dessa vulgata sdo a tarefa
fundamental do historiador de uma disciplina
escolar. [..] as wvulgatas evoluem ou se
transformam. As exigéncias intrinsecas de uma
matéria ensinada nem sempre se acomodam numa
evolucdo gradual e continua. A histéria das
disciplinas se da frequentemente por alternancia
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de patamares e de mudancas importantes, até
mesmo de profundas agita¢cdes. Quando uma nova
vulgata toma o lugar da precedente, um periodo de
estabilidade se instala que sera apenas perturbado,
também ele, pelas inevitaveis variagdes. [...]
pouco a pouco, um manual mais audacioso, ou
mais sistematico, ou mais simples do que o0s
outros, destaca-se do conjunto, fixa 0s "novos
métodos"”, ganha gradualmente os setores mais
recuados do territorio, e se impde. E a ele que
doravante se imita, é ao redor dele que se constitui
a nova vulgata (CHERVEL, 1990, p. 203-204).

Diante disso, nota-se a importancia que a investigagdo dos
livros didaticos traz para a escrita histérica de um contedo escolar, de
modo que o historiador em contato com suas fontes de pesquisa deve
identificar em suas analises os periodos de mudangas, as perturbagdes
gue ocorreram no ensino de uma determinada disciplina de cada tempo
historico.

Isso nos leva a pensar que a histéria da educagdo
matematica se liga diretamente as transformagdes
das vulgatas. Investigar como ocorreram essas
transformacBes implicard investigar a propria
histéria da educacdo matemética (VALENTE,
2008b, p. 143).

Portanto, essa dissertagdo terd como principal referencial
tedrico-metodoldgico para realizacdo das andlises dos livros didaticos,
as concepcdes de Chervel (1990) ja citadas, com intuito de procurar por
livros didaticos que apresentem metodologias inovadoras acerca do
contelido de ensino a ser investigado. Em outras palavras, busca-se
identificar os “marcos” da prova dos nove por meio das analises dos
livros, bem como as abordagens que se destacavam dentre as demais,
aquelas que apresentavam inovagdes e conceitos diferenciados do
conjunto de livros selecionados.

Vale salientar ainda que, segundo Valente (2008b), esta busca
pode ser um trabalho arduo e algumas dificuldades podem aparecer ao
pesquisador. Entre elas, destaca-se 0 grande nimero de textos que serdo
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manuseados a fim de identificar os possiveis manuais escolares™

inovadores. Além disso, muitas obras ndo estdo datadas, outras datadas
sdo reimpressdes de tempos longinquos, o que leva o pesquisador a uma
analise mais acurada que podera ou ndo revelar suas origens, e que pode
levéa-lo inicialmente a pensar, que em determinado periodo ndo tenha
ensejado a producgdo de uma vulgata. Também deve ser apontado que

Uma das tarefas mais dificeis do historiador é
reunir os documentos de que pensa ter
necessidade. Ser-lhe-ia dificil consegui-lo sem o
socorro de diversos guias: inventarios de arquivos
ou de bibliotecas, catdlogos de museus,
repertorios bibliograficos de toda sorte (BLOCH,
2002, p. 82).

“Sdo os problemas relativos a preservacdo do patrimdnio
documental, e sua progressiva deterioracdo que vém motivando
iniciativas em todo o mundo de elaboracdo de bibliotecas e acervos
virtuais” (VALENTE, 2005, p. 187). Sendo assim, as buscas pelos livros
didaticos de aritmética, editados no recorte temporal da pesquisa (1890-
1970), serdo primeiramente realizadas nos acervos dos primeiros Grupos
Escolares, nos Arquivos Publicos e principalmente no Repositorio
Institucional da UFSC. Este Gltimo é um espaco virtual que conta com
uma base de documentos digitais que se transformam em fontes na
medida em que 0s mesmos sdo problematizados e utilizados nas
pesquisas histéricas. Além disso, essa documentacdo digitalizada esté&
inserida num diretdrio intitulado “Historia da Educagao Matematica™,
gue se encontra disponivel para consulta da comunidade cientifica. A
insercdo e manutencdo desta base de dados é coordenada por um dos
integrantes do GHEMAT e

[..] contou com a participagdo de diversos
pesquisadores de distintas localidades e
instituicdes e teve como propdsito apresentar a
digitalizacdo de materiais relacionados & educacéo
matematica nos primeiros anos da escolaridade.

“No decorrer deste trabalho utiliza-se os termos “livro didatico”, “manual
escolar” e “livro escolar” com o mesmo significado, adotando-se 0 termo
original nas respectivas referéncias teérico-metodoldgicas.

5 Disponivel em: <https://repositorio.ufsc.br/handle/123456789/1769>.
Acesso em 02 fev. 2017.
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Revistas pedag6gicas, livros didaticos, manuais de
ensino, provas de alunos e legislacdo escolar
constituem a base dessa documentacdo (COSTA,;
VALENTE, 2015, p. 97).

Além disso, “o continuo acesso e uso de fontes disponibilizadas
nos acervos digitais pode suscitar novos conhecimentos com impacto
direto na produgdo historiografica” (COSTA, 2015b, p. 25). O
repositério, além de ser uma 6tima op¢do para alocacdo de fontes de
pesquisa, facilita o trabalho do historiador & medida que este pode ter
acesso a documentos encontrados e digitalizados por pesquisadores dos
mais diversos lugares do Brasil e até de outros paises.

Todos os livros didaticos encontrados durante esta pesquisa
(seja nos acervos dos Grupos Escolares, em arquivos publicos ou, até
mesmo, em acervos particulares) foram digitalizados e disponibilizados
no repositério da UFSC. Desse modo, foram mapeadas todas as obras la
presentes a fim de identificar as que se enquadrem nos objetivos da
pesquisa. Este rol de livros aparenta ser bastante representativo para as
pesquisas, visto que representa a extensdo e trabalho de muitos
pesquisadores de diversos estados brasileiros. Esta dindmica de
trabalhos com o uso das fontes presentes do repositdrio

[...] cria um novo paradigma para as pesquisas
historicas em educacdo matematica em ambito
nacional, quica transnacional, dado a mobilidade
destes dados fomentados pelos interesses comuns
de pesquisa orquestrados nos projetos tematicos
em andamento no interior do  Grupo
(COSTA;VALENTE, 2015, p. 102).

Diante disso, o repositorio “torna-se a pedra fundamental que
oportuniza e viabiliza o intenso dialogo entre pesquisas. Seguindo este
percurso  metodolégico, superam-se as tradicionais barreiras
apresentadas pelas limitagdes geograficas” (COSTA, 2015a, p. 17).

Vale destacar que os livros presentes no repositorio ndo séo
apenas obras encontradas ao acaso pelos pesquisadores do grupo, mas
caracterizam um rol de fontes significativas. Dito de outra forma ha
indicios que esses livros didaticos foram adotados nas mais diversas
escolas brasileiras e/ou de alguma forma sdo citados em documentos
oficiais, ou ainda tiveram grande repercussao no Brasil.

Assim sendo, esta dissertacdo apresenta as analises dos livros
didaticos editados no periodo de 1890 a 1970 que abordem o contetdo
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da prova dos nove e que sejam direcionados ao ensino primario. O
objetivo é de destacar as diferentes abordagens e identificar as obras
inovadoras, ou seja, as que se sobressaem perante as outras e que
carregam 0s “marcos” deste contetdo no recorte temporal da pesquisa.
Lembrando que todo o trabalho com as fontes sera mais bem detalhado
no terceiro capitulo desta dissertagéo.

Agora que se compreendem melhor os referencias tedrico-
metodoldgicos e 0s caminhos que esta pesquisa trilhou, faz-se
necessario a apresentacdo do cendrio das pesquisas na area.

1.2 Revisao de Literatura

A revisdo de literatura é uma peca fundamental para um
trabalho académico, na medida em que auxilia o pesquisador a
identificar estudos ja realizados que se aproximam do seu tema de
pesquisa. Além de colaborar de forma efetiva nas ideias da investigacao,
na coleta de referéncias e na formulacdo da pergunta de pesquisa,
informando o pesquisador do que ja foi feito e do que ainda pode ser
explorado.

Esta reviséo teve inicio com a busca pela palavra-chave “prova
dos nove” em bancos de teses e dissertagdes da CAPES™. Foram
encontrados diversos trabalhos de diferentes areas que citam o manifesto
literario do modernista Oswald de Andrade, publicado em uma revista
de antropofagia de Sdo Paulo, em maio de 1928. Esta expressao
linguistica aparece em dois trechos desse manifesto e Miguel (2010) em
sua pesquisa explorou um pouco deste assunto mencionando que a prova
dos nove,

[..] parece significar precisdo, ou melhor,
verificacdo da correcdo de algo que, no contexto
do Manifesto, ndo mais se identifica, € claro, com
a verificacdo da corre¢do de calculos aritméticos,
mas com a “verificagdo da correcdo da proposta”
que, através do uso metaférico da palavra
“antropofagia”, esta sendo feita pelo Manifesto: a
“degluticdo” da cultura do “outro interno ou
externo”, isto €, da cultura colonizadora interna ou
externa ou, até mesmo em um sentido mais amplo,

'®Coordenagéo de Aperfeicoamento de Pessoal de Nivel Superior.
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da “cultura estrangeira”, da ‘“cultura que
estranhamos”. Sob esta nossa interpretagdo do
Manifesto, a “prova” dos nove aparece como a
verificagdo da correcdo do prazer da deglutigdo
(MIGUEL, 2010. p. 51).

Fora esses trabalhos que fazem mencdo a este manifesto,
destaca-se a dissertagdo de Salvador (2012) intitulada “Uma histéria do
ensino primario em tempos de modernizacdo da matematica escolar,
Vassouras 1950-1969”. A autora investigou as transformacdes ocorridas
no ensino da matematica no curso primario de Vassouras/RJ, no periodo
de 1950 a 1969. Para isso foram analisados livros didaticos, legislagdes,
depoimentos orais e outros dados. Dentre esses documentos, observou-
se a existéncia de provas que foram aplicadas em varias escolas e
constatou-se que a cobranca da prova dos nove sé aparecia no ano de
1952. A autora também analisou este contetido na obra “Li¢cdes Praticas
de Aritmética, Geometria e Desenho” de Gaspar de Freitas,
mencionando como este contetdo foi abordado pelo autor. Também
explica como proceder a simbologia da prova dos nove e 0 porqué dessa
prova ndo ser sempre confiavel. Além disso, Salvador mostra imagens
de provas realizadas por alunos que apresentam a simbologia da prova
dos nove ao lado de alguns calculos realizados por eles.

Outro trabalho a se mencionar é a dissertacdo de Marques
(2013) intitulada “As portas da repUblica: curso primario e aritmética
escolar em Vassouras, 1887-1904”. O autor investiga que tipo de cultura
escolar para o ensino de aritmética revela-se no curso primario no
Municipio de Vassouras no inicio dos tempos republicanos. As fontes
utilizadas foram provas de professores e alunos encontradas, além de
alguns livros didaticos e legislagfes. No decorrer deste trabalho o autor
menciona as provas para verificacdo dos calculos e comenta que a prova
dos nove desapareceu por completo dos livros atuais e da cultura escolar
como um todo. Ja a prova real é trabalhada atualmente, mesmo que com
menor énfase.

A revisdo de literatura aponta a existéncia de poucas pesquisas
gue tratam da prova dos nove no campo da histéria da educacdo
matematica. Podem-se destacar alguns trabalhos ja concluidos
(monografia, publicagdo em periddicos, anais de eventos e projetos de
extensdo de universidades) que dialogam com o tema desta dissertacao:
(MIGUEL; SOUZA, 2006); (CRUZ, 2009); (BEZERRA, 2013);
(RODRIGUES, 1989); (OLIVEIRA; LUTOSA, 1998).
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A pesquisa de Miguel e Souza (2006) intitulada “Um estudo
sobre o processo de obsolescéncia de uma préatica cultural: a prova dos
nove” que estudou os processos de producdo, circulagdo e apropriagdo
da prova dos nove em diferentes contextos geopoliticos e institucionais,
particularmente no contexto escolar brasileiro. Tal pesquisa esta inserida
no campo da histéria da educacdo matematica e se deu por meio da
investigagdo de fontes de pesquisa orais (entrevistas com professores
das escolas publicas da cidade de Campinas), escritas e/ou
iconograficas. Os autores se debrucaram no estudo de quatro obras: a de
Al-Khowarizmi — século XII — que foi traduzida para o francés, e trata-
se do indicio mais antigo da prova dos nove apresentado pelos autores; a
de Al-Uglidisi — escrita no ano 952 ou 853 d.C — que foi traduzida do
arabe; a denominada Artimética de Treviso — publicada em 1478; e o
Tratado da Pratica d’Aristmeytyca — publicada em 1519.

A monografia de Cruz (2009) da Universidade Estadual do
Oeste do Parana (campus Cascavel), nomeada “Divisibilidade e Prova
dos Noves” e inserida no campo da Histéria da Matematica. Neste
trabalho, a autora realizou um estudo sobre divisibilidade entre nimeros
naturais e inteiros, buscando compreender como este conteldo €
trabalhado nas salas de aula e para isso foram analisadas duas cole¢des
de livros didaticos. Para a autora a prova dos nove é uma aplicagdo de
divisibilidade, diante disso, foi elaborado um roteiro de estudo baseado
na historia da matematica, que permite a reinsercdo da prova dos noves
em sala de aula como uma metodologia de ensino para abordar os
conceitos de divisdo e sistema de numeracao.

As publicagBes que serdo citadas a seguir serviram de apoio na
realizacdo deste trabalho, principalmente na escrita do segundo capitulo.
Uma delas foi o artigo de Bezerra (2013), intitulado “Como me tornei
professora de matematica: memérias resgatadas por meio da histéria da
educagdo matematica”, publicado nos anais do XI Encontro Nacional de
Educacdo Matemaética, que ocorreu em Curitiba-PR, em 2013. A autora
reflete sobre as préaticas e saberes matematicos de diferentes épocas que
foram se constituindo ao longo dos tempos e interferindo na cultura
local, com inspirago pelo artigo “Quem somos nos, professores de
Matematica?” de Wagner Rodrigues Valente. Assim, ela buscou
responder o seguinte questionamento: O que me tornei apo6s a
graduacdo: um matematico ou um educador matemético? Para isso,
apresenta sua trajetoria profissional e académica por meio de
recordacdes, documentos, questionarios e entrevistas este trabalho, e
dentre os fatos narrados, ela relembra suas primeiras aulas ministradas,
em que ensinava a prova dos nove para seus alunos. Assim, é abordada a
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prova dos nove e 0 noves-fora, e suas utilizagdes por comerciantes. Para
exemplificar ela menciona seus proprios pais, que sdo comerciantes e
ainda a utilizam para conferir calculos.

Outra foi o artigo de Rodrigues (1989) publicado na Revista do
Professor de Matemética, nomeado “A prova dos nove”, se propds a
responder algumas perguntas como: O que é a prova dos nove? Por que
a prova dos noves? Por que funciona? Por que, as vezes, ela falha? O
que ¢ o “noves fora” de um numero? Perguntas, as quais, também serao
respondidas ao longo deste trabalho. E por Gltimo, e ndo menos
importante, vale mencionar o trabalho de Oliveira e Lustosa (1998), que
se preocuparam em demonstrar a prova dos nove para as quatro
operacdes matematicas, e também contribuiram para as demonstracdes
que se fazem presentes ao longo desta dissertacao.

Também se buscou pelo termo “vulgata” no banco de teses de
dissertacdo da CAPES e foram encontrados cinco trabalhos na area da
Educacdo Matematica. Dentre eles a dissertacdo de Pires (2004),
nomeado de “Livros didaticos e a matematica do ginasio: um estudo da
vulgata para a reforma Francisco Campos”, que também fez uso das
concepcOes de Chervel, no que se refere ao fendmeno das vulgatas.
Pires (2004) buscou investigar como os livros didaticos escritos a partir
da Reforma Francisco Campos, de 1931, organizaram e estabilizaram a
disciplina de Matematica, por meio da constituicdo de uma vulgata para
0 ensino. Assim, foi verificado como alguns autores de livros que
constituiram uma vulgata apropriaram-se das ideais da Reforma,
elaborada por Euclides Roxo, para a nova disciplina.

Outro trabalho que se aproxima das ideias dessa pesquisa é a
dissertacdo de Oliveira (2009), intitulada “A abordagem do conceito de
funcéo em livros didaticos ginasiais: uma analise em tempos modernos
(décadas de 1960 e 1970)”. Assim, o autor analisou as diferentes
abordagens do contetdo das fungdes adotadas em livros didaticos de
Matemaética para o ginasio durante as décadas de 1960 e 1970. O estudo
também se apoiou nas concepcbes de Chervel, a fim de verificar se
houve ou ndo uma padronizacdo (vulgata) desse ensino neste periodo.

Também se destaca a dissertacdo de Gonzales (2010), nomeada
“Elementos histéricos da educagdo matemética no contexto do Mato
Grosso: uma andlise de praticas do professor Firmo José Rodrigues
(1920-1930)”. Este trabalho se propds a identificar elementos historicos
e culturais do ensino de Algebra no contexto do Liceu Cuiabano, no
periodo de 1920 a 1930. Foi realizada uma analise do texto didatico do
Professor Firmo José Rodrigues e outros livros didaticos adotados por
ele. A conducédo dessa investigacdo teve como base as ideias propostas
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por André Chervel, mostrando a existéncia de uma vulgata no periodo
estudado e o surgimento de um manual inovador.

Outro trabalho que menciona as vulgatas é a dissertacdo de
Paiva (2003) com o titulo: “A matematica escolar e o ENEM (1998 —
2002): o aparecimento de uma nova vulgata?” O autor investigou a
influéncia do Exame Nacional do Ensino Médio (ENEM), de 1998 a
2002, no livro didatico de Matematica do Ensino Médio e na disciplina
de Matematica no Brasil. Assim, foram analisados dois livros didaticos
anteriores a 1998 e dois posteriores a 2002. Constatou-se que os livros
mantinham praticamente 0os mesmos conteldos do periodo anterior ao
ENEM, e depois disso foram se transformando com base nas habilidades
e competéncias relacionados ao exame, caracterizando uma vulgata.

Por fim, e ndo menos importante, destaca-se o trabalho de Reis
(2008), intitulado “Um estudo sobre a histdria da matematica em livros
didaticos do Ensino Fundamental entre 1970 e inicio do século XXI”.
Neste trabalho a autora investigou como tem sido apresentada a Histdria
da Matemética nos livros didaticos mais usados no Ensino Fundamental,
entre a década de 1970 e inicio do século XXI, no municipio da Serra/
ES. Para isso Reis (2008) realizou uma pesquisa sobre o Plano Nacional
do Livro Didatico (PNLD) que seleciona e distribui os livros didaticos
para todos os alunos matriculados nas escolas das redes publicas no
ensino fundamental. Assim, foi escolhida uma colecéo de livros de cada
década e observou-se que as abordagens da Historia da Matematica
passaram por algumas mudancgas durante o decorrer dos anos. A autora
constatou que os livros das décadas de 1980 e 1990 possuiam
pouquissimas mudancas nos textos das partes histéricas, o que reforcou
0 embasamento tedrico elaborado por Chervel (1990) quanto a presenga
de uma vulgata.

Com a revisdo de literatura foi possivel destacar alguns
trabalhos concluidos que dialogam com o tema desta dissertacdo no que
diz respeito ao contetdo escolar da prova dos nove e a analise de
documentos histéricos que caracterizem uma vulgata. Todos de alguma
forma contribuiram para a trajetoria desta pesquisa e para a escolha do
tema em questdo. Vale ressaltar que nenhum dos trabalhos procurou
analisar em livros didaticos de aritmética, para o ensino primario, as
diferentes abordagens da prova dos nove (que é o que se propde a fazer
nessa dissertagao).

Mas, antes de dar inicio as analises nos livros didaticos, faz-se
necessario compreender um pouco mais a fundo o conteldo que se
propde a investigar: a prova dos nove. Dessa forma, o préximo capitulo
apresentara os primeiros indicios desse contelido, as diferentes maneiras
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de interpreta-lo, suas demonstracdes matematicas e a diferenca de
significado entre “prova dos nove” e “noves-fora”.
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CAPITULO 2. A PROVA DOS NOVE: Aprofundamentos

A prova dos nove em tempos passados fez parte dos contetidos
dos livros didaticos, livretos de tabuadas e também foi ensinada nas
escolas. Além disso, é considerada por alguns autores como uma das
provas de verificacdo de calculo escrito mais utilizadas antigamente.

Lembro que na época que iniciei a universidade e
comecei a ministrar aulas, ensindvamos os alunos
a decorar a tabuada e assim, na resolucéo de
operagdes com numeros naturais ensindvamos
além da prova real, também a “prova dos noves-
fora”, que se encontra presente ainda nos livretos
de tabuada, os quais sdo vendidos em papelarias
do Estado, sendo que esta prova ainda € aplicada
por alguns comerciantes locais (BEZERRA, 2013,

p. 9).

Assim, nas décadas passadas para conferir alguns calculos
utilizavam-se as “famosas” prova real ou a prova dos nove, a qual
deixou de ser ensinada nas escolas com o passar dos anos e ndo se nota
mais a presenca deste contetido nos livros didaticos atuais.

Enfim, percebemos que mesmo n&o sendo mais
utilizada em sala de aula, a prova dos noves é um
método que ainda é utilizado por alguns
comerciantes para verificar se existem erros
realizados nas quatro operacBes. Nela se
escondem  conceitos como  divisibilidade,
decomposicdo decimal de um nUmero natural e
inducdo matematica (BEZERRA, 2013, p. 12).

Desse modo, a prova dos nove ndo estd somente ligada as
operacdes fundamentais, mas também a outros conte(idos matematicos
como mencionado. Além disso, esta prova é tratada de diferentes
maneiras para alguns autores. Para Ribeiro (2014), a prova dos noves é
uma regra que permite saber se uma operacdo de adicdo, subtracéo,
divisdo ou multiplicacdo foi realizada corretamente. Ja para Esquina
(2013), trata-se de um método para identificar erros em operagdes com
nlmeros naturais, além de ser um exemplo bem simples de aplicacédo
das propriedades de congruéncia. J& para Oliveira e Lutosa (1998), a
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prova dos nove ndo passava da aplicacdo de uma regra técnica para
verificar os resultados de operagdes aritméticas.

A prova dos nove é interpretada de diferentes maneiras em
algumas pesquisas (MIGUEL, 2010; RIBEIRO, 2014; ESQUINA, 2013;
OLIVEIRA; LUTOSA, 1998). Segundo Miguel (2010, p. 5), “melhor
seria conceber a “prova” dos nove comO uma pratica sociocultural de
verificagdo da correcdo de um célculo escrito, e ndo como um contetido
escolar autbnomo”. Desse modo, para o autor trata-se de uma prética
sociocultural, uma vez que a pratica social é também uma préatica
cultural e vice-versa, pois, quando se refere a uma pratica mesmo que
seja realizada por uma sO pessoa é considerada social por envolver a
meméria de um conjunto de acBes que estdo relacionadas aos integrantes
de uma comunidade humana. Além disso, uma pratica é sempre
geradora de cultura e por isso deve ser sempre considerada como
cultural.

Como visto a prova dos nove é considerada de diferentes
maneiras para 0s autores: regra; método; aplicacdo de uma regra técnica;
pratica sociocultural. Cabe mencionar que nesta pesquisa a prova dos
nove sera considerada como um conteldo de ensino segundo a
perspectiva de André Chervel de que contelidos de ensino, disciplinas
escolares ou matérias sdo “aquilo que se ensina e ponto final"
(CHERVEL, 1990, p. 177). Segundo o autor, os contetidos de ensino

[...] sdo concebidos como entidades sui generis,
proprios da classe escolar, independentes, numa
certa medida, de toda a realidade exterior a escola,
e desfrutando de uma organizacdo, de uma
economia interna e de uma eficécia que elas ndo
parecem dever a nada, além delas mesmas, quer
dizer, a sua propria histéria (CHERVEL, 1990, p.
180).

Desse modo, o autor considera que os conteidos de ensino séo
autdbnomos das ciéncias, uma vez que a escola é quem produz estes
saberes. Além disso, o papel inicial do “historiador das disciplinas
escolares é estudar os conteudos explicitos do ensino disciplinar”
(CHERVEL, 1990, p. 203).

Todas as disciplinas, ou quase todas, apresentam-
se sobre este plano como corpus de
conhecimentos, providos de uma logica interna,
articulados em torno de alguns temas especificos,



51

organizados em planos sucessivos claramente
distintos e desembocando em algumas ideias
simples e claras, ou em todo caso encarregadas de
esclarecer a solugdo de problemas mais
complexos (CHERVEL, 1990, p. 203).

Tendo isto em vista, esta pesquisa tem como objetivo identificar
as caracteristicas de um contetdo de ensino no recorte temporal de
estudo (1890-1970), a fim de compreender esta “logica interna” e a
organizacdo da prova dos nove nos livros didaticos editados naquela
época. Mas, antes de iniciar o trabalho com as fontes alguns
guestionamentos se fazem presentes: Quais foram os primeiros indicios
dessa prova? Quando surgiu? Desde quando comegou a ser utilizada nas
escolas?

Nado foram encontradas referéncias que apontem a origem da
prova dos nove, e desde quando é utilizada nas aulas de matematica, ou
até mesmo fora delas. O que se encontra sdo alguns indicios que
apontam que a prova dos nove ndo é um conceito de décadas passadas,
mas de séculos. David Eugene Smith, em sua obra “History of
Mathematics™ ao se referir a prova dos nove, relata que:

[...] A origem do método é obscura. Encontra-se
[método] nas obras de vérios escritores arabes,
incluindo al-Khowérizmi (c.825), al- Karkhi (c.
1020), Beha Eddin (c. 1600), e outros. Avicenna
(c. 1020), no entanto, ao discutir este contetdo,
trata-o como um método hindu (SMITH, 1958, p.
151, traducdo nossa).

Ante o0 que foi exposto, este contelido era tratado por varios
escritores arabes em séculos passados, incluindo o matematico Al-
Khowarizmi que viveu no século IX. Esta concep¢do foi seguida por
diversas outras aritméticas arabes e nelas geralmente se ensinavam
regras para efetuar calculos modelados nos algoritmos hindus. Um dos
processos que estavam presentes na aritmética de Al-Khowarizmt, usado
para testar célculos aritméticos, € o que conhecemos hoje como noves-
fora (EVES, 2004).

Porém, muito antes do que isso, no século Ill, o tedlogo
Hipolito que parece ter sido bispo do Porto de Roma na Itélia, foi
“mencionado por ter dado os métodos da ‘prova’ de um célculo
denominado ‘noves e setes-fora’” (CAJORI, 2007, p. 87). Assim, este
foi o primeiro indicio encontrado da origem da prova dos nove e,
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segundo Cajori (2007), por mais que os hindus testassem os calculos
usando o método do noves-fora, este processo ndo é de origem indiana,
pois Hipdlito ja o conhecia.

Cabe mencionar também que a primeira obra de matematica
impressa em lingua portuguesa foi o livro “Tratado de Pratica
d’Arismetyca”, escrito por Gaspar Nicolas e publicado em 1519 na
cidade de Lishoa. A obra destinava-se a um publico adulto envolvido
com a préatica comercial. Esta obra ja apresentava a prova dos nove
como verificacdo para as operagdes aritméticas. Desse modo, em todas
elas o autor explicava brevemente o modo de se proceder, apresentava
um exemplo numérico e propunha a confirmacéo do resultado por meio
da prova dos nove ou dos sete, ou por meio da operagdo inversa
(MIGUEL; SOUZA, 2006).

Desse modo, sdo levantados alguns questionamentos: Por que a
énfase na prova dos nove em detrimento de outras? Por que ndo a prova
dos dois, trés, quatro... Ou mesmo a prova dos sete, como apareceu na
obra de Gaspar Nicolas? Uma das hipéteses para este fato é que

Ndo existe nenhuma restricdo tedrica em
utilizarmos, por exemplo, uma prova dos quinzes.
O problema é essencialmente de ordem prética,
pois o resto da divisdo de um nimero natural ndo
nulo por 15 néo é obtido tdo simplesmente quanto
0 resto da divisdo por 9. [...] cada nimero natural
e a soma dos algarismos da sua decomposi¢éo
decimal deixam o mesmo resto quando divididos
por nove (OLIVEIRA; LUTOSA, 1998, p. 21).

Partindo do que foi exposto, parece que ha uma explicacdo na
matematica que justifica a praticidade de uma determinada prova frente
a outras, visto que existe uma regra préatica que facilita encontrar o resto
da divisdo de um numero natural por 9 (célculo do noves-fora). Para
melhor compreensdo da citacdo anterior, a seguir sdo apresentadas as
demonstragBes matematicas da prova dos nove para as quatro operagdes,
mas antes, cabe salientar que, ao contrério do que muitos pensam as
expressdes “prova dos nove” e “noves-fora” ndo apresentam o mesmo
significado. Veremos primeiramente qual é essa diferenca.

2.1 Noves-fora de um ndmero natural
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Calcular, tirar ou extrair o noves-fora'’ de um nimero natural
qualquer n, significa subtrair deste nimero o maior maltiplo de nove
nele contido, o0 que é equivalente a encontrar o resto da divisdo deste
nimero n por 9. Por exemplo, para tirar o noves-fora do nimero 50,
deve-se subtrair de 50 o maior maltiplo de 9 nele contido, ou seja, 0
maior multiplo de nove menor que 50 é o 45 (que equivale a 9
multiplicado por 5). Logo, 50 — 45 = 5. Desse modo, diz-se que 50
noves-fora é igual a 5.

Porém, existe uma maneira mais simples de se obter o noves-
fora de um dado ndmero natural, na qual se soma os algarismos deste
dado numero que se deseja obter o noves-fora. A partir deste novo valor
obtido, se 0 mesmo possuir mais de dois algarismos, realiza-se a soma
novamente até restar um ndmero de um Unico algarismo. Desse modo,
para tirar o noves-fora de 452 usando este modo mais simples, deve-se
somar os algarismos do ndmero dado, ou seja, 4 + 5 + 2 = 11, em
seguida somam-se os algarismos do valor obtido até restar um Gnico
algarismo, que nesse caso é 0 2, isto é, 1 + 1 = 2. Assim, 452 noves-fora
é igual a 2, ou ainda, o resto da divisdo de 452 por 9 resulta em 2.

Esta regra pratica de se obter o resto da divisdo de um nimero n
por 9 por meio da soma consecutiva de seus algarismos pode ser
demonstrada matematicamente:

Primeiramente vamos mostrar, por inducdo, que 10" —1 ¢
multiplo de 9, paratodon = 1,n € N.

Demonstragéo 1:
Paran = 1 temos que 10! — 1 = 10 — 1 = 9. Portanto é multiplo de 9.

Hipétese de inducdo: 10" — 1 =9¢,comc =1, c € N.

Objetivo: Provar que 10™** — 1 é multiplo de 9, ou seja, que existe um
y € N, tal que 10™*1 — 1 = 9y,

YUtiliza-se ao longo do trabalho as expressdes “tirar o noves-fora”, e “extrair o
noves-fora” com o mesmo significado, referindo-se ao calculo do noves-fora,
por se tratar dos termos utilizados nos livros didaticos analisados. Infere-se que
a ideia do verbo tirar/extrair se da devido ao fato de diminuir de um ndmero
natural o maior multiplo de nove nele contido, ou seja, “tirar o maior multiplo
de nove”.
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Vamos supor que 10™ — 1 é multiplo de 9, para todo n € N.
Entdo, sejai = n + 1, temos que

100—1=10"1—-1=10%10'-1=10"(9+ 1) — 1
=9.10"+ 10" — 1

Pela hipotese de indugdo temos que 10™ — 1 = 9c, logo:
9.10" 4+ 10" - 1=9.10"+9¢c =9.(10™" + ¢)

Vamos chamar y = (10™ + ¢), concluimos que 10 — 1 = 9y,
ou seja, 10" — 1 = 9y. E assim provamos que 10™ — 1 é multiplo de
9, paratodon > 1,n € N.

Agora vamos provar que o resto da divisdo de um ndmero
natural por 9 € 0 mesmo que a soma consecutiva de seus algarismos, que
de fato é o que se quer provar no inicio, e o que diz respeito ao noves-
fora. Ou seja, vamos provar que um nimero natural é divisivel por 9 se,
e somente se, a soma de seus algarismos for divisivel por 9.

Demonstragéo 2:
Seja (x, ... xyx1%,) a representacdo decimal de um nUmero
natural x, em que x; ¢ um algarismo do sistema de numeracdo decimal

paratodoi € N,com0 <i <n.

Hipotese de inducéo: x = 9q + r,comq,r E Ne 0 < r < 9 (Teorema
do Algoritmo da Divis&o™).

Objetivo: Provar que x = (x, + -+ x, + x; + Xo) = 99’ + , com
comq €N.

80 Algoritmo da Divisdo (também conhecido como algoritmo de Euclides)
aparece nos elementos de Euclides (c.300 a.C.) como um teorema. Ele é velho
conhecido até das criangas: corresponde a nossa conhecida ‘conta de dividir’,
que aprendemos nas séries iniciais do ensino fundamental, ainda no universo
dos nlmeros naturais. [...] é possivel verificar se a conta esta correta verificando
se ocorre a igualdade dividendo = (divisor).(quociente) + resto. [...] Teorema do
Algoritmo da Divisdo em N: Sejam a e b nimeros naturais com b # 0; Entéo
existe um Unico par de nimeros naturais g e r de modo que a = b.g+r, com 0 <
r <b (CARVALHO; GIMENEZ, 2006, p.85-86).
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A decomposicdo decimal do numero natural x pode ser
representada da seguinte maneira:

x = (10" x, + - +10.x,+10.2; + x)
Logo podemos escrever:

x = (10" x, + - +10%x, + 10.x; + x,)
=[(10" =1+ Dx, + - +(10* = 1 + Dxp,+(10 — 1 + 1)x; + x,]
= [(10" = Dx, + -+ +(10% — D)xy + (10 — Dxy + x5, + -+ X,
+x1 +x0]

Pela demonstragdo 1, temos que 10™ —1 =9c. Assim,
podemos escrever:

x =[(9¢,). xp + -+ +(9¢2). x5+ (9¢y). X1 + x5 + -+ + x5 + X1 + X0]

Seja b um ndmero natural, tal queb = (9¢c,).x, +
- 4+(9¢;). x,+(9¢;). x;, Observe que b é um multiplo de 9, pois
consiste na soma de multiplos de 9. Assim, x = b + x".

Como x = 9q + r (hip6tese de inducédo), temos que:

9q+1r =b+x’

E como b é um multiplo de 9, podemos escrever b = 9g”, com
q" € N. Logo,
(9q+71)=9q"+x’
x =9q+1r—9q"
x =99—-9q9"+7

Sejaq = (99 —9q"), temos que x = q' +r

Entdiox ex = (xp+ x,_1 + -+ x; +x,) deixam o mesmo
resto quando divididos por 9. Portanto, pode-se garantir que o0s restos
das divisGes de um numero natural e da soma dos seus algarismos por 9
sdo iguais, assim, acaba-se de demonstrar a regra pratica do noves-fora.

J4 a prova dos nove se refere ao procedimento no qual
utilizamos o noves-fora de nimeros naturais para verificar se o resultado
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das quatro operacdes fundamentais envolvendo tais nimeros esta correto
(OLIVEIRA,; LUTOSA, 1998).

Vale mencionar que a prova dos nove acusa 0 erro quando o
resultado de uma operacdo matematica esta errado, porém ao aplicar a
prova dos nove e ela acusar que ndo ha erros, ainda assim, pode ser que
a operacdo esteja errada. Mas, por que isso acontece? Por que nem
sempre pode-se confiar na prova dos nove para verificar um célculo? A
seguir, serd apresentado como realizar a prova dos nove para as quatro
operacdes aritméticas e as demonstracdes matematicas das mesmas, para
posteriormente responder-se tais questdes.

2.2 Demonstracdo da prova dos nove para as quatro operacgdes
fundamentais®

2.2.1 Adigdo

Para verificar o resultado de uma adicdo por meio da prova dos
nove, deve-se calcular o noves-fora de cada uma das parcelas da
operacdo e soma-los. Em seguida, verificar se o valor dos noves-fora
dessa adicdo é igual ao valor dos noves-fora do resultado (soma ou
total).

Exemplo: SupGe-se que a adigdo realizada foi:

19 Cabe mencionar que a prova dos nove se insere na teoria dos niimeros (ramo

da matematica que estuda propriedades dos nimeros em geral, e em particular

dos nimeros inteiros) e tem como base a operagdo modular, no que se refere a

“a relagdo de congruéncia modulo m, que tem estreita ligagdo com o Algoritmo

da Diviséo e, de modo mais geral, com a divisibilidade em Z” (CARVALHO;

GIMENEZ, 2006, p.126). Assim, destacam-se algumas defini¢cGes (que daréo

subsidio as demonstracfes apresentadas ao longo deste capitulo) coma, b em

nlmeros inteiros e m > 1:

« DEFINICAO 1: Diz-se que a = b(mod m) se e somente se m é um divisor
dea — b;

« DEFINICAQ 2: Diz-se que a = b(mod m) se e somente se o resto de a
dividido por n e da diviséo de b por n sdo iguais;

« DEFINICAO 3: Se a; = b;(mod m) e a, = b,(mod m) entéo a, + a,
b, + b,(mod m) e a,a, = b;b,(mod m).
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224
+ 456
680

Verificando por meio da prova dos nove:

Noves-fora da 12 PARCELA: 2+2+4 =38

Noves-fora da 22 PARCELA: 4 +54+6=15—>1+5=6
Soma do noves-fora das parcelas: 8 + 6 = 14

Noves-fora dessa soma (se possivel): 1 +4 =5

Noves-fora da soma ou total (resultado): 6 +8+0=14 —
1+4=5

Como o noves-fora da adi¢éo do noves-fora das parcelas é igual
ao noves-fora da soma ou total (resultado), entdo diz-se que a operacao
passou na prova dos nove.

Vamos provar o noves-fora da soma do noves-fora das parcelas
(a e b) é igual ao noves-fora do resultado (c), ou seja, que a soma dos
resto da divisdo de (a + b) por 9 é o mesmo que da divisdo de (c) por
9.

Demonstragao 3:

Sejam a, b e c nimeros naturais tais que a + b = ¢, entdo pelo
Algoritmo da Divisdo podemos escrever a =9q; +1;, b =9q, + 1, €
¢ =9q5 + 13, 0nde qy,qz, g3, 11, 75 € 13 S80 nUMeros naturaise 0 < r; <
9,0<1r,<9e0 <13 <9.Segue que,

9q, + 1, +9q, + 1, = 9q3 + 13, logo
9(q1+9q2) +t 1+ 1, =9q3 + 13
Como 9(q4 + 9q3) e 9q3 sdo multiplos de 9
e ry, rye 13 S80 menores do que 9,
entdo, r; + 1, =13

A partir desta Ultima igualdade pode-se concluir que a soma dos
restos da divisdo de (a + b )por 9 é igual ao resto da divisao de (c) por
9, pois 1, r,er3580 nimeros menores do que 9. Portanto, estd
demonstrada a prova dos nove para a adigéo.

Cabe salientar que, 0 que a prova dos nove faz é substituir
a; + a, por r; + r, e verificar se, quando divididos por 9, eles deixam o
mesmo resto. Se isso ndo ocorrer, uma das duas (ou ambas as) operacfes
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estdo erradas. Dada a simplicidade da determinacdo de r; e r, e da soma
r; + 1, (afinal os dois nimeros sdo menores do que 9), é muito mais
provavel que o erro esteja na operacao original (RODRIGUES, 1989).

2.2.2 Subtragéo

O caso da subtracdo é muito parecido com o da adicdo, mas
neste caso, adota-se a prova real e deve-se calcular o noves-fora do
minuendo, do subtraendo e do resultado (resto ou diferenca) obtido. A
prova dos nove da subtragdo esta relacionada com a prova real, assim o
valor dos noves-fora da soma obtida dos noves-fora do subtraendo e do
resultado deve coincidir com o valor dos noves-fora do minuendo.

Exemplo: Supde-se que a subtragdo realizada foi

750
— 238
512

Verificando por meio da prova dos nove:

Noves-fora do minuendo: 7+ 5+ 0=12 —-1+2=3
Noves-fora do subtraendo: 2+3+8=13 —-1+3 =4
Noves-fora do resultado: 5+ 1+ 2 =8

Soma do noves-fora do resultado e do subtraendo: 8 + 4 = 12
Noves-fora dessasoma: 1+ 2 =3

Como o noves-fora da soma do noves-fora do resultado e do
subtraendo é igual ao noves-fora do minuendo, conclui-se, que a
operacao passou na prova dos nove.

Agora vamos provar o noves-fora da soma do noves-fora do
resultado (c) e do subtraendo(b) é igual ao noves-fora do
minuendo (a), ou seja, que a soma dos restos da divisao de (b + c) por
9, é 0 mesmo que da divisédo de (a) por 9.

Demonstracao 4:
Sejam a,bec numeros naturais tais que a—b =c,

representando nlmeros quaisquer de uma subtragdo, entdo pelo
Algoritmo da Divisdo pode-se escrever a =9q; + 1, b =9q, + 1, €
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¢ =9q; + 13, onde q4, g5, q3, 11, 12€ 13 S80 NUMeros naturaise 0 < r; <
9,0<1r,<9e0 <r; <9. Segue que,

9q; + 1 — (9q, + 1) = 9q3 + 13, pode-se escrever
9q1 +T1 = 9q3 +T3 +9q2 +T2
991 +11 =9(q3 + q2) + 13+ 13,

Como 9¢q4 € 9(q3 + q5) sdo multiplos de 9
e 1y, 1€ 3 menores do que 9,
entao, rn=r + T

A partir desta Gltima igualdade pode-se concluir que a soma dos
restos da divisdo de (b + c) por 9, € 0 mesmo que da divisdo de (a) por
9. Portando, esta demonstrada a prova dos nove para a subtracao.

2.2.3  Multiplicagdo

A prova dos nove da multiplicagdo consiste em calcular o
noves-fora de cada um dos fatores da operacdo, e o noves-fora do
produto desses valores deve coincidir com o noves-fora do resultado.

Exemplo: SupBe-se que a multiplicacéo realizada foi

542

X 26
3252
1084+
14092

Verificando por meio da prova dos nove:

Noves-forado 1° FATOR:5+4+2=11—>1+1=2
Noves-fora do 2° FATOR: 2+ 6 = 8

Noves-forado resultado: 1+4+0+9+2=16 -1+6=7
Produto do noves-fora dos fatores: 2 X 8 = 16

Noves-fora desse produto: 1 4+ 6 = 7

Como o noves-fora do produto do noves-fora dos fatores é igual
ao noves-fora do resultado, operagdo passou na prova dos nove.
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Agora vamos provar o noves-fora do produto do noves-fora dos
fatores (a e b) é igual ao noves-fora do resultado (c), ou seja, que 0
resto da divisdo de (a.b) por 9 é 0 mesmo que o resto da divisdo de (c)
por 9.

Demonstragéo 5:

Dados os nimeros naturais a, b e c tais que a. b = c, entdo pelo
Algoritmo da Divisdo pode-se escrever a =9q; +1;, b=9q, +1, €
¢ =9q; + 13, onde q4, g5, q3, 11, 12€ 13 S80 NUmeros naturaise 0 < r; <
9,0<1r,<9e0 < r; <9. Segue que,

(991 +11).(99; + 13) = 9q5 + 13, logo
81q1q2 + 9q1T2 + 9q27'1 + T'lT'Z = 9q3 + 7"3, entéo
9(99192 + q172 + q211) + 11, =9q3 + 13

Como 9(9q1q, + q172 + q,11) € 9q3 sdo multiplos de 9
e ry, 1,e 13 S80 menores do que 9,
entéO 7"17"2 = 7'3

Desse modo, demostra-se que o resto da divisdo de (a.b) por 9
€ 0 mesmo que o resto da divisdo de (c¢) por 9. Portanto, esta
demonstrada a prova dos nove para a multiplicacéo.

2.2.4 Divisao

O algoritmo da divisdo euclidiana nos diz que em uma divisdo,
0 quociente multiplicado pelo divisor e somado com o resto, resulta no
dividendo, ou seja, se dividir a por b e resultar em ¢ com resto r, entdo
tem-se que (b.c) +r = a. Desse modo, a prova dos nove da divisdo
esta relacionada com o algoritmo da divisdo na medida em que séo
realizados os noves-fora. Assim, precisa-se calcular o noves-fora do
divisor (b) e do quociente (c¢), multiplicar um valor pelo outro e tirar o
noves-fora (quando possivel). Em seguida, soma-se este resultado com o
noves-fora do resto (r) da divisdo e tira-se novamente o noves-fora
(quando possivel). Por fim, deve-se comparar esse valor encontrado com
0 noves-fora do dividendo (a). Segue um exemplo para ficar mais claro:

Exemplo: Supde-se que a divisao realizada foi:
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782|135
70 22
82
-70
12

Verificando por meio da prova dos nove:

Noves-fora do Divisor: 3+ 5 =8

Noves-fora do Quociente: 2 + 2 = 4

Produto dos dois noves-fora calculados acima: 4 X 8 = 32— 3 +
2=5(%)

Noves-fora do resto: 1 + 2 = 3 (**)

Noves-forade (*) + (**):54+3 =8

Noves-fora do dividendo: 7+8+2=17—>14+7=8

Como o noves-fora, do produto do noves-fora do quociente e do
divisor somado com o noves-fora do resto, € igual ao noves-fora do
dividendo, a operacgdo passou ha prova dos nove.

Agora vamos provar que o resto da divisdo do dividendo (a)
por 9 é igual ao resto da divisdo do quociente (b), multiplicado pelo
divisor (c) e somado do resto (d), por 9.

Demonstracéo 6:

Dados os numeros naturais a,b,c e d tais que a = (b.c) + d,
onde0 <d < b entdo pelo Algoritmo da Divisdo pode-se escrever
a=9q,+1r, b=9q,+1,, c=9q3+1r; e d=9q,+1, onde
41,92, 93, G4, 71, 2, T3€ T, S80 NUMeros naturais e 0 <71, <9, 0<n, <
9,0<13,<9e0 <1, <9. Segue que,

(991 + 1) = (992 + 13).(9q5 + 13) + 9q4 + 13, logo
(991 + 11) = 81q2q3 + 9q213 + 9q37, + 1213 +9q, + 1y,
entdo pode-se escrever
991 +11 =9(992q3 + q27r3 + Q372 + qu)+1o13 + 1y
Como 9q1;9(992q3 + q213 + q313 + q4) sdo multiplos de 9
e 1,1y, 13 € 1,580 menores do que 9,
entdor; =rr3 + 1y
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Entdo, o resto da divisdo de (a) por 9 é igual ao resto da divisao
de (b.c) + d por 9. Portanto, a prova dos nove estd demostrada para a
divisdo. Agora que a prova dos nove foi demonstrada para as quatro
operacdes aritméticas, volta-se nos seguintes questionamentos: Por que
ela falha? Por que ndo pode-se confiar nesta prova de verificacao?

O fato é que se a operacdo matematica estiver certa, e 0 aluno
executar corretamente a prova dos nove, ela ira confirmar a exatiddo
dessa resposta. Porém, se a operacao estiver errada ha a possibilidade de
a prova dos nove ndo detectar o erro. Isso ocorre porgque a prova dos
nove se baseia na soma dos algarismos de um ndmero e, por exemplo,
caso tenha ocorrido uma inversdo na ordem desses algarismos, a soma
continuara a mesma e o erro ndo sera detectado pela prova dos nove. Ou
seja, se o0 resultado for 145 e o aluno colocar 154, a prova dos nove
apontara que a operacdo esta correta, pois ambas as respostas ao tirar o
noves-fora resultam em 1. Da mesma forma, se o aluno obtiver um
resultado completamente diferente, e o noves-fora desse resultado der o
mesmo valor do resultado correto, a prova dos nove nao detectara o erro.
Desse modo, se nesta mesma operacdo o aluno responder 136, por
exemplo, 0 noves-fora continuard dando 1, assim como se responder
172, 163, 118, 235 e outras vdrias alternativas. Portando a prova dos
nove é uma condigdo necessaria e nao suficiente.

Agora que se compreende o procedimento da prova dos nove
para as quatro operacdes fundamentais e a regra pratica de calcular o
noves-fora de um ndmero natural, ficam os seguintes questionamentos:
Como esta prova era ensinada na escola em épocas passadas? Ou
melhor, como ela era abordada pelos autores em seus livros didaticos?
Quais as orientacdes para o ensinamento deste conte(ido?
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CAPITULO 3. UM OLHAR SOBRE A PROVA DOS NOVE EM
LIVROS DIDATICOS DE ARITMETICA

Como ja mencionado, as fontes privilegiadas desta pesquisa
foram os livros didaticos de aritmética editados no periodo de 1890 a
1970. A fim de fundamentar as analises, apoia-se nas perspectivas
tedricas de Alain Choppin que direcionou muito de suas pesquisas ao
estudo desses documentos. De acordo com esse autor, 0 interesse em
pesquisar os livros escolares se manifestou com maior énfase no
decorrer dos anos 1970. O fim dessa década testemunhava relevantes
contribuicBes que destacavam a importancia de se utilizar os livros
como fontes de pesquisa para 0s historiadores da educacdo, em
diferentes paises (CHOPPIN, 2002).

Ha alguns obstaculos em utilizar livros como fontes de
pesquisa. O primeiro deles é a forma correta de nomea-los. Costa
(2015a) explica que ha diferentes nomenclaturas utilizadas — livros
didaticos, livro texto, manuais escolares ou ainda livros escolares — que
variam de acordo com a localidade. Tais dificuldades sdo abordadas
também por Bittencourt;

Apesar de ser um objeto bastante familiar e de
facil identificacdo, é praticamente impossivel
defini-lo. Pode-se constatar que o livro didatico
assume ou pode assumir funcBes diferentes,
dependendo das condi¢bes, do lugar e do
momento em que é produzido e utilizado nas
diferentes situacBes escolares (BITTENCOURT,
2004, p. 471).

O trabalho de Choppin (2009) discute as varias expressdes
utilizadas pelos historiadores de diferentes localidades para se
referenciar aos livros didaticos, e esclarece que, “na maioria das vezes, é
dificil, até impossivel, de determinar o que as diferenciam. Tudo parece
ser uma questao de contexto, de uso, até de estilo” (CHOPPIN, 2009, p.
19).

Os franceses utilizam assim indiferentemente,
entre outros termos, manuels scolaires, livres
scolaires ou livres de classe; os italianos recorrem
especialmente a libri scolastici, libri per la scuola
ou libri di testo; os espanhois hesitam muitas
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vezes entre libros escolares, libros de texto ou
textos escolares, apesar que os luséfonos optem
por livros didaticos, manuais escolares ou textos
didaticos. Nos paises anglosaxfes, textbook,
schoolbook e por vezes school textbook parecem
ser empregados indistintamente (CHOPPIN, 2009,
p. 19-20).

Essas diferentes nomenclaturas refletem a complexidade que ha
por traz do estatuto do livro escolar na sociedade. Algumas delas se
diferem devido ao contexto institucional no qual a obra é utilizada ou a
qual é destinada. Outras dizem respeito a fungdo didatica, ou a forma
material. H& também aquelas que colocam em destaque 0 contexto
escolar (CHOPPIN, 2009). Dessa forma “encontramos uma pluralidade
de vocabulos que remetem tanto ao contetdo intelectual, ao suporte
material, a uma ou outra de suas multiplas funcdes, etc.” (CHOPPIN,
2009, p. 25).

Assim, nesta pesquisa adota-se a expressdo “livros didaticos”
como sindnimo de livro escolar, sendo partidario ao que Choppin (2009,
p. 64) relata em um dos trechos de seu trabalho: “é possivel considerar
entdo que toda obra utilizada em uma instituicdo que ministra um ensino
pode ser elevada a categoria dos livros escolares”. Em outras palavras,
consideraram-se nesta pesquisa todas as obras que foram utilizadas (ou
indicadas para se adotar) nas escolas primarias ou demais instituicdes de
ensino, sejam elas direcionados aos alunos ou aos professores.

Vale destacar que o livro didatico é “um objeto complexo
dotado de multiplas funcfes” (CHOPPIN, 2002, p. 13), que cada
pesquisador projeta um olhar particular, dependendo de seus interesses e
da posicdo que ocupam. Além disso, essas fontes constituem “o suporte
privilegiado dos contelidos educativos, o depositario dos conhecimentos,
técnicas ou habilidades que um grupo social acredita que seja necessario
transmitir as novas geragdes” (CHOPPIN, 2004, p. 553).

Este autor também destaca que ha duas grandes categorias de
pesquisa acerca dos livros didaticos. A primeira delas considera os
livros didaticos como um documento histérico, igual a qualquer outro, e
se interessa em analisar os conteidos de ensino que neles se apresentam.
A segunda o considera como um objeto material, ou seja, um produto
fabricado, comercializado e distribuido, desconsiderando os contetidos
dos quais o livro didatico é portador (CHOPPIN, 2004). Esta pesquisa
estd voltada prioritariamente na primeira categoria de modo que “a
historia que o pesquisador escreve nao é, na verdade, a dos livros
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didaticos: € a histdria de um tema, de uma nog¢éo, de um personagem, de
uma disciplina” (CHOPPIN, 2004, p. 554). Assim, o grande interesse é
em retratar a histdria da aritmética, mais especificamente de um
contetido de ensino: a prova dos nove. Mas, como utilizar essas fontes a
fim de tracar a trajetoria desse conteido?

Valente (2008b) esclarece alguns direcionamentos importantes
a serem seguidos pelos historiadores da educagdo matematica:

O historiador da educacdo matematica tem, por
tarefa, organizar um conjunto de obras didaticas
sobre as quais ira se debrugar para investigar a
trajetoria da educacdo matematica num
determinado periodo. Se, a cada tempo historico,
faz-se presente uma vulgata, sera necessario
caracterizd-la e, assim fazendo, haverd
possibilidade de que essa caracterizacdo informe
historicamente o percurso seguido pela educagéo
matematica. Desse modo, vulgata e manual
inovador representardo elementos imbricados e
fundamentais para a pesquisa (VALENTE, 2008b,
p. 143).

Diante disso, depois de selecionado o corpus da pesquisa,
pretende-se dar énfase ao estudo da prova dos nove, a fim de analisar
criticamente as abordagens acerca deste conteldo, para que, seja
possivel identificar os “marcos” deste contelldo. Porém outro obstaculo
se faz presente no oficio do historiador com a busca por essas fontes:

Localizar os elementos descritivos e escrever uma
histéria da Aritmética escolar necessariamente
recai também em alguns problemas de ordem
pratica: ndo é possivel estudar todos os livros.
Inimeros problemas surgem desta situagdo. A
extensdo territorial sujeita a distribuicdo fisica
dessas fontes, o tempo longinquo histérico do
recorte temporal que acaba afetando grande parte
dos acervos e mesmo o0s documentos nas
instituicdes escolares. Transpor estes problemas ja
evidencia a grande margem de manobra que o
pesquisador depara-se com o desenvolvimento de
seu oficio (COSTA, 2010, p. 53).

Sdo os problemas relativos a preservagdo do
patrimdnio documental, e sua progressiva
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deterioracdo que vém motivando iniciativas em
todo o mundo de elaboracdo de bibliotecas e
acervos virtuais. Desse modo, historiadores véo
defrontando-se, mais e mais, com 0 uso de
referéncias documentais digitalizadas em sua
prética intelectual (VALENTE, 2005, p. 177).

Ante a esses obstaculos e ao que foi mencionado, o uso de
acervos digitais torna-se uma ferramenta essencial para a pesquisa
historica, facilitando o acesso e a preservacao destas obras. Assim, esta
pesquisa se apoiou no uso do repositério institucional da UFSC que
conta com uma base de dados digitais na qual t&ém “sido alocados
documentos digitalizados dos projetos coletivos de pesquisa,
transformados em suas fontes” (COSTA, 2015b, p. 32). Assim, o
repositorio torna-se uma importante ferramenta de pesquisa, por ser um
espaco dindmico e em crescente inser¢cdo de documentos. Esses sdo
encontrados em acervos e cuidadosamente digitalizados e catalogados
por um grupo de pesquisadores, tornando-se um espaco de
armazenamento coletivo e de qualidade.

Talvez este seja um dos pontos mais importantes
na caracterizacdo do Reposit6rio. Na medida que
se elege um dado documento para ser introduzido
e participar no Repositdrio, transformando-se com
seu uso, em fonte de pesquisa, ele deve estar
muito bem descrito permitindo a catalogacéo de
forma que seja possivel facilmente identifica-lo
por estes mecanismos de buscas (COSTA, 2015b,
p. 37).

Desse modo, o inicio do trabalho com as fontes se deu por meio
da busca realizada nesse repositorio que até o final do mapeamento
(junho de 2016) contava com a digitalizacdo de 256 livros. Apds esta
primeira investigacdo foram destacadas as obras publicadas no recorte
temporal da pesquisa (total de 194 livros) e constatou-se que, dentre
elas, 166 abordam conceitos de aritmética.

Em seguida, foram selecionados os livros didaticos que
apresentavam o contetido da prova dos nove na integra e explicitamente
claros, ja que muito dos livros digitalizados estdo em precérias situacoes
de conservagdo, “processos de deterioracdo, mudancas fisicas de locais
de guarda, por exemplo,” (VALENTE, 2005, p. 177). Ante ao fato
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exposto, desta selecdo resultaram 36 livros didaticos de aritmética que
abordam esse contetdo, como consta na tabela a seguir.

Quadro 1. Livros didaticos presentes no repositorio que abordam o
contetido da prova dos nove (em ordem cronolégica)

ANO

TITULO DA OBRA

AUTOR

1890

Arithmetica da Infancia

Joaquim Maria Lacerda

1892 | Curso Elementar de Mathematica — 2%dicéo Aardo Reis; Lucano Reis
1902 | Arithmetica Primdria — 22 edi¢do Cezar Pinheiro
1906 | Elementos de Arithmetica — 11%dicdo Jodo José Luiz Vianna
1910 | Arithmetica Elementar — 42 edicdo ?g&gglo Monteiro de
1916 EIementps de Arithmetica — Escola Normais e LL

Gymnasios
1922 | Arithmetica Elementar Illustrada — 922 edi¢do Antonio Trajano

1926

Avritmética — 222 edi¢do

José Adelino Serrasqueiro

1926

Primeira Aritmética — 36° edicdo

José Theodoro de Souza
Lobo

1927

Avrithmetica Preparatéria

Francisco E. de Aquino
Leite

1930

Exames de admissdo — vol. 1

Carlos Goes

1933

Segunda Aritmética — 30° edicéo

José Theodoro de Souza
Lobo

Departamento de Educacéo

1934 | Programa de Matemaética — edigdo preliminar do Distrito Federal
1934 | LicOes de Matemética Algacir Munhoz Maeder
1935 | Curso de Mathematica Agricola Bethlem

1937 | Elementos de Arithmetica FTD
Avritmética Complementar para as Escolas Professores da "Escola
1946 S - on
Primarias Gratuita S8o José
1948 | Aritmética Progressiva — 78% edicéo Trajano, Antonio
1951 | Metodologia da Matemética Irene de Albuquerque
1952 | Aritmética Prética Theobaldo Miranda Santos

1954

Metodologia da Matematica — 22 edi¢do

Irene de Albuquerque

1955

Segundas nocOes de gramatica, aritmética, historia
patria, geografia

sem autor

LicOes Praticas de Aritmética, Geometria e

1957 Desenho — 27 edicio Gaspar de Freitas

1958 | Metodologia da Matematica — 32 edi¢do Irene de Albuquerque
Olga Pereira

1959 | Minha Aritmética, 32 série — 172 edigdo — vol. 20 Mettig; Maria Ligia L.

Magalhées

1960

Metodologia da Matematica — 42 edicdo

Irene de Albuquerque

1963

Matematica e Estatistica —15 2 edicdo

Osvaldo Sangiorgi

1963

Minha Aritmética — Quarto ano — 572 edi¢éo

Olga Pereira
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Mettig; Maria Ligia L.

Magalhaes
1964 | Metodologia da Matemética — 5° edi¢do Albuquerque, Irene de
1966 g/latematlca, Metodologia e Complementos — vol. Ruy Madsen Barbosa
1966 g/latematlca, Metodologia e Complementos — vol. Ruy Madsen Barbosa

Matematica Metodologia e Complementos para

1966 o
professores primarios — vol. 1

Ruy Madsen Barbosa

Matematica, Metodologia e Complementos— vol.1

1967 | 32 edicdo

Ruy Madsen Barbosa

Maria do Carmo Arruda

1970 | Matematica na Escola Elementar — vol. 5
Toledo

Maria do Carmo Arruda

1970 | Matematica Moderna na Escola Elementar — vol. 4 Toledo

Fonte: Elaborada pela propria autora.

Dentre esses livros, foram destacadas as obras direcionadas ao
ensino primario, ou seja, aquelas que em suas capas, prefacios ou
durante o texto tivessem indicacdo a este publico, ou ainda, que por
meio de outras buscas forem constados indicativos de uso para as
escolas primarias. Assim, totalizaram 13 obras, listadas abaixo, a serem
criticamente analisadas:

. “Arithmetica da Infancia” de Joaquim Maria de Lacerda (1890);
. “Aritmética Primaria” de Cezar Pinheiro (1902);
« “Arithmetica Elementar” de Antonio Monteiro de Souza (1910);
« “Arithmetica Elementar llustrada” de Antonio Trajano (1922);
. “Primeira Aritmética para Meninos” de José Theodoro de Souza
Lobo (1926);
“Segunda Aritmética” de José Theodoro de Souza Lobo (1933);
“Programa de Matematica” do Departamento de Educacdo do
Distrito Federal (1934);
“Elementos de Arithmética” do FTD (1937);
“Aritmética Complementar para as Escolas Primarias” dos
Professores da Escola Gratuita Sdo José (1946);
“Aritmética Pratica” de Theobaldo Miranda Santos (1952);
“LicGes Praticas de Aritmética, Geometria e Desenho™ de Gaspar de
Freitas (1957);
. “Minha Aritmética — terceira série” de Olga Pereira Mettig e Maria
Ligia L. de Magalhaes (1959);
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“Minha Aritmética — quarto ano” de Olga Pereira Mettig e Maria
Ligia L. de Magalhaes (1963).

O intuito dessa investigacdo € identificar as diferentes
abordagens da prova dos nove, a fim de compreender como este
contelido se apresentava nos livros didaticos da época, quais as
orientagdes descritas pelos autores e a quais outros conteldos
matematicos esta prova estava associada. Posteriormente as analises das
obras, espera-se que seja possivel destacar os “marcos” deste conteldo,
ou seja, as abordagens inovadoras, que se sobressaem perante outras.
Segundo a perspectiva de Chervel (1990) a histéria das disciplinas se da
geralmente por alternincia de patamares, ou seja, os conteldos de
ensino nem sempre se acomodam numa evolucdo gradual e continua,
podendo ser registradas profundas alternéncias e mudangas importantes,
de modo que, pouco a pouco, um livro se destaca perante 0s outros, por
ser mais audacioso, mais simples ou sistematico, apresentando novos
métodos.

Vale salientar que as obras analisadas sdo apresentadas em
ordem cronolégica de publicacdo, visto que as vulgatas, e
consequentemente os ‘“marcos”, sdo determinadas por livros didaticos
gue se assemelham quanto & organizagdo dos contelldos em determinado
periodo de tempo.

Magalhdes (2011, p. 4) destaca que ‘“as capas dos livros
didaticos de Historia do Brasil, do final do século XIX e inicio do XX,
eram ricas em informagdes sobre os autores e as obras. Sobre 0s autores,
quase sempre havia uma pequena nota biografica que os qualificava”.
Dessa forma, para além da analise do conteudo, intenta-se compreender
alguns aspectos gerais relacionados aos autores das obras analisadas,
bem como suas formagdes académicas e profissionais.

3.1 Analise dos livros selecionados

3.1.120“Arithmetica da Infancia”- Joaquim Maria de Lacerda —
1890

20 Disponivel em: <https://repositorio.ufsc.br/handle/123456789/100349>.

Acesso em13 jan. 2017.
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“Arithmetica da Infancia” é uma das obras de autoria de
Joaquim Maria de Lacerda, que nasceu em 1838 na cidade do Rio de
Janeiro. Lacerda foi advogado, literato, professor e escritor com grande
atuacdo no final do século XIX e possuia varias obras destinadas ao
ensino primario, principalmente com énfase nas areas de geografia e
histdria. O autor residiu durante dezesseis anos em Paris e faleceu neste
pais no dia 31 de dezembro de 1887.

O trabalho de Valente (2006) apresenta um inventario realizado
na “Bibliotheque National de France”, em Paris, que “revela a existéncia
de publicagdes que cobrem toda a segunda metade do século XIX,
centralizada em poucos autores” (p. 79). Dentre esses autores esta
Joaquim Maria de Lacerda com a obra “Arithmetica da Infancia” (ver
quadro 2).

Quadro 2. Inventario realizado por Valente (2006)
Autor Titulo

Elementos de Arithmetica. Curso de Esludos

Camillo Trinocq
Elementares
Rudimentos Arithmelicos ou taboadas de sommar,
Antonio Maria Barker diminuir, multiplicar e dividir com as principaes
regras dos quebrados e decimaes
Pedro Victor Renault Postillas de Arithmelica para meninos

Joaquim Maria de Lacerda | Arithmetica da infancia

Pequeno Curso de Arithmetica para uso das
escolas primarias

Fonte: Valente (2006, p. 79).

Ascanio Ferraz da Motta

Assim, com as diversas publicacdes e as vérias edi¢bes de suas
obras, esses cinco autores podem ser considerados os que referenciaram
0 texto didatico da matematica no ensino primario (VALENTE, 2006).

Segundo Bittencourt (2004), Joaquim Maria de Lacerda era um
autor religioso que publicou varias obras na década de 1880, as quais
eram destinadas ao ensino elementar. A pesquisadora afirma que mesmo
com sua morte, as vendas dos livros do autor ndo diminuiram.
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Figura 1.Capa do livro “Arithmetica da Infancia” de Joaquim Maria de Lacerda

Fonte: Lacerda (1890).

Esta obra foi publicada ap6s a morte de Lacerda e destinava-se
as escolas primérias. Na capa constavam alguns dos contelidos
abordados no livro como systema métrico decimal, razdes e proporgdes,
regra de trés, de companhia, de juros, etc.”!, quadrado e raiz quadrada,
cubo e raiz clbica, e progressdes. Também estava em destaque a

2 Ao longo deste trabalho destaca-se com fonte italica os trechos reescritos de
livros antigos, visto que a maioria deles apresentava uma linguagem que nao é
mais usada nos dias atuais.
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mensagem de que essa obra era enriquecida com 120 problemas
interessantes e sua solugdo, e com muitos exercicios.

Esta mesma obra foi utilizada como fonte na pesquisa de Costa
(2010), o qual menciona que:

O autor desse texto didatico é advogado e mais
uma vez encontramos a erudicdo do tom das
descricbes, isto &, extensas  descrigBes
acompanhadas de alguns exemplos mostrando
para os alunos a forma de fazer as operacdes e as
verificagdes. O livro avaliado possui 72 paginas.
Encontra-se em uma estruturagdo de contetdos
separados em pontos permitindo que isso seja um
instrumento de acompanhamento do ritmo da
matéria pelo professor. A observa¢do do indice
ilustra os conteldos e a estrutura desta obra, sendo
que héa exercicios e problemas de alguns assuntos
abordados. Cada tdpico € subdividido em varios
pontos. E uma vez que todos os conteldos sdo
pontuados, parece que isto facilitaria a regéncia
das aulas (COSTA, 2010, p. 168).

Este livro era direcionado ao ensino primario e apresentava seus
conteldos organizados em topicos e subtdpicos. No inicio estavam
presentes algumas definicGes de termos matematicos, como “nimero”
que segundo 0 autor é uma “expressdo das unidades ou partes de
unidades de que se compde uma quantidade” (LACERDA, 1890, p. 3).
Em seguida, eram apresentadas as tabuadas das unidades e de cada uma
das operacBGes fundamentais, sendo que a “taboada da multiplicar”
possuia a Ultima coluna de cada operagdo com o calculo do noves-fora,
para produtos que excediam o valor nove, como mostra a figura a seguir.
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Figura 2.“Taboada de multiplicar” — Obra de Joaquim Maria de Lacerda — 1890

25. TABOADA DE MULTIPLICAR
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Fonte: Lacerda (1890, p. 9).

Na sequéncia, encontrava-se 0 topico intitulado “As quatro
espécies ou operagoes fundamentaes da arithmetica” e no final da secédo
de cada operagdo fundamental eram apresentadas a prova real e a prova
dos nove. O autor mencionava que “Hd dous modos de verificar que
uma addi¢do esta bem feita que sdo: a prova real e a prova dos nove”
(LACERDA, 1890, p. 11). A segunda foi exposta por meio da descri¢cdo
dos passos, seguido de um exemplo numérico com descri¢do detalhada,
como pode ser visto na figura a seguir.
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Figura 3. Prova dos nove da adi¢do — Obra de Joaquim Maria de Lacerda — 1890

31. Prova dos noves. Sommam-se os algarismos das parcellas
consecutivemente como so formassem vm s6 numero, tirando-se fora
0s noves todas as vezes que a somma der nove Ou UM NUMEro mior
que nove ; pratica-se depois a mesma operagio com 0s algarismos Ca
somma. Se o resultado de ambas as operagdes for o mesmo, péde-so
suppdr que estd certa a addigdo.

EXEMPLO
3212 Tiram-se primeiro os noves das parcellas, d'este
8303 8 modo:3e 2=5;0e1=06;06¢e2=8;8¢
29349 8 8 =10, noves féra 7; 7e3 = 10, noves féra 1;

5116 le3=4;4¢e2=06;6e3 =29, noves fora 0;
45980 4eb=19noves féra0;1el=2;2¢(=8.

Este resto escreve-se ao lado por cima de una
risca. Tiram-se depois os noves da somma, dizendo : 4 e 5=19, noves
féra 0; 8. Escreve-se este resto por baixo da risca; e comoé egual
ao primeiro, segue-se que a conta estd certa.

Fonte: Lacerda (1890, p. 12).

Nota-se que apds ter apresentado 0s passos para realizar a prova
dos nove da adi¢do o0 autor mencionava que caso 0s resultados obtidos
durante a verificacdo fossem iguais “pdde-se suppdr que esta correta a
addi¢do” (LACERDA, 1890, p. 120). Dessa forma, Lacerda deixava
subentendido de que a prova dos nove nem sempre é confiavel, na
medida em que “a prova dos nove acusa o erro quando o resultado de
uma operacdo matematica estd errado, porém ao aplicar a prova dos
nove e ela acusar que ndo ha erros, ainda assim, pode ser que a operacédo
esteja errada” (LACAVA;COSTA, 2016, p. 60). Mas no texto, ndo se
explicava o porqué disso acontecer e ndo apresentava-se exemplos para
comprovar tal afirmacéo.

Diante desta situacdo, destaca-se uma incoeréncia no texto de
Lacerda, uma vez que na continuagdo da descricdo do exemplo o autor
afirma que a “conta estd certa”, 0 que nem sempre é 0 que acontece
como explicado anteriormente.

Observa-se também que havia a ilustracdo da simbologia da
prova dos nove ao lado direito do exemplo numérico. Nela, o nimero 8
na parte de cima indicava o resultado do calculo do noves-fora
resultante da soma do noves-fora das parcelas. E 0 nimero 8 na parte de
baixo referia-se ao célculo do noves-fora do resultado (ou soma).
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Ambos deveriam coincidir para se supor que a operacao inicial estivesse
correta.

O mesmo era feito para a subtracdo, s6 que de forma mais
simplificada, visto que o autor descrevia 0s passos para realizacdo da
prova dos nove, para depois apresentar um exemplo numérico de cada
uma delas, sem descrevé-los.

Figura 4. Prova dos nove da subtracdo e exemplos — Obra de Joaquim Maria de
Lacerda — 1890

J5. Frova dos noves. Tiram-se 0s noves primeiro ao minuendo

€ depois wo subtralicudoeao resto, como se estes dous formassem um
$0 numero ; esta dupla operagdo deve dar resultados eguacs para yue
a subtracedo esteja certa,

EXEMILOS
Prova dos noves. Prova real.
923475 3 923475
131592 3 131502
TY1883 TUIRR3

023475

Fonte: Lacerda (1890, p. 13).

Como pdde ser visto também estava presente a simbologia da
prova dos nove ao lado do exemplo numérico, sendo que o nimero 3 da
parte superior indicava o resultado do noves-fora do minuendo. E o
nimero 3 na parte inferior referia-se ao resultado do célculo do noves-
fora resultante da soma do noves-fora do subtraendo e do resultado (ou
diferenca). Porém desta vez, Lacerda afirmava que se os resultados
obtidos durante a verificagcdo coincidissem, a subtracdo estaria correta,
sem utilizar a expressao “pode-se supor” como feito na adicéo.

Dando continuidade, a prova dos nove da multiplica¢do foi
descrita e exemplificada, de modo a apresentar a simbologia ao lado do
exemplo numérico e também a indicacdo de suposicdo pelo autor (ver
figura a seguir). Ja a prova real, que utilizava da operacéo de divisdo em
sua execucdo, sO veio a ser apresentada junto da prova real da divisao.
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Figura 5. Prova dos nove da multiplicacdo — Obra de Joaquim Maria de Lacerda
— 1890

39. Prova dos noves. Tiram-se os noves a cada um dos facto-
res 3 multiplicam-se depois ambos o0s restos entre si, e tiram-se 08
noves ao sen producto ; seo resultado for um munero egual ao resto
que der o producto total depois de extrahidos os noves, péde-s¢ sup-
por que a muitiplicagio esti certa,

EXFMILO
154283 Tirando os noves ao multiplicando, temos
6124 o resto 5 ; tirando os noves ao multiplicador,
617152 achamos o resto 4. Multiplicando 5 por 4,
308566 temos 20, noves fora 2. E como tambem 2
154283 512 éoresto que resulta de extrahir os noves
925698 4|2 do producto total, conclue-se que a multipli-

941829002 cagio estd certa.

Fonte: Lacerda (1890, p. 15).

Assim, 0 autor mencionava 0s passos para execugdo da prova
dos nove, de modo descritivo, e usava da expressdao “pode-se suppbr”
gue a operagao estivesse certa, caso os resultados obtidos coincidissem.

No exemplo apresentado estava ilustrada a simbologia da prova
dos nove. Nela, o nimero “5” representava 0 resultado do célculo dos
noves-fora aplicado ao multiplicando; o ntmero “4” equivalia ao
resultado do calculo dos noves-fora aplicado ao multiplicador; o nimero
“2” ao lado do quatro representava o resultado do calculo dos noves-fora
do produto (5 x 4); o outro nimero 2 referia-se ao resultado do calculo
dos noves-fora aplicado ao produto (resultado da multiplicacdo que se
desejava conferir), e como ambos coincidiam, dessa vez, o autor
concluiu que a multiplicagdo “estd certa”. Para melhor compreender esta
simbologia, observe a figura seguir.

Figura 6. llustragdo da simbologia da prova dos nove para o exemplo anterior da
multiplicagdo— Obra de Joaquim Maria de Lacerda

Noves-fora do Multiplicando (a) (—l l—) Noves-fora do resultado

5|2
472
Noves-fora do Multiplicador (b) (—I I—) Noves-fora do produto entre eles (a.b)
Fonte: Elaborado pela prdpria autora.
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No caso da divisdo a prova dos nove foi apresentada de forma
detalhada, com a exposicdo dos passos para executa-la, seguido de
exemplo numérico e descritivo. Desta vez o autor concluiu que se 0s
resultados (da prova dos nove e da operacdo feita) coincidissem “a
divisdo esta bem feita” (ver figura 7), sem que houvesse indicacdo de
que a prova dos nove pode ndo ser confiavel, como ja mencionado
anteriormente.

Figura 7. Prova dos nove da divisdo— Obra de Joaquim Maria de Lacerda — 1890

43. Prova dos noves. Tirum-se os noves o divisor, e depois
a0 quociente ; multiplicam-se os resultados um pelo outro, e juntando
1 este producto o resto da divisdo (se houver), extrahem-se de novo
os noves : o resultado final deve ser egual ao que o dividendo der,
depoiz de se lhe extrahirem os noves.

EXEMILY Tirando os noves ao divisor, temos 3 : ti-

78087 | 831 rando 0s noves ao quociente, temos 5 ; mul-
7479 |95 tiplicando 3 por 5, temos 15, noves £6ra 6 ;
4197 ¢ juntando-lhe o resto 42, temos 48, noves
4155 3|3 fora 3. Extrahindo depois os noves ao divi-

= T ST dendo, achamos tambem 3 por resultado ;log(u

a divisiio estd bem feita,
Fonte: Lacerda (1890, p. 16).

Pode-se notar que na prova dos nove da adicdo, multiplicacéo e
divisdo o autor descreveu cada passo da aplicacdo da prova para 0s
exemplos numéricos dados, enfatizando cada resultado que ia sendo
obtido, 0 que ndo ocorreu com a subtragéo.

Também foi apresentada a simbologia desta prova, a qual pode
ser mais bem compreendida por meio da ilustracdo a seguir.

Figura 8. llustragdo da simbologia da prova dos nove para o exemplo anterior da
divisdo— Obra de Joaquim Maria de Lacerda

Noves-fora do Divisor (a) Noves-fora do produto entre eles (a.b)
- somado com o noves-fora do resto
n
3|3

5|3
Noves-fora do Quociente (b) (—l I—) Noves-fora do Dividendo
Fonte: Elaborado pela propria autora.
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Na sequéncia foram apresentados alguns exercicios no formato
de um questionario, e dentre as perguntas destacavam-se as seguintes
(LACERDA, 1890, p. 19): “Como se pratica a prova real?” e “Como a
prova dos nove?”, ambas apareciam para cada uma das operacGes.
Assim encerravam-se as prova dos noves na obra de Lacerda.

3.1.2 “Aritmética Primaria” — Cezar Pinheiro— 1902%

A obra “Arithmetica Primaria” foi publicada em 1902 por Cezar
Pinheiro e aprovada, segundo explicitado na capa do livro, com
orientagdo de ser adotada nos Grupos Escolares pelo Conselho Superior
da Instrucdo Publica do Estado do Para em 1886, em sua primeira
edicdo. Cabe mencionar que o autor era professor normalista e diretor do
Grupo Escolar José Verissimo, o qual estava entre os dez primeiros
Grupos Escolares implementados no estado do Para, do total de vinte e
cinco, e foi inaugurado no dia 7 de setembro de 1901 na capital. Este
grupo “foi construido pelo Governador José Paes de Carvalho, poderia
sem receio figurar entre as melhores construgdes escolares do regime
republicano” (FRANCA, 2013, p. 7-8).

2 Disponivel em: <https://repositorio.ufsc.br/handle/123456789/134440>.
Acesso em 13 jan. 2017.
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Figura 9. Capa do livro “Arithmetica Primaria” de Cezar Pinheiro

)

ARITHMETICA

PRHLO CONSKLLIO SUFKIIOR DA INSTRE l:y'yill TUDLICA

A S RS \ 7
) N
‘E: U. DO BRASIL '

PRIMARIA

Tos

Cezar PINHEIRO

PHOYEASOR NONMALINTA

PUECTOR DO GRUIN ECOLAR « JoAf YERISIMO »

APEROVADA K MANDADA ADOPYANR

MO ESTADO DO FARA

2+ edigiio corveeta © nugmentada

B

PARA
LIVRARIA MODERNA

Sabino SILVA

1902 %;

Fonte: Pinheiro (1902).

As primeiras paginas da obra apresentavam um tdpico

intitulado “Approvagées” que traziam alguns pareceres referentes a
aprovacOes da obra e possiveis ado¢des nas escolas primarias. Entre eles
0 parecer da Secretaria da Instrugdo Publica do Para, assinado pelo
secretario Heraclito Pinheiro:

O Sr Dr Director Geral manda-vos comunicar
que o Conselho Superior da Instrugdo Publica
deixou de tomar conhecimento do vosso
requerimento  pedindo aprovacdo para a
Arithmetica por vos organizada, por ja ter sido
ella aprovada pelo antigo Conselho Director que
a mandou adoptar nas escholas primarias do
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Estado, e portanto nas condiccbes de ser
actualmente admitida nas mesmas escholas
(PINHEIRO, 1902, p. 6).

A obra foi dividida em varios tdpicos, dentre eles 0 nomeado de
“Operagdes Fundamentais” no qual o autor definia que uma operacao
fundamental “é foda combinagdo feita com numeros” (PINHEIRO, p.
11, 1902) e também as destacava como: soma ou adi¢do; subtracdo;
multiplicagdo; divisdo. Pinheiro também mencionava que prova “é uma
nova operagdo pela qual verifica-se 0 rezultado da primeira”
(PINHEIRO, p. 12, 1902).

Dando sequéncia, o autor mencionava que existiam muitas
provas, mas as mais utilizadas chamam-se “real” e “dos noves fora”,
sendo a segunda “de resultados as vezes negativos” (PINHEIRO, p. 12,
1902). Infere-se que o autor usava esta expressdo para apontar
inconfiabilidade no uso da prova dos nove, & medida que a operacdo
pode passar na verificacdo e mesmo assim estar errada (como ja foi
explicado no capitulo anterior da dissertagdo). Talvez dai o termo
“resultados negativos”, ou seja, uma prova que pode apontar uma
verificacdo errdnea (negativa). Assim, no decorrer o0 autor apresentava a
“prova dos noves féra” da adicdo que pode ser observada na figura a
seguir.

Figura 10. Prova dos nove da adi¢do — Obra de Cezar Pinheiro — 1902
Prova dos noves féra

ReGra.—Tiram-se os noves ds parcellas e depois d
somma ; 0s restos devem ser iguaes, se a operagao
estiver certa. Exemplo :

251
4oy
896 6
1554 20

Fonte: Pinheiro (1902,p. 12).

Dessa forma, o que Pinheiro chamava de “regra” eram as
instrucdes para execucdo da prova dos nove para a adigdo. Ao lado do
exemplo nota-se uso da simbologia, e 0 autor afirmava os restos
deveriam ser iguais para que a operacdo estivesse certa, 0 que nao é
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correto afirmar, visto que a prova dos nove pode apresentar “resultados
negativos” como ja afirmava o autor. Além disso, o autor ndo
mencionava que apds tirar 0os noves das parcelas, estes deviam ser
somados e da soma devia-se tirar novamente 0S noves, para depois
comparar com o do resultado.

Da mesma forma, na subtragdo era apresentado um exemplo
numérico seguido da regra da prova dos nove. A simbologia também se
fazia presente e novamente, o que Pinheiro chamava de “regra” eram as
etapas para realizacdo da prova. Nota-se que o autor chamava o
subtraendo de “numero menor” € 0 minuendo de “numero maior”(ver
figura a seguir).

Figura 11. Prova dos noves da subtragdo — Obra de Cezar Pinheiro — 1902
Provados 3 ©0807.. Minuendo.

novesféira 3 342 5. . Subtrahendo.

Provareal. 338a.. Resto, excesso ou difle-
renca.

Prova dos noves

ReGcrA. — Tiram-se 0s noves ao numero maior,
cujo resto se escreve & margem : liram-se igual-
mente ao numero menor ¢ ao resto, e as sobras sdo
iguaes sea operagao esta certa.

Fonte: Pinheiro (1902, p. 13).

Nota-se novamente a indicacdo de que se 0s restos obtidos
fossem iguais a operagdo estaria correta. E, da mesma maneira, o autor
ndo explicou que apos tirar os noves do resultado e do subtraendo, estes
deveriam ser somados e do resultado devia-se tirar novamente 0s noves,
para depois comparar com o do minuendo.

As outras duas operagbes fundamentais foram apresentadas da
mesma forma, por meio de um exemplo numérico, seguido de
orientacOes para execucdo da prova e com ilustracdo da simbologia.
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Figura 12. Exemplo da prova dos nove da multiplicagdo — Obra de Cezar
Pinheiro — 1902

2153. .. Multiplicando.
2|8 36 4. . . Multiplicador.
Prolivitsdos Ao
noves fora - 12918 {. . Productos parciaes.
6459 :
783692 .. Producto total.

Fonte: Pinheiro(1902, p. 15).
Figura 13. Regra da prova dos nove da multiplicacdo — Obra de Cezar Pinheiro
—1902
REGRA. — Tiram-se os noves aos factores, mul-
tiplicam-se os restos entre si e se as sobras rezul-
tantes forem iguaes ds do producto total depois de
se lhe extrahir os noves, suppie-se certa a aope-
rag¢ao. :
Fonte: Pinheiro (1902, p. 16).

Pela figura anterior, observa-se que alguns passos da prova dos
nove ndo foram mencionados pelo autor, pois apds multiplicar os restos
entre si (como ele menciona) devia-se tirar 0s noves novamente, para
depois comparar com o noves-fora do produto. Nota-se, na figura
anterior, que mencionava-se gque caso 0s resultados obtidos durante a
verificagdo fossem iguais “suppOe-se certa a operacao ”.

J& na prova dos nove da divisdo, ndo eram apresentadas as
orientagdes (chamadas de regra pelo autor) de como deveria executé-la,
havia apenas dois exemplos numéricos com indicacdes da simbologia,
como se pode observar na figura a seguir.
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Figura 14. Exemplo de divisdo com indicacOes de prova real e dos nove — Obra
de Cezar Pinheiro— 1902

Fonte: Pinheiro (1902, p. 17)

Vale salientar ainda neste topico do livro o autor apresentava a
potenciagdo e radiciacdo como operacdes fundamentais. Para esses
casos indicava-se apenas a prova real. Assim encerravam-se as provas
do nove ao longo da obra de Pinheiro, sendo que ndo foram
apresentados exercicios da prova dos nove.

3.1.323 “Arithmetica Elementar”— Antonio Monteiro de Souza —
1910

% Disponivel em: <https:/repositorio.ufsc.br/handle/123456789/159291>.
Acesso em 13 jan. 2017.



https://repositorio.ufsc.br/handle/123456789/159291

84

Figura 15. Capa do livro “Arithmetica Elementar” de Antonio Monteiro de
Souza

ARITITVIETICA

PELO PROFESSOR

Antonio Jonteiro de Souza

TAR DO GYMNASIO

N

3 EMATICA
EN-DIIECTOR B LENTE DE MATHEM AT

AMAZ
EOUCAGRO PHTSICA DA 1N

iamin Constaat e Essolas primarias do Estado do Amezonas e

i o Be,
2 i:o{:nl::(:un: I2 aJunu 4o carso noraal do Amazonas @ de Pernambuca

rovada pelos Conselhos Superiores de
Insteucgdo Publica dos
Amazonas, Pard. Pernambuco e Districto Federal

App!

Estados do
—_—

4 BEDIGCAO
GOARECTA E NELHORADA "
S. Luiz dos E. U. da A, do Norte e

seposicio Universal de
sremiada na Exposicio : |
e na Esposigio Nacional do Rio ule Janciro de 1908

¢ 2D Ceee

RIO DE JANEIRO
Typ. do “Jornal do Commercio”, de Rodrigues & C

1910

Fonte: Souza (1910).

Trata-se da 4° edicdo do livro escrito por Antonio Monteiro de
Souza e publicado em 1910. De acordo como o explicitado em sua capa,
esta obra foi premiada na exposicdo Universal de Saint Louis dos
Estados Unidos da América do Norte e na Exposicdo Nacional do Rio
de Janeiro de 1908.0 livro foi aprovado pelos Conselhos Superiores de
Instrucdo Publica dos Estados do Amazonas, Para, Pernambuco e
Distrito Federal. Destinava-se ao uso nas escolas primarias do estado do
Amazonas, ao Instituto Benjamin Constant®*, e ao primeiro ano da

*Maiores informagdes em: http://www.ibc.gov.br/?itemid=89.
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Escola Normal, nos estabelecimentos do Estado do Amazonas (SOUZA,
1910).

O autor Antbnio Monteiro de Souza nasceu em 1872, no
Amazonas, e faleceu em 1936. Deu inicio a sua escolarizagcdo em uma
escola publica (Prof. Francisco Publico Ribeiro Bittencourt) e depois
estudou em uma instituicdo particular (Colégio Marinho).

Concluiu o curso de odontologia e jornalismo.
Atuou como jornalista na Folha do Amazonas e
no Jornal do Comércio. Iniciou sua vida politica
em 1909 como deputado federal pelo estado do
Amazonas e em 1915 exerceu 0 mandato de
deputado estadual e presidente da Assembléia,
atuando até mesmo como governador interino do
Amazonas. [..] Como educador, atuou como
professor da disciplina Matematica nas seguintes
instituicbes:  Liceu  Amazonense, Instituto
Benjamin Constant, Colégio Maria Auxiliadora e
Colégio Dom Bosco. Também foi diretor do
Ginéasio Amazonense Pedro 11, da Escola Normal
e também da Instituicdo Publica (SOUZA, 2013,
p. 68).

Nas partes introdutérias da obra havia alguns pareceres com
indicacdes de aprovacdes da mesma para uso nas escolas primarias e no
Instituto Benjamin Constant. Esses foram escritos por Conselhos
Superiores de Instrucdo Publica do Para, Pernambuco e da Capital
Federal. Segue o trecho do parecer escrito pelo Diretor Geral da
Instrucdo Publica, aprovado em 12 de dezembro de 1900:

Li com attencao todo o livro e a impressao que me
causou foi a melhor possivel. E UM TRABALHO
METHODICO, CLARO E AO ALCANCE DAS
INTELLIGENCIAIS MENOS FAVORECIDAS.
[..] todas as teorias ESTAO BEM EXPOSTAS E
MUITO EXEMPLIFICADAS, MORMENTE A DO
SYSTEMA METRICO A QUE O AUCTOR DEU
DESENVOLVIMENTO E CLAREZA QUE A
TORNA SUPERIOR AO QUE SE ENCONTRA
NO COMMUM DOS COMPENDIOS
PUBLICADOS. Julgo portanto que o livro esta
nas condicOes de ser aprovado (SOUZA, 1910, p.
XII).
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O livro foi dividido em duas partes, sendo que na primeira delas
apresentam-se 0 topico “OPERACOES FUNDAMENTAES”, que
incluiam as orientagfes acerca da adicdo, subtracdo, multiplicacdo e
diviséo.

A adicdo iniciava-se com a definicdo de “adicionar ou
sommar”, seguido da regra para se efetuar esta operacdo e de um
exemplo numérico, até chegar nas “Provas”, que foram definidas pelo
autor como “um meio de verificar si o resultado da operagdo esta
certo”, sendo que “Ha muitas provas, porém as mais usadas sdo as
chamadas — real e dos noves. Destas, a mais infallivel é a prova real”
(SOUZA, 1910, p. 16).

Na prova dos nove da adigdo o autor mencionava uma
orientacdo geral e posteriormente explicava o0s passos da aplicacéo desta
prova em um exemplo precedente do livro.

Figura 16. Prova dos nove da adi¢do — Obra de Antonio Monteiro de Souza —
1910
?rova dos noves da addiciio. — Tiram-se 0s
noves das pareellos e depois da somma ; si os dois
fesios forem iguaes, suppoe-se a conta certo.

Fonte: Souza (1910, p. 16).

Nota-se que somente era indicado para tirar os noves das
parcelas, sem mencionar que desses, depois de somados, deveria se
extrair os nove novamente. Mas, havia ilustracdo da simbologia e
indicacéo de ndo confiabilidade da prova, visto que o autor indicava que
era provavel a operagdo estar certa depois de verificada por meio da
prova.

Figura 17. Exemplo precedente indicado pelo autor — Obra de Antonio Monteiro
de Souza — 1910

ExevpLov
2715 +- 365 + 2047 + 1800 4+ 12709
2715
. 265

7 2047 ) addigoes on parcellas
= 1801 ¢

12700

80536 sommg ou total

Fonte: Souza (1910, p. 15).
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Figura 18. OrientacOes para a prova dos nove do exemplo anterior — Obra de

Antonio Monteiro de Souza — 1910

No exeinplo precede
: onle, tira-s
dols ¢ sete — nove. le, tira-se a

nada, seis o cinco

: Prova dos noves da seguinte forma -
or::;\eca Iu{:‘. nada, uin e cinco seis e tros no:c. noves fora
648 qulize, ooy L r‘lttxes fora dois, dois ¢ dois quairo ¢ «uatro oilo ¢
Ream s 'l'ass'mdo :a f\.ia ; sels ¢ um sele e dois nove, noves fora nada, e
BB s ;eis s;:fed ssomma. diz-se..: dois e cinco sele ¢ Ires dez, nox"ci
T » Sendo o reslo ~sele.~, suppae-se (ue a‘conta esta

033£RVACRO, — O3 noves

S

D30 £¢ sommam,

Fonte: Souza (1910, p. 16).

Diante do que foi exposto, orientava-se a calcular o noves-fora
de todos os algarismos das parcelas de uma sé vez, tirando 0s noves
sempre que possivel até restar um Unico valor, que nesse caso foi 0 7.
Esse coincidia com o noves-fora do resultado 7, sendo assim, era
suposto que a conta estivesse certa, segundo o autor.

Vale salientar que o autor trazia como observacdo que “os
noves ndo se sommam”, ja que, ao tirar o noves-fora do nimero nove
obtém-se zero como resultado.

No caso da subtracéo, o autor explicava como proceder a prova
dos nove, mas nao explicava que se devia somar o noves-fora do
resultado com o noves-fora do subtraendo e, em seguida, tirar os nove
novamente.

Figura 19. Prova dos nove para a subtragdo — Obra de Antonio Monteiro de
Souza — 1910
Prova-dos novesw—=Tiram-se osnoves do-mi-
nuendo, depois os do subtrahendo juniamenie com
og o rosto: si as duas sobras forem iguaes, a conta

sg suppoc certa.
Fonte: Souza (1910, p. 19).

Desta vez, ndo havia descricdo dos passos para execucdo da
prova dos nove para um exemplo numérico especifico, como feito na
adicdo. Apenas aparecia a ilustracdo da simbologia (ver figura a seguir).
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Figura 20. Exemplo da subtragdo — Obra de Antonio Monteiro de Souza — 1910

. Exewpro

Minuendo 5002494

Subtruheudo 32835901 8

Ifesu. TIT8008 g Provados nove
Prova, real 50024096

Fonte: Souza (1910, p. 18).

Na multiplicacdo eram explicados todos o0s passos para
execucdo da prova dos nove que consistia em:

Tiram-se os nove do multiplicando, e em seguida
os do multiplicador, multiplicam-se os dois restos
e do resultado tiram-se 0s noves, si este novo
resto for igual ao que obtiver, tirando-se 0s noves
do producto total, a conta supde-se certa
(SOUZA, 1910, p. 23).

Em seguida, Souza descrevia 0s passos com um dos exemplos
ja apresentados anteriormente no livro. As figuras a seguir mostram os
exemplos e a respectiva descricao.

Figura 21. Exemplos numéricos de multiplicacdo — Antonio Monteiro de Souza
—1910

Exemrios
10 29
9.4 60 380500
=2 10 271 )
T2 310 2726% 0o
SRl TT00
50520 105165000

Fonte: Souza (1910, p. 23).
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Figura 22. Procedimento da prova dos nove para o exemplo anterior — Obra de
Antonio Monteiro de Souza — 1910

.a\'o primeiro dog ultiy
multiplicando ¢ o resto i‘oz'.
Testo foi igualmente 3
9 producto é 9, do
vroducto total, fica
2514 certa,

nos exemplos,
33 feito o meg;
d '+ mdtiplicados
J tirando-ge
tambem ¢

tiraram-se og haves do
ne a0 maltiplic: . .
estes dois rosigs e
9 ﬁc'l 3 : fesioy -;>.'-:,
i U, e tirados ¢g neves do
3 O qQue sunnio-s S
[ue Sippie-se Tue . vopta

Fonte: Souza (1910, p. 24).

Observa-se que a simbologia da prova dos nove estava ilustrada
nos dois exemplos, mas sO eram descritos 0s procedimentos para o
primeiro. Novamente o autor explicava que por meio da prova supunha-

se que a conta estivesse certa.
Na divisdo, a prova dos nove foi apenas descrita de maneira

geral sem listar os procedimentos para algum exemplo especifico, e ndo
havia ilustracdo da simbologia desta prova nos exemplos apresentados.

Figura 23. Prova dos nove da diviséo — Obra de Antonio Monteiro de Souza —
1910

Prova dos noves. — Tiram-se 08 ‘noves do
divisor ¢ do quociente ; mulfiplicam-se 03 .dois
restos ; ao producto junta-se o resto da (.Ix\r;_sao,
si houver, depois de extrahidos bs noves ; tiram-se
tambem os noves do dividendo; este:resultado deve.
al ao outro, si a conia -estiver certa.

ser igu

Fonte: Souza (1910, p. 31).

No caso da divisdo constava que se 0s resultados obtidos
durante a execucdo da prova dos nove fossem iguais, entdo a operagao
estaria certa, sem que houvesse uso do termo “suppde-se”, como foi
feito nas demais provas. Vale destacar que dentre os exercicios
apresentados na obra, ndo havia algum referente a prova real e dos nove.
Assim encerrava-se este assunto no livro de Antonio Moreira Souza.
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3.1.425“Arithmetica Elementar Ilustrada”- Antonio Trajano —
1922

Antonio Trajano nasceu em Portugal no ano 1843, onde cursou
todo o0 ensino primario, e emigrou para o Brasil em 1857. Trabalhou no
comércio em S&o Paulo antes de iniciar sua carreira como educador,
autor e pastor evangélico. Foi o primeiro pastor nacional e exerceu essa
fungdo por 15 anos até seu falecimento em 1921. Desde a época como
aluno do Seminario, Trajano se dedicou ao magistério, revelando sua
vocacgao para o0 ensino da matematica. Suas publicacdes foram na area
religiosa e também na historia dos livros didaticos de matemética
produzidos no Brasil. Entre suas obras pode-se citar: Aritmética
Primaria; Aritmética Elementar llustrada; Aritmética Progressiva; Chave
da Aritmética Progressiva; Algebra Elementar e Chave da Algebra, de
acordo o catalogo da Livraria Francisco Alves (PAIS; MARANHAO,
2014).

Valente (1999, p. 164) destaca que "Antonio Trajano, teve suas
obras de Aritmética como verdadeiros bestsellers. Sua Aritmética
elementar llustrada, destinada ao ensino primario, com 12 edicdo em
1879, teve sua 1362 edicdo (!) posta a circular em 1958".

% Disponivel em: <https://repositorio.ufsc.br/handle/123456789/105107>.
Acesso em 13 jan. 2017.
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Figura 24. Capa do livro “Arithmetica Elementar” de Antonio Trajano

.“‘
l
1
!
|
‘g%
1
A f
|

Fonte: Trajano (1922).

Esta obra foi aprovada unanimente pelo Conselho Superior de
Instrucdo da Capital Federal para uso dos alunos de escolas primarias.
Trata-se da 922 edicdo publicada em 1922 e premiada na Exposicdo
Pedagdgica do Rio de Janeiro e adotada pela Instrucdo Publica em
varios estados brasileiros (TRAJANO, 1922).

Na obra a prova dos nove foi apenas mencionada no capitulo
que trata das operagdes fundamentais, especificamente no caso da
adicdo, como mostra a figura a seguir.



92

Figura 25. Prova — Obra de Antonio Trajano — 1922

85. Prova. Ha varios modos %2 tirar a prova & uma operagic
de sommar ensinados nas escolas, mas alguns delles ndo teem impor
tancia alguma, como a prova dos noves-fora que dé muites vezes & ope-
raglo como certa, estando errada. A prova preferivel, pels sua exacti-
dfo o por ser a0 mesmo tempo analytica, € a seguinte que tem o nome
de prova real:

Fonte: Trajano (1922, p. 17).

Dessa forma, o autor considerava a prova dos nove como uma
prova sem importancia por indicar que uma operagdo esta certa, mesmo
se ela estivesse errada. Portanto, 0 autor ndo utilizava desta prova em
sua obra, apenas apresentava a prova real das quatro operacOes
fundamentais.

3.1.5 “Primeira Aritmética para Meninos” — José Theodoro de
Souza Lobo — 1926

Figura 26. Imagem de José Theodoro de Souza Lobo

Vool

AR et P,
el S Ras b =t

Fonte: Lobo (1933, p. 3).

José Theodoro de Souza Lobo nasceu em Porto Alegre no dia 7
de janeiro de 1846 e faleceu, aos 67 anos, em 1913. Realizou seus
primeiros estudos em Minas Gerais, no Colégio Caraca, lecionando

% Disponivel em: <https://repositorio.ufsc.br/handle/123456789/104080>.
Acesso em 13 jan. 2017.
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enquanto ainda seminarista. Seguiu para o Rio de Janeiro para estudar
na Escola Central, ex Escola Militar da Corte, onde se formou
engenheiro gedgrafo. Ao retornar a Porto Alegre, lecionou Matematica
elementar e superior, portugués, francés e latim no Colégio Gomes, foi
professor e diretor do seu préprio colégio (Colégio Souza Lobo),
professor de Matematica na Escola Normal, diretor geral da Instrucdo
Puablica na Provincia, diretor da Escola Normal, Inspetor de Ensino,
além de também ter escrito livros didaticos, entre os quais “Geographia
Elementar”, ‘Primeira Arithmetica para meninos” ¢ “Segunda
arithmetica para meninos”, “Segunda Arithmetica”. (HILZENDEGER,
2009),

Figura 27. Capa do Livro “Primeira Aritmética para Meninos” de José
Theodoro de Souza Lobo

Fonte: Lobo (1926).
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Como consta na capa, a 362 edi¢do da obra Primeira Arithmetica
para meninos foi aprovada pelo Conselho de Instrugcdo e por uma
comissdo da Escola Militar do Rio Grande do Sul, além disso o livro
destinava-se as escolas primarias publicas e quase todos os colégios
particulares do Estado.

A obra foi divida em oito capitulos e antecedendo a todos eles
eram apresentadas as tabuadas das quatro operacdes fundamentais.
Sendo que na “Taboada de Multiplicar” havia uma coluna com o
calculo do noves-fora para algarismos que excedessem o valor nove (ver
figura a seguir).
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Figura 28. Tabuada de Multiplicar — Obra de José Theodoro de Souza Lobo —

1926
PR T AT iR ' 10A

[ 1ABOADA DE MUUTIPLICAT

el Ul e e M e
s 0= N 4 -
; E = 3 4 B a5 4 o i

'§.§§' _25;"5‘3 HEE Q} &
1xX2= 2| |1x3= 3| |[1X4= ¢
2X2 = 4| | 2X3 = 6| | 2X4= 8
3X2 = 6| [8%8 = 9[0]3X4=12
42 = 8| | 4x3 =12(8| 4X4 =16
5X2 =10}1| 5X38 = 15(6| 5 X 4 = 20
6X2=12[3| 6X3 = 18[0| 6 X4 = 24|
TX2 = 14|65 7TX3 = 21|3| 27X 4 = 28}
8X2 =16|7| 8X3 = 24|6| 8 X4 = 32
9% 2 = 18{0] 9x3 = 27(0| 9% 4
10X 2 = 20{2{10X 3 = 30|3[10. X4 = 40
1X5 = 6] |1x6= 6| [1x7= 7
2X5 = 10411 2X 6 = 123! 2 X7 = 14}
3X5 = 156(6/ 3X6 = 18/0| 37 = 21|:
4X5 =2012[ 4X6 = 24{6| 4% T = 283
5X5 = 25(7| 65X6 = 30|3| 5%X7 = 35|
6X5 =23013| 6X6 =26{0] 6%7 =42/

§ TX5 =235|8/ TX6 = 426|7X7 — 49
8X5 =404 8X06 = 48|3| 87 = 5ol
9X5 =45/101 9 X6 = 54/0| 9% 7 — €3
10X5 = 501510 X6 = 60!6{10 X7 — 70
Iy = IX9¥= 9 el
2X8 =16(7|-2%9 = 18 3 1><1Q7‘_v_:m.§
3X8 =246/ 3%x9 = 27]0 )— 30
4X8 =325 4x9 =350l X
5X8 =404 59 = 450 = 50
2X8=48 31 6X9 = 540/ ¢ 60
s‘xg = 5{ lﬁ?;%: 6310, 7%10=" 70
958 = oalal:8%8 = 1240/ 8510= %0

%8 =12 _1;,,...)«9 = 810} 9%10= ¢

10X8 = 8018110 %9 = 90 0f10%10= 100
0 Memal 04) quer dizers mulliplicads pors ]

Fonte: Lobo (1926, p. 10).

N&o havia mencéo da prova dos nove e nem esclarecimentos do
noves-fora presente na tabuada ao longo do livro.
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3.1.627“Segunda Aritmética” — José Theodoro de Souza Lobo —
1933

Este é o exemplar n° 466 da 30% edicdo da obra “Segunda
Aritmética” escrita por José Theodoro de Souza Lobo e publicada em
1933. Todos os exemplares foram numerados e assinados pela filha do
autor (Marietta Lobo). A obra foi adotada nas escolas publicas do Rio
Grande do Sul e em quase todos os colégios particulares do mesmo
estado, segundo informagdes nas partes inicias do livro.

Constava também no inicio do livro alguns pareceres escritos,
dentre eles o do engenheiro bacharel Dr. Antonio Carlos Ennes
Bandeirade. Segundo ele, o livro “satisfaz de uma maneira completa a
todas essas exigéncias do ensino. N&o conheco nenhum outro
compendio elementar, destinado ao curso primario, que melhor preencha
o fim que teve em vista” (LOBO, 1933, p. 5). E acrescentava:

E de se esperar que o conselho diretor da
instrucdo publica da provincia do Rio Grande do
Sul, para quem vai V. S. appellar, mande adoptar,
para uso das escolas, o se compendio, de
preferencia a qualquer outro que por I& exista.
Prestara com isso um valioso servico a mocidade
Rio-Grandense, auxiliando ao mesmo tempo a um
moco inteligente, que procura no estado e no
trabalho os recursos da vida (LOBO, 1933, p. 7).

2 Disponivel em: <https://repositorio.ufsc.br/handle/123456789/132935>.
Acesso em 13 jan. 2017.
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Figura 29. Capa do livro “Segunda Aritmética” de José Theodoro de Souza
Lobo

O DA LIVRARIA DO'GLOB

~Z Ll = Sa =

Fonte: Lobo (1933).

A obra foi divida em onze capitulos e o primeiro deles
intitulava-se “Numeros Inteiros” € dispunha dos tépicos “Provas da
adicdo e subtragdo” e “Prova real da multiplica¢do e da divisdo” que
apresentavam as provas reais das quatro operagdes. O autor definia que
prova “é uma segunda operagdo que serve para verificar si uma
primeira esta exacta” (LOBO, 1933, p. 30).

Segundo o0 autor as provas reais eram assim denominadas
“porque realmente uma operacao de composi¢do s6 pode ser verificada
por outra de decomposicdo, ou seja, a adi¢cdo s6 pode ser provada
através da subtracao e vice-versa” (LOBO, 1933, p. 31).

Ja a prova dos nove s6 foi abordada no quarto capitulo do livro,
intitulado: “Nocgdes sobre os restos e sobre a divisibilidade dos
numeros . Este capitulo tratava das regras de divisibilidade de nimeros
inteiros e da prova dos nove para as quatro operagdes. De inicio o autor
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trazia algumas definicbes a respeito de divisores, multiplos e
submultiplos de um nimero inteiro.

Dando continuidade, Lobo apresentava em topicos as regras de
divisibilidade de alguns nimeros naturais: divisores de 10 e poténcia de
10; divisores de 2 e 5; divisores de 4 e 25; 8 e 125; em geral, uma
poténcia qualquer de 2 ou de 5; divisores de 9 e 3; divisor de 11. Em
cada topico, o autor apontava o resto da divisdo de um ndmero inteiro
pelo ndmero em questdo e como “consequéncia” (chamado assim pelo
autor), as condicbes para um numero inteiro fosse divisivel por
determinado ndmero.

Ao tratar dos divisores do nimero nove, Lobo relatava que o
resto da divisdo de um numero inteiro por nove € igual ao resto da
divisdo, da soma dos seus algarismos, por nove. E acrescentava que
“para que um numero inteiro seja divisivel por 9, € necessario e basta
gue a somma dos valores absolutos dos seus algarismos seja nove ou
um multiplo de 9” (LOBO, 1933, p. 133).

Por fim, o Gltimo t6pico deste capitulo nomeava-se “Prova dos
nove das quatro operagdes fundamentais” € apresentava a prova da
adigdo, subtracdo, multiplicacdo e divisdo, bem como as instrucfes de
como aplicar cada delas (ver figura a seguir).
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Figura 30. Prova dos nove das quatro operagdes — Obra de José Theodoro de
Souza Lobo — 1933

0 toed _
Prova dos nove das gquatro operacies fundamen

ellas

280. Prova da addigio, — Tiram-se 08 9 4s pzu'cae-s.

’ 3 )
e depois 4 somma; si 08 resultados forem 1guaes, supp
estar certa a conta.

: g sub-
931. Prova da subtracgiio, — Tiram-se os;)qil::0 i
trahendo e juntamente ao resto; Si, :cu'smdo-se 05 {:c O el
nuendo, os resultados forem iguaes, ¢ de suppor q
certa a conta.

' - . L Ga 9 Na0
232. Prova da’ multiplicacio. — T).rnm:eliz;ndo.sc
multiplicando e depois a0 multiphcador;_l‘nu:] (l)Pso oty
entre si os resultados e a e€sse productq tlidthe 55 de ex
resultado deve ser igual 2o producto total, depois
trahidos os 9.

e ; a0
283, Prova da divisde. If,‘xt.raemse osnt!:'e % 0
visor ¢ depois ao quociente; multiplicando-se € (st

: ivisio
resultados, tiram-se os 9, e junta-se O restos;h; S;g‘for pos
o houver); extraindo-se.os 9 dessa §omma, e D ¥
sivel. Si o numero resultante for igual aorgsumir-se que
videndo depois de extraidos o8 9, ¢ de p

esteja certa a conta.

Fonte: Lobo (1933, p. 134).

Como pode ser visto, 0 autor apresentava apenas descri¢coes

gerais para se verificar cada operagdo por meio da prova dos nove, 0s
exemplos sé eram apresentados posteriormente. Além disso, na prova
dos nove da adicdo o autor ndo mencionava que apds calcular o noves-
fora das parcelas, esses valores deveriam ser somados para que
novamente se tirassem 0s noves.

Mas, antes Lobo trazia uma observacgdo enfatizando que

A prova dos 9 é a mais commumente empregada.
Entretanto, pode-se tambem tirar a prova dos 2,
dos 3, dos 4, etc.; para isso basta conhecer-se 0
resto da divisdo dos numeros dados por esses
divisores, seguindo-se 0 processo da prova dos
9.” (Lobo, 1933, p. 134).
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Nao havia ensinamentos acerca das demais provas citadas pelo
autor, apenas ilustravam-se alguns exemplos para cada operagdo. No
caso da adicdo, era apresentada a prova dos nove e dos dois; na
subtracdo, a prova dos trés e dos quatro; na multiplicacdo, a prova dos
cinco e dos oito; e na divisdo, a prova dos dez e dos onze (ver figura a

sequir).

Figura 31. Exemplos da prova dos nove e de outros nimeros aplicados as quatro

o

peracOes fundamentais — Obra de José Theodoro de Souza Lobo
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Fonte: Lobo (1933, p. 135).

Diante do que foi visto, pode-se notar que ao lado de cada
nUmero estava sinalizado da sua divisdo por nove, dois, trés, quatro, etc.,
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conforme a prova que se aplicava. E assim encerrava-se a prova dos
nove na obra de José Theodoro de Souza Lobo.

3.1.7 “Programa de Matematica” — Departamento de Educacao
do Distrito Federal — 1934%

Figura 32. Capa do livro “Progrdma de Matematica” do Departamento de
Educacdo do Distrito Federal

EPART/ NTO DE EDUCACAO DO DISTRI

Yerie " PROGRAMAS ¢ GUIAS e ENSINO /€ &

<

Fonte: Deartamento de Educagéo do Distrito Federal (1934).

% Disponivel em: <https:/repositorio.ufsc.br/handle/123456789/160595>.
Acesso em 13jan. 2017.
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Trata-se da edigdo preliminar da obra “Programa de
Matematica” que foi publicada em 1934 pelo Departamento de
Educacdo do Distrito Federal, que na época tinha como Diretor Geral o
Sr. Anisio Spindola Teixeira®®. Segundo o trabalho de Leme da Silva
(2013, p. 6-7) a obra "esta presente também nas referéncias do Instituto
de S8o Paulo. Trata-se de livro que apresenta meticulosamente a
distribuicdo da matéria de Matematica ao longo dos anos" (LEME DA
SILVA, 2013, p. 6-7).

O livro foi dividido em seis partes e apresentava a distribuicao
dos contetidos do 1° ao 5° ano do curso primario. Para além da lista de
matérias direcionadas a cada ano do ensino primario, objetivos e
praticas de ensino, o livro também contava com projetos, jogos e
exercicios para os diversos conteldos.

Somente o programa do 3° ano apresentava a prova dos nove
junto das praticas de ensino. O autor mencionava as provas reais € a
prova dos noves apds as orientacdes acerca da adicdo e subtracdo, e
também apds o estudo da multiplicacdo e divisdo, como pode ser visto
na figura a seguir.

# Anisio Spinola Teixeira (1900-1971) foi um importante fil6sofo da educacéo,
sociélogo e grande tedrico que se destaca na histéria da educacéo brasileira.
Dentre seus diversos cargos renomeados, Anisio Teixeira foi diretor geral da
instrucdo publica do estado da Bahia e também do Distrito Federal; Diretor do
Instituto Nacional de Estudos Pedagégicos (INEP); Membro do Conselho
Federal de Educagéo. Foi o Unico latino-americano a fazer parte da equipe dos
chamados “doze cérebros mundiais”, que visava a elaborac¢do e publicacdo de
uma Enciclopédia Mundial. Suas publicagdes atingiram quase trezentos
diferentes titulos, dentre livros, revistas, artigos em revistas e jornais, discursos,
apresentacdes em livros e conferéncias (SALLES, 2001).
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Figura 33. Prética de ensino do 3° ano — Obra do Departamento de Educagdo do
Distrito Federal — 1934

¢) Pratica do ensino.

I— Assunios ¢ divisdo da matéria.

.. Numeragiio — estudo completo : contagem, leitura e es-
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tim a graus). Linha reta, posigdes, nivel ¢ prumo. Posigdes rela-

d}ms: perpendiculares, paralelas e obliquas, convergentes e
{vergentes.

de Adigfo ¢ subtragiio de ntimeros quaisquer- Casos especiais
novse:btmgﬁ" (zeros no minuendo). Provas reais. Provas dos

Multiplieaca i i C especiais :

A ¢io de nimeros quaisquer. Casos espe ,

a; #8105 intercalados no multiplicando e no multiplicador ;

i Miplicagao por 10, 100, 1.000, cte. ; ¢) multiplicagio de
€0s terminados em zero.

Divisio de ni z ialsic o) divis

84 e nlimeros quaisquer. Casos especiais :

mgsptOr 10, 100, 1.000, etc.; b) divisio em que ambos 0S ter-

Toy. °rminam em zero. Provas reais (multiplicagiio e divisiio).
38 dos noves.

Fonte: Departamento de Educacdo do Distrito Federal (1934, p. 111).

Dando sequéncia eram apresentadas as demais matérias de
ensino, mas s6 havia mencdo as provas reais € ndo a prova dos nove.
Sendo que nos demais programas, do 1°, 2° 4° e 5° anos a prova dos
nove ndo era mencionada.

3.1.8 “Elementos de Arithmetica” — FTD — 1937%°

% Disponivel em: <https:/repositorio.ufsc.br/handle/123456789/104076>.
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Figura 34. Capa do livro “Elementos de Arithmetica” de FTD

LS
Fonte: FTD (1937).

i

Este livro foi publicado em 1937 pela editora FTD*, a qual foi
fundada pela Congregagdo Marista e instalou-se no Rio de Janeiro em
1902. Essa veio suprir a demanda de livros didaticos nas escolas
catolicas criadas no Brasil, sendo que os prdprios maristas fundaram
suas escolas. Assim, foi surgindo uma nova colegdo de livros didaticos
comercializados no Brasil (VALENTE, 1999). Além disso,

31A sigla da editora é uma homenagem & Frére Théophane Durand, que em 1883
assumiu a diretoria da Congregacdo Marista [...] Os livros eram escritos pelos
Irm&os Maristas, entretanto, s6 aparecia o logotipo da Congregacdo com a sigla
FTD (ALVES; SILVEIRA, 2009, p.258).
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Essa editora contribuiu de forma significativa para
o desenvolvimento dos livros didaticos brasileiros,
especificamente os de matematica em nosso pais,
apresentando caracteristicas diferenciadas em
relagdo a outras editoras do mesmo periodo, que
justificam um estudo mais detalhado de seus
livros e uma andlise de como essa ela se
enquadrava no mercado editorial do periodo em
questdo (BARONE, 2008, p. 2).

A obra foi destinada ao curso primario e dividida em oito
capitulos sendo que a prova dos nove era mencionada no segundo
capitulo (que tratava das operagOes aritméticas), e posteriormente
detalhada no quinto capitulo que abordava a divisibilidade.

No segundo capitulo, ao tratar da adicdo, mencionava-se que“
depois de fazer é util verifical-a por uma segunda operagdo chamada
prova” (FTD, 1937, p. 15). Assim, era descrito 0s passos para executar a
prova real da adigdo, que consistia em somar “cada columna de baixo
para cima. Achando-se o0 mesmo resultado, ja muita probabilidade que
seja exacto. Esta é a prova real ” (FTD, 1937, p. 15-16).

Em seguida, indicava-se para ver a prova dos nove na pagina
175 do livro (capitulo da divisibilidade). O mesmo foi feito nas demais
operacdes, que apds apresentarem os passos da prova real indicava-se a
leitura de paginas do quinto capitulo do livro que abordaria a prova dos
nove (ver exemplo na figura a seguir).

Figura 35. Exemplo do indicativo da prova dos nove na multiplicagdo — FTD —
1937

77. Prova. Para fazer a prova da multiplicacao,
comeca-sc_de nown n. aperacde, invertonde @ ordem dos
fagtores; isto é, multiplica-se o multiplicador pelo multi-
plicando. Si a operacio estiver certa, vem o mesmo pro-
ducto; porque, o producto de dois factores nao muda, em
gralquer ordem que se faga a multiplicacad. :

Esta é a prova real.
Vér a prova dos 9, n.2 229, pégina 176.

Fonte: FTD(1937, p. 34).

Como ja foi exposto, a prova dos nove foi introduzida no
capitulo da obra que abordava a divisibilidade e apresentava as
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definicbes de divisores e multiplos, além dos critérios de divisibilidade
dos nimeros 10, 2, 5, 9 e 3 (nesta ordem). Assim, era definido que “um
numero é divisivel por 9 quando a somma dos seus algarismos €
divisivel por 9” (FTD, 1937, p. 173).

O topico seguinte intitulava-se “PROVAS DOS NOVES” e |4
era destacado que “dado um numero, tirar-lhe 0s noves (ou 0s noves
fora), é dizer o resto da divisdo deste nimero por 9" (FTD, 1937, p.
175). E na sequéncia, dava-se um exemplo da seguinte maneira (ver
préxima figura).

Figura 36. Exemplo de como tirar 0s noves de um nimero — FTD — 1937

Por exemplo, tirar os 9 de 427 é ver o resto de 427
dividido por 9; este resto ¢ igual ao de: 44-24-7—=13;
dividido por 9; o qual é também igual ao de: 1+3—4
dividido por 9, ou a 4.

Os noves tlrados de 427 dao 4.

O nove tirado de 9 é 0.

Fonte: FTD (1937, p. 176).

No decorrer da obra acrescentava-se que “Na pratica, para tirar
0s noves de um ndmero somam-se os algarismos deste nimero e tiram-
se os noves do total cada vez que é igual ou superior a 9”. Dessa forma,
notava-se que o calculo do noves-fora era feito durante as somas
consecutivas dos algarismos, quando esta excedia o valor nove, e ndao
apenas no final.

Na sequéncia, aparecia a “prova da addigdo pelos noves fora”,
na qual se apresentava 0s passos para execuc¢do da prova, seguido de um
exemplo numérico com descricao das etapas (ver figura a seguir).
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Figura 37. Prova dos nove da adi¢do — FTD — 1937
(227. Prova da addic¢@io pelos noves fora. — A prova
da addicao pelos noves é a seguinte: 1.° Tirar os noves
dfzs parcellas como se fossem wm mitmero tnico; — 2.°
tirar os noves do total da addi¢do; — 3.° se a operagdo
estwer certa, os dois resultados sdo iguais. ’
Seja sommar: 425--437--6.541.

425 O total encontrado é 7.403.
437 Eis a prova dos noves.
6.541 5 1.° Das parcellas tirar os noves, como si

fosse um nimero s6 e vem: 4-+2=6, e
Ueets Ry R e e 3=—9F ou 0;
7+6=13, 14-8=4 ¢ 5=9 ou 0; 44-1=5.

Os noves féra das parcellas dio 5.

32.° 5Do total tirar os noves e vem: 7--4—11; 1-4-1=2
e o=0. >
3.2 Como os 2 resultados sio 5, ¢ provivel que a addi-
¢do estd certa.)

Fonte: FTD (1937, p. 176).

Nota-se que foi ilustrada a simbologia da prova dos nove ao
lado do exemplo numérico e indicava-se que feito a prova, se 0s
resultados obtidos fossem iguais, “é provavel que a addic¢do esta certa”,
de modo que ndo era possivel afirmar com exatiddo, visto que essa
verificacdo pode ndo ser confidvel, como ja mencionado anteriormente.

A prova dos nove para a subtragdo se assemelhava com a da
adicdo, na medida em que se descreviam 0s passos de execucdo e
apresentava-se um exemplo numérico com indicacdo das etapas, além da
presenca da simbologia (ver figura a seguir).
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Figura 38. Prova da subtracdo pelos noves — FTD — 1937

228. Prova da subtracio pelos noves. — A prova
da subtracao pelos noves fora ¢ a seguinte: 1.° Tirar os
noves d? subtraendo ¢ do resto, como se formassem um
unico numero; — 2.° tirar os noves do minuendo ;— 3.0
se os resultados forem iguais, é muito provivel que a sub-
tragdo esta certa.

Seja a subtragdo: Minu. 24321

24.321—12.559=11.762. Subtra. 12559 3

Eis a prova dos noves. =

1.2 Tirar os moves do subtraendoBesto 11762 3
12.559 e do resto 11.762, juntos; e vem: 14+2=3 e 5=8
e 5=13; 1+4-3=4; 9 vale 0; depois, temos: 4+1=5 ¢ 1=6
e 7=13; 14+3=4 e 6=10; 14-0=1 e 2=3.

2.2 Tirar os moves do minuendo e vem: 2-+4—6 e 3=9
ou nada; 2--1=3.

3. Como os dois resultados s@o iguais, é quasi féra de
diavida que a subtracio esti certa. s :

Fonte: FTD (1937, p. 177).

Diante disso, verifica-se que novamente indicava-se que essa
verificacdo ndo darial00% de exatiddo, quando se dizia que “é quase
fora de duvida que a subtragdo estad certa’.

A prova dos nove da multiplicacdo e da divisdo ndo era
diferente em sua forma de apresentagdo, mas observava-se que na
primeira a simbologia era diferenciada das demais j& apresentadas.
Indicava-se que por meio da prova, se os resultados coincidissem era
provavel, e ndo garantido, que a operacdo estivesse correta. (ver figura
a seguir).
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Figura 39. Prova da multiplicacdo pelos noves — FTD — 1937
[79229. Prova da multiplicagdo pelos noves. — A prova
da multiplicacdo pelos noves é a seguinte: 1.° Tirar os
noves do multiplicando; — 2.° tirar os noves do multipli-
cador; — 3.° multiplicar os 2 restos e tirar os noves do
resultado; — 4.° tirar os noves do producto dos nimeros;
si 0s 2 wltimos resultados forem iguais, a operagao estd

certa.
113 5 Seja a multiplicacdo: 113X358—=40.454.
358 7 1.° os noves fora de 113 déo 5;
= 2.2 os noves fora de 358 dao 7;
90+ 8 3.° o producto de 5 por 7 é 33, e os noves
565 fora de 35 dado 8;
339 4.° os noves fora da resposta, 40.454, dao

—  8; como este resultado é igual ao prece-
10454 8 dente, é muito provéivel que a operagdo
estd certa.

Fonte: FTD (1937, p. 177).

Para melhor compreender a simbologia do exemplo anterior,
observe a ilustracdo a seguir.

Figura 40. llustracdo da simbologia da prova dos nove para o exemplo da
multiplicagéo — Obra da FTD — 1937

113 {5 > Noves-fora no multiplicando (a)

358| 7 |> Noves-fora do multiplicador (b)

904 | 8 | &> Noves-fora de (a.b)
565

339
10454 \i) &> Noves-fora do produto

Fonte: Elaborado pela propria autora.

Na prova dos nove da divisdo ndo era apresentada simbologia,
apenas constavam 0s passos para execugdo da prova e o exemplo
numérico descrito detalhadamente. Além disso, mencionava-se a
incerteza dessa verificagdo, visto que era “provavel” que a conta
estivesse certa (ver figuras na sequéncia).
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Figura 41. Prova da divisdo pelos noves — FTD — 1937
230. Prova da divisdo pelos noves. — A prova da
divisao pelos noves é a seguinte: J1.° Tiram-se o0s noves d?
divisor e depois do quociente incompleto; — 2.2 multipli-
cam-se os 2 restos assim obtidos e tiram-se 0s moves do
resultado; — 3.° este resto assim obtido é sommado aos
algarismos do resto da divisao e tiram-se os noves do divi-

Fonte: FTD (1937, p. 177).

Figura 42. Prova da diviséo pelos noves (continuagdo) — FTD — 1937
dendo e deve-se enconirar um resto igual ao precedente,
se a divisdo estiver certa.

425 | 23 Seja dividir 425 por 23; 0 quociente incom-
195 leto é 18 e o resto é 11. ? :
11 B 1° O noves fora de 23 ddo 5 e os de 18
dio 0; v

92.° Multiplica-se 5 por 0 e vem 0, e os noves fora di'}o{);
3.0 Unido ao resto 11, este resto 0 dé 2 quando se tiram

0S Noves; > :
4° Os noves féra de 425 ddo também 2; como esiie resto
& igual ao precedente, é provavel que a divisdo esta certa.

Fonte: FTD (1937, p. 178).

Ao término de todas as provas era indicado como exercicio
“fazer muitas vezes a prova dos noves na pedra, quando se acaba uma
multiplicagdo” (FTD, 1937, p. 178). E curiosa a indicagdo de esse
exercicio ser voltado apenas para uma das operac@es fundamentais.

E assim encerrava-se o contetido da prova dos nove no livro.

3.1.9 Aritmética Complementar para as Escolas Primarias —
Professores da Escola Gratuita S30 José — 1946

%2 Disponivel em: <https:/repositorio.ufsc.br/handle/123456789/134891>.

Acesso em 16 dez. 2017.
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Figura 43. Capa do livro “Aritmética Complementar para as Escolas Primarias”
dos Professores da Escola Gratuita S&0 José

ARITMETICA  COMPLEMENTAR

PARA AS
ESCOLAS PRIMARIAS
de conformidade com a matéria exigida para o
exame de admissido ao curso secundéario
PELOS PROFESSORES

pA "ESCOLA GRATUITA SAO JOSE"

VI PARTE -

Fonte: Professores da Escola Gratuita Sdo José (1946).

Esta obra foi escrita pelos professores da Escola Gratuita Séo
José e era direcionada para o ensino primario, de modo a contemplar
todos os contelidos exigidos para o exame de admissdo do curso
secundario.

Essa escola foi fundada pelos Franciscanos em 1897 na cidade
de Petrdpolis, no Rio de Janeiro. Apenas quatro anos ap0s sua criagdo,
essa escola dispunha de uma tipografia (atual Editora Vozes) para
impressBes de materiais destinados as atividades escolares, elaborados e
impressos para 0s quatro anos do entdo ensino primario, de acordo com
as demandas internas da escola. Além disso, os livros ali produzidos
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eram amplamente adotados em diferentes escolas do Brasil, com o
intuito de disseminar padres de comportamento e valores franciscanos
junto as geragoes escolares do periodo (GILZ; GUIMARAES, 2015).

Figura 44. Escola Gratuita Sdo José

ESEaLA 4ER AT

AN

.

o g5 :
Fonte: http://www.itf.org.br/instituto-teologico-franciscano-120-anos.html.
Acesso em 20 dez. 2017.

O livro foi dividido em trés grandes partes, sendo que na
primeira delas, apés a introducédo dos conceitos de quantidade, unidade e
ndmero, era apresentado 0 tOpico “As quatro operagdes sobre inteiro,
provas, real e dos 9”, 0 qual dividia-se em quatro subt6picos
direcionados a cada umas das opera¢des fundamentais.

No final da adigdo os autores explicavam que havia formas de
verificar se uma operagao estava correta, como a prova real e “rambém
outra prova, chama ‘prova dos nove’, que nem sempre é exata”
(PROFESSORES DA ESCOLA GRATUITA SAO JOSE, 1946).


http://www.itf.org.br/instituto-teologico-franciscano-120-anos.html
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Figura 45. Prova dos nove da adigéo — Obra dos professores da Escola
Gratuita S&o José— 1946

Somam-se as parcelas, uma a uma, tendo o cuidad,,
de suprimir 9 cada vez que a soma for 9 ou majs
e coloca-se o resultado sobre um tracinho horizonta)
44-3=7+42=9; 8::6=14—=9=5-+1=06+-2=8-17 = {5
— 0=6+8=14 —0=5+-3=8+8=16 —9=T7 - 5=12
9=3. _
procedc-sc do mesmo modo com o total, colocan- a
do o resultado em baixo do traco.
T+4=11—9=2+1=3. Se os resultados forem
iouais, supde-se que a conta esteja certa,

Fonte: Professores da Escola Gratuita Sdo José (1946, p. 8).

Como pode ser visto na figura anterior, a prova dos nove da
adicdo era explicada por meio de um exemplo numérico, e destacavam-
se 0s passos ao longo da verificacdo. Assim, 0s autores mencionavam
que se devia “suprimir 9” cada vez que possivel, ou seja, quando a
soma dos algarismos excedesse nove. Além disso, ha indicacdo da
simbologia da prova e mostra-se como procedé-la. Por fim, enfatiza-se
que caso os resultados fossem iguais “supde-se que a conta esteja
certa’”.

Na prova dos nove da subtracdo ndo era diferente. Os autores
explicavam o0s passos por meio de um exemplo numérico e também
mencionavam como se proceder a simbologia. Havia indica¢do para
“tirar os nove” ao longo do processo da soma dos algarismos, como se
pode notar nas figuras seguintes.

Figura 46. Prova dos nove da subtracdo — Obra dos professores da Escola
Gratuita S80 José— 1946

Na prova dos nove tiram-se os 9 do minuendo, colo-
cando-se o resultado sobre um tra¢o horizontal; a se-

Fonte: Professores da Escola Gratuita Sdo José (1946, p. 9).
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Figura 47. Continuag&o da prova dos nove da subtracdo — Obra dos professores
da Escola Gratuita Sdo José — 1946

1-se os nove do subtraendq juntamente copy
do-se o resultado em baixo do trago. Se 4
forem iguais, supde-se que a conta csiej,

guir tiran
resto, colocan
2 resultados

certa.
0p 8+6=14—9=5 '
_342) TEa=l — =200 2. = 4.+ 1 5

=54 =5 +5 = 10— 9 1 + 4 ) )
C el 8 42=10—9=1+4=5
__gé-,- 3-8 1l —90=2 +7=79; 5
437 4+ 3 7+T7T=14—9 =25 3
Fonte: Professores da Escola Gratuita S&o José (1946, p. 10).

Il

Il

Na multiplicacdo a prova dos nove era explicada da mesma
forma que as demais, mas eram apresentados dois exemplos numéricos.
O primeiro deles explicitava a descricdo dos passos para execucao da
prova e também os procedimentos detalhados para ilustracdo da
simbologia, como pode ser visto na figura a seguir.

Figura 48. Prova dos nove da multiplicagcdo — Obra dos professores da Escola
Gratuita S8o José — 1946

Na prova dos nove tiram-se os 9 do multiplicador, colo-
cando-se¢ o resultado no angulo esquerdo  superior  de
uma cruz 2-4+4=6*+8=14-9=5; faz-5¢ 0 mesmo
com o multiplicador ¢ poc-se o resultado no an-
gulo esquerdo inferior; multiplicando-se estes 2 re-
sultados: 5> 4=20; tiram-s¢ os Y, e o resto se co-
loca no primeiro angulo direito superior: 2-+0=2; ti-
ram-se por fim os O do produto total ¢ o resultado se co-
loca no allimo dngulo: U; 9; 2. Se os 2 algarismos dos
angulos da direita forem iguais, supoe-se que a confa es-
teja certa,

Fonte: Professores da Escola Gratuita S8o José (1946, p. 11).

O
SRS

Assim como nas provas anteriores, 0s autores se preocupavam
em destacar que se 0s resultados obtidos durante a prova coincidissem,
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podia “supor” que a conta estivesse certa, em outras palavras, que nem
sempre a prova dos nove era confiavel e trazia exatidao.

Por fim, na prova dos nove da divisdo eram apresentados dois
exemplos, sendo que apenas um deles apresentava todos o0s
procedimentos detalhados da prova e da simbologia.

Figura 49. Prova dos nove da divisdo — Obra dos professores da Escola Gratuita
Sao José— 1946

PROVA: Na prova dos 9 tiram-se os 9 do quociente e colo-
ca-se o resultado no angulo esquerdo superior de
uma cruz: 1+6=74+8=15—9=6+7=13—9=4; 42
tiram-se os 9 do divisor e o resultado pée-se no 52
angulo inferior, 5; multiplicam-se os 2 resultados,
tiram-se 9, ao que fica junta-se o resto, se houver, ¢
coloca-se no angulo superior direito: 4X5=20; 2+0
=2; em seguida tiram-se os 9 do dividendo, ¢ se poc o
resultado no altimo &ngulo. Se os 2 algarismos dos an-
gulos A direita forem iguais, supde-se que a conta esteja
certa.
8+4=12—-9=3+3=6+5=11—9=2,

Fonte: Professores da Escola Gratuita Sdo José (1946, p. 14).

Nota-se que os autores eram bem detalhistas no que diz respeito
principalmente as explicagcbes das simbologias e também dos passos
para execucao de cada prova.

No final das operacfes fundamentais havia um tépico intitulado
“repeticdo” que se tratava de questionamentos acerca do que foi
ensinado. LA constavam algumas perguntas relacionadas com a prova
dos nove como:

« Como se somam as seguintes parcelas:
43+286+12+7+8+385? Qual é a regra? Como se
faz a prova real da exatiddo da soma? como se
faz a prova dos 9?;

« Como se faz: 824-387? 900—764 como se faz a
prova real? e a prova dos 9?;

« Como se multiplica um nimero composta por
um ndmero simples? 248x4. Como se faz a prova
real? a prova dos 9?;

« Como se multiplica um ndmero composto?
64%89; 89654x387. Fazem-se as respectivas
provas: real e dos 9;
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« Como se efetua a divisdo: 98435+5? Como se
faz a prova real? a dos 97;

« Como se faz a diviséo, sendo o divisor nimero
composta? 965456+12; 85456+128. Faca a
prova real e a dos 9. (PROFESSORES DA
ESCOLA GRATUITA SAO JOSE, 1946, p. 17-
18).

E assim encerram-se as provas dos nove na obra em questéo.

3.1.10 “Aritmética Pratica” —Theobaldo Miranda Santos — 1952%

Figura 50. Foto de Theobaldo Miranda Santos

Fonte: Silva(2014).

“Nascido em Campos, Rio de Janeiro, em 1904, iniciou seus
estudos no Liceu de Humanidades e na Escola Normal Oficial, onde
realizou o curso primario e secundéario, concluindo-o em 1920”
(ALMEIDA FILHO, 2008, p. 6). Theobaldo Miranda Santos também
realizou um curso de Odontologia e Farméacia e deu inicio ao seu
magistério como professor da Escola Normal de Manhuagu, ambos em

%Disponivel em: <https:/repositorio.ufsc.br/handle/123456789/159305>.
Acesso em 13 jan. 2017.
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Minas Gerais. Lecionou aulas de diversas naturezas: Fisica, Quimica,
Histdria Natural, Histéria da Civilizacdo, Ortodontia e Odontopediatria.
Em meados de 1928 foi nomeado professor da antiga Universidade do
Distrito Federal e exerceu funcgdes de professor do curso de pedagogia.
Em 1941 foi diretor do Departamento de Educagéo Técnico Profissional
e, um ano depois, também do Departamento de Educacdo Primaria da
prefeitura do Rio de Janeiro. Aposentou-se aos 54 anos se dedicando a
producdo de livros para uso de alunos nos diversos periodos do processo
educativo e veio a falecer aos 66 anos de idade (ALMEIDA FILHO,
2008).

Santos produziu uma vasta literatura no campo da Ciéncia da
Educacdo. Suas primeiras publicagBes em jornais e revistas abordavam
questdes educacionais e, como estava ligado a um grupo de militantes
catolicos, suas producdes de materiais pedagdgicos representavam um
esforco em adequar as concepcdes da Escola Nova com um modelo de
pedagogia crista e catdlica (ALMEIDA FILHO, 2008).

As publicacbes de Theobaldo Miranda Santos,

[...] circularam em outros meios estudantis dos
cursos das Escolas Normais, Institutos de
Educacdo e Faculdades de Filosofia, Ciéncias e
Letras. Ele publicou também livros didaticos de
geografia, historia, lingua portuguesa, contos e
poesias para 0 ensino primario, ginasial e colegial.
Dessa forma, o referido autor construiu uma
ampla literatura que abrangeu os trés niveis de
ensino: o primario, o secundario, o ensino normal
e superior e, sobretudo, as Faculdades de
Pedagogia (ZIMMER; BOLDO; COSTA, 2013, p.
3).

Em 1952, em especial, Santos publicou o livro “Aritmética
Pratica”, o qual foi direcionado ao curso primario e nele continha “todo
0 programa do curso primario e do exame de admissdo aos cursos
ginasial, normal, comercial e industrial” (SANTOS, 1952, p. 3). Esta
obra estava na lista dos livros didaticos julgados como de uso autorizado
e que poderiam ser adotados nas escolas primarias durante o ano letivo,
citados na primeira secdo do Diario Oficial da Unido de fevereiro de
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1959*. Tal fato reforca a importancia deste autor no cenario nacional,
no que diz respeito a publica¢@es direcionadas ao ensino primario.

O livro foi organizado em vinte e quatro capitulos, e
direcionava-se ao curso de admissdo de modo a apresentar todo o
programa do ensino priméario. Além disso, no final do livro eram
apresentadas questdes resolvidas, retiradas de exames de admissdo do
Instituto de Educacdo do Rio de janeiro, da Escola Normal Carmela
Dutra, do Colégio Pedro Il (internato e externato), do Colégio Militar do
Rio de Janeiro e de Ginasios do Estado de Séo Paulo.

ARITMETICA
PRATICA

Fonte: Santos (1952).

¥ Disponivel em: <http://www.jusbrasil.com.br/diarios/2650666/pg-30-secao-1-
diario-oficial-da-uniao-dou-de-12-02-1959>. Acesso em: 20 set. 2016.
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O segundo capitulo tratava das “Operagdes Aritméticas” e 10go
de inicio o autor definia prova como “outra operacéo que serve para
verificar a exatiddo da primeira” e destacava que “Ha duas espécies de
provas, geralmente usadas: a prova real e a prova dos noves. Pode-se
também empregar a prova dos 4, dos 11, ezc.” (SANTOS, 1952, p. 21).
No final da secdo de cada uma das opera¢bes fundamentais eram
abordadas as provas, real e dos nove, como ilustrado na figura a seguir.

Figura 52. Prova da adi¢do — Obra de Theobaldo Miranda Santos — 1952

5. Prova da adicdo. — a) Prove 7eal: Somam-se a8
parcelas em outra ordem, por exemplo, de baixo para cima.
O segundo resultado deve ser igual ao primeiro.

b) Prove dos noves: Tiram-se os noves de todas as par-
celas e, separadamente, os noves da soma; se os dois resultados
forem iguais, é provavel que a operacao esteja certa.

Fonte: Santos (1952, p. 26).

Dessa forma, era possivel observar que o autor apenas descrevia
0s passos para realizar a prova real e a prova dos nove, sem apresentar
exemplos numéricos ou simbologias.

Dando continuidade, havia um questionario, alguns exercicios,
testes, e também problemas resolvidos. Destes, apenas um Unico
exercicio propunha o célculo de quatro adicdes e a verificagcdo por meio
de ambas as provas.

O caso da subtracdo era feito da mesma forma, no final desta
secdo apareciam a prova real e dos nove, de forma descritiva e sem
exemplos numéricos (ver figura a seguir).

Figura 53. Prova da subtragdo — Obra de Theobaldo Miranda Santos — 1952

7. Prova da subtiracdo. — a) Prove real: Consiste em
somar o subtraendo com o resto. O resultado deverd ser igual
20 minuendo. b) Prova dos noves: Tiram-se os noves do mi-
nuendo e, em seguida, do subtraendo com o resto. Os dois restos
devem ser jenais.

Fonte: Santos (1952, p. 31).

Na sequéncia, também havia um Unico exercicio que propunha
a realizacdo das duas provas depois de efetuadas algumas subtracdes. O
caso da multiplicacdo ndo foi diferente:
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Figura 54. Prova da multiplicacdo — Obra de Theobaldo Miranda Santos — 1952

4. Provas da multiplicaciao. — a) Provae 7eal: Divide-se
o produto por um dos fatdores; se a multiplicacéio estiver certa,
a divisao serd exata e o quociente igual ao outro fator. b) Pro-
va dos noves: 1.° — tiram-se os noves do multiplicando; 2.° —

restos e tiram-se os noves do resultado; 4.° — tiram-se os no-

tiram-se os noves do multiplicador; 3. — multiplicam-se os 2

Fonte: Santos (1952, p. 36).

Figura 55. Continuacédo da prova da multiplicacdo — Obra de Theobaldo
Miranda Santos — 1952

ves do produto dos nameros; 4.° — se os 2 ultimos resultados
forem iguais, a operacido estarda provavelmente certa.

Fonte: Santos (1952, p. 37).

Observa-se que mesmo sem citar a divisdo (que seria abordada
posteriormente no livro), o autor j& mencionava essa operagdo ao
descrever a prova real da multiplicacdo. Além disso, verificava-se que
no caso da multiplicacdo a prova dos nove era apresentada em quatro
passos, sem a presenca de exemplos numéricos (como nos demais
casos), nem exercicios relacionados a prova.

O caso da divisdo se parecia com o da multiplicacdo, pois o
autor apresentava a prova dos noves descrita em trés passos e também
nao fazia uso de exemplos numéricos nem propunha exercicios com
meng&o as provas.

Figura 56. Prova da diviséo — Obra de Theobaldo Miranda Santos — 1952
e bR le\'as da divisio, —
ivisor pelo quociente; junta-s
> e - - s . 3 c
¢ o resultado for igual ao div
b) Prova dos noves: 1. —

a) Proya real: Multiplica-se
20 produto o resto, se houver:
T idendo, a divisio estard cel"‘;
. A Iram-se os noves do divisor ¢ 4
oi X 0 o 26T o diviso !

pois do quociente; 2. — Multiplicam-se os dois yestos assim

obt: s .

oll:gggséc tnaml-se 05 noves do resultado; 3. — O resto assi™
el )s:g?a((; a0s algarismos do resto da divisio ¢, tiral
20 preced es do dl"!d?l‘_do, deve-se encontrar um resto igu8!
‘0 precedente, se a divisio estiver certa

Fonte: Santos (1952, p. 44).

Vale destacar que, ao contrario das demais provas dos nove, na
divisdo afirmava-se que, caso 0s restos obtidos fossem iguais, a divisdo
estaria certa, sem utilizar de termos como “é provavel”, que foram
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usados pelo autor nas demais verificagBes. E assim encerravam-se as
provas dos noves na obra de Theobaldo Miranda Santos.

3.1.11 “Licoes Praticas de Aritmética, Geometria e Desenho” —
Gaspar de Freitas — 1957%°

Gaspar de Freitas foi diretor do Instituto Minerva no Rio de
Janeiro e autor de diversos livros didaticos de grande sucesso editorial e
usados por varios mestres, com publicacdes voltadas as disciplinas de
Matemaética, Geografia, Gramatica e Historia do Brasil(SALVADOR,
2012).

A 272 edicdo da obra "Licdes Praticas de Aritmética, Geometria
e Desenho" era direcionada a todas as classes primarias e incluia o
programa de exame de admissdo ao curso secundario e ao curso
comercial.

% Disponivel em: <https://repositorio.ufsc.br/handle/123456789/159300>.

Acesso em 13 jan. 2017.
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Figura 57. Capa do livro “Li¢8es Préaticas de Artimética, Geometria e Desenho”
de Gaspar de Freitas

Fonte: Freitas (1957).

O livro era dividido em duas partes, uma para Aritmética e
outra para Geometria e Desenho. Dentre os tdpicos de Aritmética estava
"As 4 operacdes sobre inteiros" seguido das "Provas real e dos noves".
Dessa forma, depois de explicadas as quatro operagdes fundamentais o
autor definia prova como "segunda operacdo que tem por fim verificar
se a primeira esta certa" (FREITAS, 1957, p. 17), e destacava que a
prova real e dos nove eram as mais usadas.

Dando sequéncia, eram apresentadas as provas reais das quatro
operac@es que fazia uso de descricdes e exemplos numéricos, nos quais
ja se via a simbologia da prova dos nove (como pode ser verificado nas
figuras a seguir).
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Figura 58. Prova real da soma e da subtracdo — Obra de Gaspar de Freitas —
1957

3. Prova real da soma. — Somam-se lodas as par;
celas menos uma ¢ do 1.° lolal sublrai-se o R°: 8¢ a
|'.|...,.",_.,-.” ,:q‘“.,... covla, o difevenca deve sev jgual a prar-
el excluida, Exemplo:

4. Prova real da subtracio. —
Soma-s¢ o sublraendo com o resto;
871643 0 se a operacio estiver cerla, o resul-

234052 — we "t e 1

o h‘ulo deve ser igual ao minuendo,

523705 uxemplo:

2015748 - 2035748

1144105 1164105 2

871643 $T1643 2
2035748

Fonte: Freitas (1957, p. 17)

Figura 59. Prova real da multiplicacéo e da divisdo — Obra de Gaspar de Freitas

~ 1957
dumsl.m!:r:;adrealr da multiplicacio, — Divide-se o pro-
a divisio seréog\-aag?l‘“; Se a multiplicacio estiver certa,
el ) € 0 quociente igual ao outro fator.

687504
8079 2= 6. Prova real da
'\‘6187536 G o divisio. — Multiplica-
4812528 ' Se¢ 0 quocie e i
celsizs 6|0 =2 juociente pelo di
’ ISor ¢ ao produto jun-
5554344816—! i ta-se o reslo, se houver;
‘2??55« “eore 3]0 S a operagdo estiver
prbers 5076 ?l; certa, o resultado deve

ser i ivide

. I 1gual ao dividendo.

Fonte: Freitas (1957, p. 18)

Depois disso, eram abordadas as provas dos noves para as
quatro operacg@es fundamentais, uma seguida da outra, sendo que o autor
apresentava todos 0s passos para execucao.
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Figura 60. Prova dos nove das quatro operagdes fundamentais — Obra de Gaspar
de Freitas — 1957

7. Prova do SeIIgudl a0 dividendo.

S Noves (
de todas as a soma 1, — pip ;
a8 parcelas o Iram-se 0s noves
se 0s dois resulfados fopr o 202

mente ' ;
0 : ados for . 1L, 08 noves da somaj
racio esteja coply, I iguais, & provivel que a ope-
- Prova dog 3
nd;\ogess da subtragio, — iram-se o
do resto; se os dojs hocPadamente. do subtraendo ©
que a operac: resultados forem jgnaie. & coon
g aCio esleja copty M iguais, é provéavel

Prova ¢
0S novesg
duas retas ( ¢S da multiplicacs
e mo iplicacio, — . ~
escrevemese gg nfc’,g que forme ¢d0. — Tracam-se

m "! i[n r . -
. es for gulos; no primeiro
n : () . 5 rim
t?\es fora do mullipli a do multxphcan(’lo. I ©20 08
produlo que g Oht'P cador; pg so o ; no 2.2,
multiplicando pelpg o MUlbinlicandg S noves. fora do
0S 1oves fops S Noves fopg ¢ 0s noves fora do
ra do prog O multip]j 2 4O
sullados fopem jo b oduto tofal, g Plicador; no 4.
cerla. 8uais, o Provive) qugs dois ultimos re-
10. Proy 4 operagiio esteja
relas de nlo;l‘:, dqouse n]_oves d
S€ 08 NOves forg go 4roriCM & Angylyg. o) t¢am-se duas
ciente; o} 3 gt o lVisor; ng 9.6 r)SS]. no 1.° escrevem-
mull:phgando o5 xe.s fora (o fn‘od 1{;\.03 fora do quo-
do quociente, e$ fora (g divis 1{0 que se¢ obliver
guver; no 4.0 0S com O pelos noves fora

,yge . 0 o nO\- h Py
ultimos resul{g & aoves fora (g TS forg (g resto, se 0

FOGRO estefn pom T RO iRpaie dividendo, So o8 dois
,\;/- ler, llas, 4 Provivel que a ope-

Fonte: Freitas (1957, p. 18)

Pode-se notar que na prova dos nove da adigdo o autor ndo
mencionava que apds calcular o noves-fora das parcelas, esses valores
deveriam ser somados para que novamente se “tirassem os noves”.

O interessante é que Freitas explicava 0s procedimentos da
simbologia na multiplicacéo e divisdo, e deixava claro cada passo desde
o tragco dos segmentos que formam quatro angulos até os algarismos que
deviam ser escritos em cada espaco formado entre os segmentos. Além
disso, o autor utilizava a expressdo "é provavel que a operacéo esteja
certa" e explicava mais adiante em nota de rodapé que "a prova dos
noves indica apenas probabilidade e ndo certeza, porque, se houver um
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érro de 9, ou multiplo de 9, esta prova ndo o acusa" (FREITAS, 1957,
p. 19). Também acrescentava que

Em lugar da prova dos noves pode empregar-se a
prova dos setes, dos onzes, etc., que consiste em
tirar os setes, ou onzes, etc. (conforme o caso),
analogamente ao que se faz na prova dos noves
(FREITAS, 1957, p. 19).

Na sequéncia eram apresentados alguns questionamentos e
exercicios que abordavam as provas reais e dos nove, como mostra a
figura a seguir. Tratava-se de perguntas generalizadas acerca das provas,
e verificacOes para serem feitas em alguns célculos. E assim encerrava-
se este conteldo na obra de Gaspar de Freitas.

Figura 61. Questionamentos e Exercicio envolvendo as provas — Obra de
Gaspar de Freitas — 1957

1. Que ¢ prova de uma operagio? — 2. Quais sio
aq : <. Quais s as provas
Lnt:.)is.us_ml:m? — 3. Como se tira a prova real da soma? — ~I.I «eda
Cu tracio? —g5. ...da multiplicagio? — 6. ...da divisio? — 7.
oMo se tira a prova dos noves da soma? — 8. ...da subtragio?
: 9. ...da multiplicacio? — 10. ...da divisio? — 11, Podemos
onfiar na prova dos noves? Por qué? — 12 a 17. A que ¢ jsual
z minuendg? — Como acharemos o subtraendo, sabendo o mi-
uUeéndo ¢ o resto? — Sabendo o produto de 2 fatores e um déles,
gomo acharemos o outro? — A que ¢ igual o dividendo? — Sa-
teuflo 0 divisor e o quociente de uma divisio exata, como encon-
raremos o dividendo? — E se a‘divisio niio for exata?
Exercicio 5 — Efetuar ¢ tirar as provas (real e dos noves):
6 -{-_60 -+ 604 - 7805 - 4444 + 603 + 2 =
S06954073 — 38069473 =
4937680 X 4507 =
49376894 = 4507 =
Exercicio 6 — Efctuar ¢ tirar as provas (real e dos noves):
Crs 050,00 -+ Cr$ 98,00 4 Cr$ 9,80 + Cr$ 0,98 =
Cr§ 980.00 — Cr$ 098 =
794264042 X 998460 =
7042640420 =~ 098460 =
Fonte: Freitas (1957, p. 19).
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3.1.12 “Minha Aritmética—Terceira Série” — Olga Pereira Mettig;
Maria Ligia L. de Magalhaes — 1959

Figura 62. Capa do livro “Minha Aritmética — Terceira Série” de Olga Pereira
Mettig e Maria Ligia L. de Magalhes

[:ou}.\ PEREIRY METTIG ‘

ARIA L{GIA L. DE MAGALNAES -

"

EL i~

Magalhaes (1959).

Fonte: Mettig

Trata-se da 17* edicdo e 20° volume da obra “Minha
Aritmética”, a qual foi destinada a terceira série (ou terceiro ano) do
primério e escrita pelas autoras Olga Pereira Mettig e Maria Ligia L.
Magalhées.

Olga nasceu em 1914 em Cachoeira, interior da Bahia, e teve
seu diploma de professora primaria em 1934. Em 1938 foi aprovada no
concurso da Secretaria de Educacdo como professora efetiva na Escola
Joana Angélica e em 1944 foi nomeada diretora da Escola Rui Barbosa.
Dois anos depois deu inicio a sua a formagdo em Pedagogia na
Faculdade de Filosofia da Bahia, e em 1947 foi aprovada como

% Disponivel em: <https:/repositorio.ufsc.br/handle/123456789/159288>.
Acesso em 13 jan. 2017.
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Inspetora de Ensino das escolas da Capital. Além disso, em 1948, criou
0 Colégio Nossa Senhora do Carmo, o seu verdadeiro laboratério de
educacdo. Também foi membro da Diretoria do Sindicato de
Estabelecimentos de Ensino da Bahia e da Comisséo de Planejamento da
Jornada de Diretores de Estabelecimentos de Ensino Médio. Durante sua
vida recebeu muitas homenagens, como uma praga batizada com seu
nome, o titulo de “Educadora do Ano” e teve sua casa transformada em
museu. Olga Mettig faleceu em 2004 alguns dias antes de completar 90
anos (SOARES, 2007).

Em 1951, Olga fez parceira com sua colega Maria Ligia
Lordello de Magalhaes, e publicaram seu primeiro livro que deu origem
a uma série de outras obras. A autora Maria Ligia Lordello de
Magalhaes

Foi amiga e colaboradora de Olga Mettig por mais
de 50 anos. Dona Ligia foi convidada a ensinar no
Colégio Nossa Senhora do Carmo, ainda no inicio
de suas atividades, e nunca mais se separou da
companheira de lutas e conquistas. Juntas,
editaram varios livros didaticos. Uma parceria que
rendeu bons frutos, além da cumplicidade
profissional [...] Hoje, Dona Ligia é Presidente da
Sociedade Cultural e Educacional da Bahia
(SORAES, 2007, p. 51).

Mettig e Magalhdes publicaram dezenas de livros didaticos,
“que foram amplamente adotados na Bahia e em outros estados
brasileiros” (SOARES, 2007, p. 78). Ficaram “conhecidas como as
autoras de uma renomada colecdo de livros didaticos, destinados aos
alunos do Ensino Fundamental — antigo Curso primario” (SOARES,
2007, p. 81) e alguns dos livros “sdo conhecidos e aplicados em todos os
estados do Brasil, outros, apenas no Rio, Sdo Paulo e Norte do pais”.
Em cerca de vinte anos foram vendidos mais de 1 milhdo de exemplares
e publicadas 360 edi¢Bes de 32 livros das autoras (SOARES, 2007).
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Figura 63. Fotografia de Olga Pereira Mettig e Maria Ligia Lordello Magalh&es

P e AR ©

Fonte: Soares (2007, p .78).

A obra em questdo foi dividida em varios topicos sendo que um
deles direcionava-se ao estudo das operacdes fundamentais, e 14 se
encontrava a prova dos nove, vinculada a cada uma das operagfes. As
autoras mencionavam que “para verificarmos se a operagdo estd certa
tiramos a prova. H& varias maneiras de tirar a prova, porém as mais
usadas tém nomes de: Prova Real, Prova dos Noves” (METTIG,;
MAGALHAES, 1959, p. 31).

Na adicdo, a prova dos nove se apresentava por meio de um
exemplo numérico, seguido de orientacdes para sua execucdo. Além
disso, havia ilustrago da simbologia ao lado direito do exemplo, porém
esta ndo era mencionada nem explicada pelas autoras (ver figuras
seguintes).

Figura 64. Exemplo numérico da prova dos nove da adigdo — Obra de Olga P.
Mettig e Maria L. L. Magalhées — 1959

Prova dos Noves
7T 2 4 +
3 6 5 4
2 8 3 4
1 2 7 2

Fonte: Mettig; Magalh&es (1959, p. 31).
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Figura 65. Orientacdo para se proceder a prova dos nove da adi¢do — Obra de
Olga P. Mettig e Maria L. L. Magalhdes — 1959

§

Tiram-se 0s nove das parcelas e esereve-se a9
lado, depois tiram-se os nove da soma ou total.
Se o5 dois niimeros forem iguais, é provavel que
a conta esteja certa,

Fonte: Mettig; Magalh&es (1959, p. 32).

Pode-se notar que na prova dos nove da adicdo as autoras ndo
mencionavam que apdés calcular o noves-fora das parcelas, esses valores
deveriam ser somados para que novamente se “tirassem os noves”.

Na sequéncia, eram apresentados alguns exercicios e um deles
indicava algumas adi¢8es para que os alunos efetuassem e verificassem
por meio da prova dos nove, como pode ser visto na figura a seguir.

Figura 66. Exercicio da prova dos nove para adi¢do — Obra de Olga P. Mettig e
Maria L. L. Magalhdes — 1959

a) 8043 4 =n
D s TS 4 o
e

Fonte: Mettig; Magalhdes (1959, p. 32).

Na subtracdo também estava indicado que para verificar se uma
operacao estaria correta usavam-se as provas, real e dos noves. E sua
apresentacdo se assemelhava com a da adicdo, dessa forma, mostrava-se
um exemplo numérico com a simbologia ao lado, seguido das

orientacdes.

Figura 67. Exemplo numérico da prova dos nove da subtracdo — Obra de Olga
P. Mettig e Maria L. L. Magalhédes — 1959

Prova dos Noves

G B B gee .
547 8 €8
42 5 2 8

Fonte: Mettig; Magalhdes (1959, p. 36).
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Figura 68. Orientacéo para se proceder a prova dos nove da subtracdo — Obra de
Olga P. Mettig e Maria L. L. Magalhdes — 1959

Tiram-se os noves fora do minuendo e, sepa-
radamente, do subtraendo com o resto. Se os dois
resultados forem iguais é provavel que a operagéo
esteja certa. . :

Fonte: Mettig; Magalhdes (1959, p. 37).

Dando continuidade apresentavam-se alguns exercicios para
gue os alunos efetuassem as subtracdes e posteriormente as verificassem
por meio da prova dos nove, como feito na adicdo.

Figura 69. Exercicio da prova dos nove para subtracdo — Obra de Olga P. Mettig
e Maria L. L. Magalhdes — 1959
2 — Arme e efetue as seguintes subtracoes:
a) 86435 — T4386

b) 76489 — 50432
¢) 124368 — 54862

Fonte: Mettig; Magalhdes (1959, p. 37).

Tanto na multiplicagdo como na divisdo mencionavam-se as
provas, real e dos nove, como possiveis meios de verificacdo. Na
multiplicagdo, além do exemplo numérico a das orientagdes para
execucdo da prova, as autoras indicavam o passo para desenhar a
simbologia, porém ndo mencionavam o local que deviam ser escritos
cada resultado obtido durante a verificacéo.
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Figura 70. Prova dos nove da multiplicacdo — Obra de Olga P. Mettig e Maria L.
L. Magalhdes — 1959

Prova dos Noves

8 6 4 3
X 8 5 N

483215

2 5.9 2 9 v

302505 ‘

Tracam-se duas retas onde os resultados serao
zolocados. Tiram-se os noves fora do multiplicando
e depois do multiplicador; multiplicam-se os dois
resultados acima. Tiram-se os ncves fora do pro-
duto e, se os dois Gltimos resultados forem iguais,
é provivel que a conta esteja certa.

Fonte: Mettig; Magalh&es (1959, p. 41).

A ideia desta simbologia foi a mesma que as demais ja
apresentadas, ou seja, usavam-se segmentos de reta perpendiculares
entre si. A diferenca foi na direcdo dos segmentos que desta vez nédo
estavam mais na horizontal e vertical como ja visto anteriormente. Para
melhor compreender esta simbologia, observe o esboco a seguir:

Figura 71. llustracdo da simbologia da prova dos nove para o exemplo anterior
da multiplicacdo — Olga P. Mettig e Maria L. L. Magalhées

I_) Noves-fora do produto entre eles (a.b)

6
W
Noves-fora do multiplicando (a) «— 3 8 —> Noves-fora do Multiplicador (b)
6

Noves-fora do resultado «—J

Fonte: Elaborado pela propria autora.

No decorrer do livro apareciam alguns exercicios, sendo que
um deles referia-se a prova dos nove apés terem sido efetuadas algumas
multiplicagdes.
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Figura 72. Exercicio da prova dos nove para multiplicacdo — Obra de Olga P.
Mettig e Maria L. L. Magalh&es — 1959

4 — Dfetue e tire a prova dos noves:
7246 X 43056 X
8 34
76843 X
302

Fonte: Mettig; Magalhdes (1959, p. 43).

A divisdo seguia 0s mesmos padrBes, porém a simbologia
utilizada era em formato de cruz, como ja visto em outros livros
analisados.

Figura 73. Prova dos nove da divisdo — Obra de Olga P. Mettig e Maria L. L.
Magalhées — 1959

Prova dos Noves

8 6 4
5 L&
172
3 6
3 5 5 | 1
01 4
10 0 ] 0
0 4

ramzzzgs""r?;z d;la.s retas formando angulos. Ti-
angulo: til'am-ze ora do divisor e escreve-se no 1.°
Grova e b 06 égs ?O}Yes fora do quociente e es-
resultados. tivandeor. multiplicam-se éstes dois

» trando-lhes os noves fora e juntando-

lhes o r
dividendo. Se os én ; tramse os noves fora do
Al s Ols Gltimos resultados forem
» SUPOE-Se que a operacsg esteja certa
b a T -

Fonte: Mettig; Magalhdes (1959, p. 50).

De acordo com as autoras, para a simbologia da prova dos nove
da divisdo, “tracam-se duas retas formando angulos" (o correto seria
segmentos de retas), subtendia-se que seriam angulos retos. Além disso,
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0 angulo formado na parte superior esquerda era chamado de 1° angulo
pelas autoras; a parte superior esquerda equivalia ao 2° angulo; o 3°
angulo era aquele formado na parte inferior direita; e o0 4° angulo se
referia a parte inferior esquerda.

Na sequéncia eram apresentadas as divisGes abreviadas por 10,
100 e 1000 e, em seguida, havia alguns exercicios, dentre eles um
indicava para calcular e tirar a prova dos nove em algumas divisdes.

Figura 74. Exercicio da prova dos nove para divisdo — Obra de Olga P. Mettig e
Maria L. L. Magalh&es — 1959

7 — Arme, efetue e tire g prova dos noves:
8643 =« 6 7246 - 8 98653 — 52

Fonte: Mettig; Magalh&es (1959, p. 52).

Nota-se que na prova dos nove das quatro opera¢@es havia
indicagdes de que se os resultados fossem iguais, entdo era provavel que
a operacgdo estivesse certa, dando a entender que esta nem sempre era
confiavel.

O célculo do noves-fora também aparecia ilustrado em algumas
tabuadas, que se encontravam anexadas no final do livro. Era o caso da
“tabuada de somar” e da “tabuada de multiplicar” que apresentavam
na Ultima coluna de cada operacdo, o calculo do noves-fora para
resultados que excediam nove (ver figuras a seguir). Assim encerrava-se
este conteildo na obra de Olga P. Mettig e Maria L. L. Magalhaes.
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Figura 75. Tabuada de somar — Obra de Olga P. Mettig e Maria L. L. Magalhdes
- 1959

TABUADA DE SOMAR
2 1 3 5 1 o6 a4+ 1 90
2 = 2 4 5 S 2 17 8 2 101
2 3 5 5 3 8 8 3 112
2 4 6 : 4 90 |8 4 123
2 5 1 5 s 101 |8 5 134
2 6 8 5 6 128 6 M5
2 7 90 5 7 12:3 s T 156
2 8 101 5 8 134 |8 8 167
2 9 112 |5 9 145 |8 2 )78
2 10 123 s 10 136 18 10 180
341 4 64 1 7 9+ 1 10:
3 2 5 6 2 8 9 2 1}) 2
3 5 6 6 3 90 |9 3 123
3 4 7 6 4 101 |9 4 13 4
3 5 8 6 5 112 |9 5 1;12
3 6 90 |6 6 123 |9 6 15
3 7 101 6 1 134 |9 716 g
3 8 112 |6 8 145 |9 8 }; :
3 9 123 6 9 156.| 9 9 1
3 10 134 ¢ 10 16719 10
S A T 03 1 117
: - ; 2 :11 2 9 90 |10 2 123
4 3 1 7 3 101 |10 3 134
4 4 8 7 4. 1.2 |10 4 1 6,
4 5 90 |7 5 123 | 10 5 12 :
4 6 071 |1 6 134 | 10 6 17 3
4 7 112 |17 7 145 |10 7 18
4 3 123 |71 8 156 |10 8 }9 0
4 9 134 |7 9 167 (10 9 8L
A4 10 e |7 0 s dao 102

Fonte: Mettig; Magalhdes (1959, p. 123).
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Figura 76. Tabuada de multiplicar — Obra de Olga P. Mettig e Maria L. L.
Magalhdes — 1959

TABUADA DE MULT(PLICAR =

= S 1= § g8 X)= 28
g A :} f 5 & 2 101 8 2 17
2 8 [ s 3 156| 8 3 246
2 4 8 s 4 202 8 4 N5
» 3 101| 5 S5 27| 8 & 40 4
2 6 123|5 6 303( 8 6 48 3
s 7 14515 17 3B8| 8 1T 56 2
> g 167| 5 8 44| 8 8 6 1
> o 10| 5 9 40| 8 9 ™0
2 10 '202| 5 10 sos| 8 w0 808

= = 6 9X1= ¢ 0
g < 2l o g g x:.} 23| 97 2 u; g
s 3 ool ¢ 3 1B0)| 2 3 §6 0
3 4 123| 6 4 206] 92 4 6.8
3 5 156| 6 5 303|°9 5 e
3 ¢ 180| 6 6 30| 9 6 i
3- 7 218l 6 1 46| 9 7 30
s 3 206|6 8 483| 9 & 7 9
3 o 9270l 6 9 s40| 9 9 8‘1, g
3 10 303| 6 10 66l 9 20 9

= T 1= 1 10X 1=101
ZX.%"; 7X2 wsliw 2 zgg
4 3 123| 7 3 223|110 3 30 A
4 4 1w67| 7 4 2281)]10 f go g
4 5 922| 7 5 38|l 50
4 6 o246l 7 6 46|10 6 O $
4 7 o981| 7 71 49410 7 48 7
4 g @a2¢l 7 8 S62|10 8 go ¢
4 9 360| 7 9 60|10 9 20 io
4 10 40 4 7 10 07110 10

Fonte: Mettig; Magalhdes (1959, p. 125).

3.1.13 “Minha Aritmética — Quarto Ano”— Olga Pereira Mettig;
Maria Ligia L. de Magalh&es — 1963%

Esta obra também foi escrita pelas autoras Olga Pereira Mettig
e Maria Ligia L. de Magalhaes, trata-se da 572 edi¢do e 20° volume da

% Disponivel em: <https:/repositorio.ufsc.br/handle/123456789/135036>.
Acesso em 13 jan. 2017.
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obra “Minha Aritmética”, a qual é destinada 0 quarto ano (ou quarta
série) do primario.

Figura 77. Capa do livro “Minha Aritmética — Quarto Ano” de Olga Pereira
Mettig e Maria Ligia L. de Magalhdaes

Fonte: Mettig; Magalhées (1963).

O curioso é que, mesmo o livro sendo destinado ao quarto ano
do primério (posterior ao da obra anteriormente analisada), o conteido
da prova dos nove aparecia idéntico. Dessa maneira, as orientacdes, 0s
exemplos e as simbologias eram exatamente as mesmas em ambos 0s
livros, sem trocar nenhum algarismo ou palavra!

A Unica mudanca da prova dos nove na obra do quarto ano
estava nos exercicios, os calculos eram apresentados com numeros
maiores, ou seja, compostos por mais algarismos (como pode ser visto
nas quatro figuras seguintes). O que era esperado, visto que nessa época



137

pouco se mudava nos contetidos de um ano para o outro. Geralmente as
principais mudancas estavam no grau de dificuldade dos exercicios e na
problematica dos enunciados dos problemas.

Figura 78. Exercicio da prova dos nove para adi¢cdo — Obra de Olga P. Mettig e
Maria L. L. Magalhdes — 1963

Fonte: Mettig; Magalh&es (1963, p. 33).

Figura 79. Exercicio da prova dos nove para subtracdo — Obra de Olga P. Mettig
e Maria L. L. Magalhdes — 1963

. dos noves:

ont: Mettig;

b4 )

agalées (1963, p. 38).

Figura 80. Exercicio da prova dos nove para multiplicagdo — Obra de Olga P.
Mettig e Maria L. L. Magalhdes — 1963

Fonte: Mettig; Magalh&es (1963, p. 42).



138

Figura 81. Exercicio da prova dos nove para divisdo — Obra de Olga P. Mettig e
Maria L. L. Magalh&es — 1963

-

&
ITe a proya dos noves:

96436 =N6h

240368 - 503
Fonte: Mettig; Magalhées (1963, p. 51).

No final do livro, também aparecia o célculo do noves-fora
ilustrado nas tabuadas de somar e multiplicar, com uma coluna para o
calculo do noves-fora de resultados que excediam o valor nove,
idénticas ao livro anterior. Encerrava-se assim, a prova dos nove na
obra.

3.2 As diferentes abordagens da prova dos nove

“Buscar, num dado periodo histérico, manuais inovadores
representa uma condicdo necessaria para a escrita da trajetoria histérica
de um determinado saber” (VALENTE, 2008b, p. 147).

Vale destacar que tanto as buscas quanto as analises
propriamente ditas foram feitas em passos lentos, se atendo aos
pequenos detalhes que rodeavam o contetido que se propunha investigar.
De modo a tentar compreender como a prova dos nove se apresentava
nas respectivas obras, com quais contetidos se relacionava, de que modo
0 autor a definia, qual a importancia era dada, como era descrita, etc.
Para que pouco a pouco, fosse possivel destacar as abordagens
inovadoras, aquelas mais audaciosas, mais sistematicas, ou mais simples
gue as demais. Assim destacaremos os “marcos” desse conteudo de
ensino dentre os livros analisados, em consonancia com o que Chervel
definiu como fendbmeno das vulgatas.

As primeiras aproximagdes com as fontes, durante todo o
mapeamento realizado (que foi um trabalho extenso e exaustivo) fez
surgir algumas inquietacfes acerca deste contetdo. Assim, foram sendo
elaboradas, ao longo das analises, algumas categorias para suprir essas
lacunas e melhor compreender e comparar as abordagens apresentadas.
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Para isso, foi construido um quadro com as categorizacdes que
surgiram antes, ao longo, e depois do trabalho com as fontes, de modo a
se adequar com o que foi sendo encontrado durante as analises dos
livros didaticos. Assim foram criadas as seguintes categorizacBes (que
compordo a sintese realizada no quadro mostrado na sequéncia):

¢ Ano: as obras foram destacadas por seus anos de publicacdo,
visto que as vulgatas, e consequentemente os “marcos”, sdo
determinadas por livros didaticos que se assemelham quanto a
organizacao dos contelidos em determinado periodo de tempo.
Apresentacdo: aqui € analisado se na obra a prova dos nove
era apenas mencionada pelos autores; se aparecia ilustrada nas
tabuadas das operagdes, com uma coluna para o célculo do
noves-fora; se apresentada os procedimentos, ou seja, a
explicacdo de como executa-la; e se haviam exemplos dessa
prova.
Conteudo Associado: nesta categoria é destacado o contetido
de ensino que se associava a prova dos nove. Seja com as
operacgdes aritméticas; ou com as tabuadas das operacdes; ou
ainda com divisibilidade (que foram as trés alternativas
encontradas nas analises).
Definicdo: aqui se destaca como os autores definiam uma
prova em sua obra. Seja como um modo para verificar se uma
operagdo estd correta, ou como uma segunda ou outra
operacdo que verifica a primeira. Também se indica quando o
autor ndo define uma prova em seu livro.
Indicagdo de erros: nesta categoria alerta-se para o fato de os
autores terem explicado que a prova dos nove nao é confiavel
e pode induzir ao erro; ou se usaram algum termo que
apontava isso de forma indireta (como “pode-se supor”,
“supde-se”, “é provavel que”, “de resultados as vezes
negativos”, “presume-se”, “é quase certo que”, etc.). Ou
ainda, se ndo havia indicacdo de inconfiabilidade dessa prova,
seja direta ou indiretamente.
Explicacdo do noves-fora: aqui se atenta ao fato dos autores,
além de mencionar, terem explicado ou ndo como proceder o
calculo do noves-fora, ou seja, como se “tira os noves” ou
“extrai os noves” de um nimero.
e Simbologia: caso a simbologia da prova dos nove apenas
aparecesse ao lado de exemplos numéricos classifica-se como
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ilustrada; se foram explicados 0s passos para desenhar e
preencher os numeros na simbologia classifica-se como
explicada. Além disso, coloca-se ndo para as obras que néo
apresentavam ilustragdo e muito menos explicagdo da
simbologia da prova dos nove.

¢ Outras prova: aqui se destaca a mencdo a outras provas que
n&o as provas reais ou dos nove (dos 2, 3, 4, 7, 11, etc.).

e Exercicios: por fim indicam-se as obras que apresentavam
exercicios direcionados a prova dos nove, sejam por meio de
guestionamentos, de exercicios propriamente ditos, ou de
“repeticdes” mencionadas pelos autores.



141

eliownd e
oe wi oe wi elaJ1pUl Jealjlien eied S0EDINGISIAL sojdwax3
EN IS EN 1S euwio4 oedelado PEPINGISIAIG {S01UBWIPa20Id €eel
elnQ
0EN OEN OEN 0EN 0EN aulap oeN epenqgeL ogdensn| 9¢6T
SeanaWILY euUOIoUBW
0EN 0EN 0EN 0EN epeoljdx3 auljap oeN sa0de1ado seuady 2¢6T
oe oe A oe e1aJ1pUI oedealjLIan SeanaWILY sojdwax3
EN EN pensnil EN euwlod ap OpoNl sagdeladO {S01UBWIP320Id 0161
edidwid e
Bla1pUI Jeoyyuanesed | seanauily sojdwax3
OEN OEN epensnil OEN euwio4 oedelado segdesado {S01UBWIPa20Id c061
elno
SeaoWILY sojdwax3
rl2.IpUI oededljlIan .
wis 0BeN epeasn|| 0eN U0 o0 000 sagdesado ‘ogdensny| 068T
4 P oPoON ‘epenqe| £S0JUBWIP3204d
senoad ©10J-S8A0U | SO0JU3 ap 0pPRIJ0SSY
S0191949%3 se1N0 eibojoquiis ogdeondxg | oededipul oedlulyag 0pnaIoD ogdejussaidy | ouy

"sopesi[eue Soo17epIp SOJAI| SOP 8salulS "€ 04pend




142

“elojne eudoud ejad opeioge|3 :8juoH

eliownd e
U SeanawIlLY sojdwax3
wis OeN epealjdx3 0eN Elaltpul felj1aA eed sagdeladO ‘ogdensn|| €96T
. 1 . 1 Euliod ogdesado awmsgm 1 ”m&clmE__omooE
131116 :
BllawLd e SeanaWILY sojdwax3
rl.IpUI JeoljLIaA eied .
wis OEN epesijdx3 OeN eULIOY oeselado m.mousoao _ ‘opdeasn)| 6S6T
o ‘epenqe £S0JUBIP3204d
elidwud e
WIS WIS epensn|| OBN epeoijdxg Jealylien vied | seanawily sojdwax3 16T
: : s : ogdeiado sagdesado {S0]UBWIPa0Id
elNO
eliownd e
WIS WIS o8N OEN BlaJIPUI JeolyusA esed | seansuily sojdwax3 66T
: : c s euwio4 oedelado segdesado {SojUBWIPa20Id
elno
e12J1pUI oedealjLan SeanaWILY sojdwax3
wis OEN Epedl|dx3 OEN euwloS ap OpoNl sagdeladO £S01UBLLIP3I0Id or61
ellownd e
wis oeN epeasn|| wis EluIpul JeolLian eled apepI|IqisiAlg sojdwax3 1€6T
: ® ; ewio4 ogdelado S {S01UBWIPa20Id
elNO
oeN oeN oeN oeN oeN au1yap oeN SEQNRUNLIY EuoRusW v€6T
o o o o o : o sagdesado seuady




143

Com a ajuda destas categorizacbes e com as demais
observacfes feitas ao longo das analises dos livros didaticos
selecionados, foi possivel destacar alguns aspectos relacionados a
apresentacdo do contetido da prova dos nove. Primeiro quanto a forma
de se referir a este contelido usado pelos diferentes autores. Alguns
chamavam de “prova dos nove” (como foi tratada neste trabalho),
enquanto que outros usavam a expressao “prova dos noves-fora”, ou
ainda “prova dos noves” (no plural). Também houve um caso que
nomeava de “prova da adicdo pelos nove” e assim para as demais
operagdes. E quanto ao modo de denominar o calculo do noves-fora de
um numero, os termos utilizados na época foram “tirar” e “extrair” os
noves, como ja mencionado anteriormente neste trabalho.

No que diz respeito a definicdo de prova, pdde-se constatar que
a maioria dos autores a interpretava como uma segunda (ou outra)
operacdo usada para verificar a primeira. Sendo que esta defini¢do
esteve mais presente nos livros publicados na segunda metade do século
XX. Outra definicdo utilizada pelos autores ndo diferiu muito da
primeira citada por ser também caracterizada como um modo de
verificar as operacdes fundamentais. Além disso, vale mencionar que
apenas trés livros ndo apresentavam tal definigdo, pelo fato da prova dos
nove ter sido apenas mencionada ou s ilustrada em tabuadas.

Quanto & indicacdo de erros, ou de ndo confiabilidade da prova
dos nove, observou-se que grande parte dos autores utilizava termos que
caracterizavam esta informagéo de forma indireta (supde-se; é provavel;
€ quase certo; presume-se; etc.). E um dos fatos que chamou a atencéo, e
que pode ser considerado um “marco” deste contetido dentre os livros
analisados, foi que apenas dois autores mencionaram que de fato esta
prova pode néo ser confiavel. Trata-se dos autores Gaspar de Freitas (na
sua obra de 1957 e Antonio Trajano (em seu livro de 1922), que
destacavam respectivamente que "a prova dos noves indica apenas
probabilidade e ndo certeza, porque, se houver um érro de 9, ou
multiplo de 9, esta prova ndo o acusa" e “a prova dos nove-fora que da
muitas vezes a operacdo como certa, estando errada”. Pode-se inferir
que Freitas e Trajano tiveram esta preocupacdo por serem autores de
obras didaticas direcionada para professores. Desse modo tinham entéo
a responsabilidade de bem forméa-los e ndo somente de informar os
assuntos que deveriam ser tratados em sala de aula.

No que se refere a simbologia da prova dos nove, pdde-se
perceber que esta aparecia na maioria dos livros de modo ilustrativo ao
lado de exemplos numéricos. Sendo que a simbologia da adicdo e
subtragcdo, quando utilizada pelos autores, era a mesma em todos 0s
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livros, ou seja, usava-se um traco horizontal com os resultados a cima e
a baixo desse traco. No caso da simbologia da divisdo, todos os autores
que a utilizaram fizeram da mesma forma, ou seja, usavam-se dois
segmentos de reta que se cruzavam perpendicularmente. J& no caso da
simbologia da multiplicacdo, foram identificados dois tipos diferentes.
No primeiro também se usavam dois segmentos de reta que se cruzavam
perpendicularmente, seja na horizontal e vertical ou em outra dire¢do. Ja
a segunda forma que foi utilizada na obra publicada pela editora FTD,
de 1937, pode ser considerada outro “marco” deste conteudo de ensino
dentre os livros analisados, por ter apresentado uma simbologia da prova
dos nove da multiplicagdo completamente diferente das demais. Era uma
maneira mais simples, que consistia em tracar dois segmentos de retas
paralelos, que se localizavam ao lado dos tragos utilizados no exemplo.
Ali se indicava o resultado do noves-fora de cada fator, assim como o
noves-fora da soma deles, e 0 noves-fora do resultado (como bem
explicado na figura 40).

Vale destacar que a simbologia da prova dos nove apareceu
com maior frequéncia no inicio e no fim do recorte temporal da
pesquisa. Além disso, esta ndo esteve presente em cinco das obras
analisadas, e apenas em trés delas havia explicacdo de como procedé-la.
Foram os casos da obra das autoras Mettig e Magalhdes (de 1959 e
1963) e do livro escrito pelos Professores da Escola Gratuita Sdo José
(de 1946).

Chervel (1990, p. 204) destaca que “o sucesso das disciplinas
depende fundamentalmente da qualidade dos exercicios aos quais elas
podem se prestar” e acrescenta que “contetidos explicitos e baterias de
exercicios constituem entdo o nucleo da disciplina” (p. 105). Sendo
assim, no que diz respeito aos exercicios que abordavam este conteido
de ensino, constatou-se que estes estiveram mais presentes em livros
publicados em periodos mais distantes (visto que apareciam em todos 0s
livros analisados datados a partir de 1937). Outro marco destacado nas
analises foram os livros de Freitas (1957) e Lacerda (1890) por
apresentarem exercicios, que para além dos calculos, faziam
guestionamentos acerca da prova dos nove, como por exemplo: O que é
a prova de uma operacdo? Como se pratica a prova dos nove? Quais sao
as provas mais usadas? Como se tira a prova dos noves da soma?

Outro “marco” identificado dentre os livros analisados foi
guanto ao detalhamento em explicar a prova dos nove. Assim destacam-
se as obras de Lacerda (1890) e da editora FTD (1937). Em ambas este
contetido foi explicado de forma mais ampla e cuidadosa, visto que os
autores mencionaram 0S passos gerais de execucdo dessa prova,
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apresentaram um exemplo numérico e a simbologia de modo ilustrativo,
e ainda se preocuparam em descrever passo a passo Como Se executar a
prova dos nove para tal exemplo.

Quando a indicacdo de outras provas que ndo as provas reais e
dos nove, pdde-se observar que isto apareceu em apenas dois livros
didaticos dentre os analisados. Que foi na obra de Santos (1952), na
qual o autor mencionava a existéncia de outras “espécies” de provas
menos utilizadas, como a dos 4 e dos 11. Essa abordagem se deu no
livro de Lobo (1933), pois o autor ndo sé mencionava, Como
apresentava exemplos de aplica¢do da prova dos 2, 3, 4, 5, 8, 10 e 11,
mesmo que de forma ilustrativa e sem descricdo dos passos de como
procedé-los.

Um dos aspectos mais marcantes foi com relacdo aos contetidos
de ensino que estiveram associados a prova dos nove nas obras, em
outras palavras, aos capitulos em que esta prova aparecia nos livros.
Assim, foram elencadas trés diferentes abordagens: associado as
operacdes aritméticas; ilustrado nas tabuadas e junto dos conceitos de
divisibilidade. Sendo que as duas primeiras podem ser reduzidas em
apenas uma, afinal ambas referem-se as operacdes fundamentais: adicéo,
subtracdo, multiplicacdo e divisdo. Dessa forma, apenas duas obras
abordavam a prova dos nove no capitulo da divisibilidade, a saber os
livros de Lobo (1933) e da editora FTD (1937).

“Se nos colocarmos em uma perspectiva mais propriamente
pedagdgica, os manuais podem igualmente constituir um indicador
precioso da atividade dos alunos” (CHOPPIN, 2002, p.16). Assim,
parece que 0s autores se preocuparam em primeiro introduzir a nogéo de
restos e o conceito de divisores e de multiplos, para depois apresentar a
prova dos nove. Este fato pode ser considerado um dos grandes
“marcos” desse conteado levando em consideracdo as fontes
selecionadas, ja que este esta diretamente ligado aos critérios de
divisibilidade do numero nove, isto porque faz uso da soma dos
algarismos de determinado ndmero e também do conceito de multiplo,
ao retirar o maior multiplo de nove nele contido (como foi visto no
capitulo 2).

Infere-se que desta forma a prova dos nove foi apresentada de
modo mais consistente e esclarecedora, pois assim os alunos poderiam
compreender melhor o porqué de esta verificagdo estar sendo empregada
e quais contelidos matematicos estavam subjacentes ao uso da mesma.
De modo a compreender algumas defini¢bes que sdo utilizadas durante a
prova dos nove, como o conceito de multiplo, divisor e resto.



146

Diante disso, esse foi o grande “marco” da prova dos nove
dentre os livros analisados ao longo da pesquisa, pois essas duas obras
foram consideradas as mais audaciosas e inovadoras. Chervel (1990)
explica que em algumas épocas o0s livros apresentavam-se com pouca
variacdo entre si, de modo a possuir 0s mesmos conceitos ensinados e a
mesma organizacgdo de capitulos. E essas obras tiveram uma organizagéo
completamente diferente das demais no que se refere ao capitulo que foi
inserida a prova dos nove, e assim se destacarem do conjunto. Nota-se
também que elas foram publicadas em periodos muito préximos e como
dizia Chervel (1990, p. 204), quando um manual se destaca por ser mais
simples, mais sistematico ou audacioso “ganha gradualmente os setores
mais recuados do territorio, e se impde. E a ele que doravante se imita”.
Mas, é claro que ndo se pode afirmar que um autor imitou ou se inspirou
no outro para escrever sua obra, além disso, trata-se da 30? edi¢do de
uma delas e a outra ndo se tem esta informacdo, o que ndo garante a
proximidade das publicagdes.

Assim encerram-se 0s “marcos” identificados nos livros
selecionados acerca da prova dos nove que foram destacados durante e
apos as analises dos livros didaticos desta pesquisa.
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CONSIDERAGOES FINAIS

Este trabalho é o resultado de uma pesquisa de mestrado que
perdurou cerca de dois anos e teve como objetivo compreender as
diferentes abordagens de um contetdo de ensino, presentes em livros
didaticos de aritmética, publicados no periodo de 1890 a 1970. A
investigacdo insere-se no campo da historia da educacdo matematica e
trata-se da producdo de uma representacdo do passado, da educagdo
matematica, produzida por meio de uma narrativa. Como subsidio para a
escrita historica, a pesquisa apoiou-se nas concepcbes de alguns
historiadores como Marc Bloch (2002), Michel de Certeau (2010), Paul
Veyne (2014), André Chervel (1990) e Alain Choppin (2002, 2004,
2009), como ferramentais tedrico-metodoldgicos do trabalho.

Como visto, o recorte temporal escolhido para a pesquisa foi
marcado por uma grande reforma no ensino primario brasileiro. Bem
como uma nova organizacdo da instituicdo escolar, que visava
principalmente a universalizacdo da educacéo popular. Assim foi sendo
implantada esta nova modalidade de escola primaria, que iniciou no
Estado de Sdo Paulo e representou uma importante inovagdo
educacional do século passado. Com essa nova organizacdo do ensino
primario surgiu as escolas graduadas, a divisdo de vérias classes, a
racionalizacdo do tempo, a contratacdo de varios professores (dando
oportunidade para as mulheres trabalharem) e a construcdo de espagos
fisicos préprios. O periodo também foi marcado pela publicacdo de
muitos materiais de apoio, com o intuito de suprir essas novas
demandas.

A pesquisa teve o intuito de investigar os livros didaticos
publicados neste periodo, que como salientado acima. Essas fontes
permitem a circulagdo de conhecimentos matematicos e tém grande
importancia para os historiadores da educagdo, pela riqueza e pelos
varios olhares que podem atrair sobre elas. Além de serem verdadeiros
testemunhos escritos que revelam importantes caracteristicas do ensino
escolar de uma determinada época.

O contetdo de ensino que se propusera analisar foi a prova dos
nove que, como se constatou, esteve presente em livros didaticos de
épocas passadas, mas que ja ndo se encontra nos livros didaticos atuais e
tampouco é ensinado nas escolas. Pela revisdo de literatura conclui-se
gue este conteldo ainda é pouco explorado pelos historiadores da
educacdo matematica e os pesquisadores os definem de diferentes
maneiras; como técnica, regra, método e também como uma préatica-
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sociocultural. A pesquisa revelou que este conteido ndo é “nada
contemporaneo”, afinal seu indicio mais antigo foi no século I, com
Hipdlito, o qual ja conhecia e mencionava esta prova. Portanto, ao que
parece a origem deste conteldo ndo é hindu (como algumas pesquisas
apontam), mas sim romana.

Por meio da pesquisa, pode-se compreender que a prova dos
nove se associa a diversos contelldos matematicos como as operagoes
aritméticas, a divisibilidade, a decomposicdo decimal de um nldmero
natural e a inducdo matematica. Nota-se que a prova dos nove foi
popularmente a mais usada perante as outras provas (dos sete, dos onze,
etc.), talvez pelo fato de que a regra pratica do noves-fora facilita a
verificagdo, a qual consiste em somar os algarismos do ndmero em
questdo. Porém, para achar o resto de um ndmero dividido por 10
também € simples e nem por isso a prova dos dez era utilizada
antigamente, e ndo se via na maioria dos livros didaticos.

Por meio das demonstra¢Ges apresentadas pode-se concluir que
esta prova nem sempre é confidvel, pois ela acusa o erro quando o
resultado de uma operagdo matematica esta errado, porém se a operagdo
estiver errada ha a possibilidade de a prova dos nove nao detectar o erro.
Isso se deve ao fato da prova dos nove se basear na soma dos algarismos
de um numero e, caso tenha ocorrido uma inversdo na ordem desses
algarismos, a soma continuara a mesma € 0 erro ndo serd detectado pela
prova dos nove.

Infere-se que este fato seja um dos motivos para a prova dos
nove ndo ser mais abordada nos livros didaticos atuais. Outras
motivacOes para o0 seu desaparecimento assim como melhor precisdo
do periodo que estas provas deixaram de ser mencionadas nos livros
didaticos seriam temas para novas pesquisas.

Por meio das andlises dos livros didaticos selecionados foi
possivel concluir que a prova dos nove, no recorte temporal da pesquisa,
foi abordada de diferentes maneiras pelos autores. Esses a definiam
como uma prova de verificacdo das operacdes fundamentais e 0s
contelidos associados eram na maioria das vezes as operacOes
fundamentais ou a divisibilidade. Em alguns casos a prova dos nove
aparecia apenas ilustrada nas tabuadas das operacBes, e poucos
explicavam o motivo da ndo confiabilidade dessa forma de verificagéo.
Viu-se que na maioria dos livros os autores utilizavam a simbologia
dessa prova dos nove nos exemplos numéricos e apenas sete das obras
apresentavam exercicios referentes a este conteddo.

Vale salientar que a escrita de uma pesquisa historica se da por
meio de respostas a nossas indagacdes, e este trabalho tentou responder
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a seguinte pergunta: Quais sdo as diferentes abordagens da prova dos
nove lidas em livros didaticos de aritmética, em tempo de Grupos
Escolares no Brasil? Sabe-se que esta a pesquisa esta longe de esgotar as
possiveis consideracBes sobre o tema proposto. De modo que este foi
apenas um olhar para com a prova dos nove e que muitos outros podem
surgir e dar lugar a novas pesquisas. Novas fontes podem ser
exploradas, novos referencias teérico-metodolégicos podem ser usados,
e novas inquietagdes podem emergir, abrindo novos caminhos a ser
explorados. Ndo se sabe ao certo o periodo que a prova dos nove
comecou a se extinguir nos livros didaticos e os motivos que levaram
esta prova de verificacdo deixar de ser ensinada nas escolas. Além disso,
esta foi apenas um tipo de fonte a se estudar, abrindo espago para
investigar a prova dos nove em tantas outras como as revistas
pedagégicas, as legislagbes, os cadernos escolares, os documentos
pedagdgicos, dentre outros.

Assim esta dissertacdo contribuiu para a escrita da trajetoria
historica de um conteido de ensino. Longe de exaurir todo o assunto,
espera-se que a pesquisa sirva de motivagdo para novas investigacdes na
area e como possivel referéncia para futuros trabalhos.
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